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29g Nicuique  veftram 
| Optimi Ádolefcen- 
i tes) tantum me de- 
i E reputo, quantum homo 
! homini debere poteft. Mea 
| enim fententia , ultra fin- 
| cerum amorem non eft quod 
* 3 auií- 



















Eptsiola Deditatoria. | 
. quifpiam de alto bene mere- f. 
ri poflit. Hunc autem jam- 


diu eft quo ex fingulari ve- B 


ftra bonitate mihi indultum 
experior 1 ejuíque íenfus , | 
intimis animi medullis iud 
hzrens , ipfi ardens ftudium 
immpreffit quovis honefto mo- 
do reciprocos affe&tus:pro- | 
dendi... Quandoquidem va- | 
ro ca fortunarum mearum 
tenuitas ,. ea veftrarum arm- | 


plitudo,, exit , ut nec ego [ : 


E quam gratz álicujus n 
gnitionis Álignificatione uti [i 
Et nec vos aliam admit- 


tere SPEO ca propter haud |j 


illibenter Ee occafionem ] s; 


arriplo , honoris & benevo- | « 


lentie , quibus vos profe- | 
fien publicum hoc & dura-.] ; 
bile: i 














Epiffóla Dedicatoria, 
bile urnacuuo - edendi.: , Etfi 
cum oblati amathematis exis; 
litatem; & libellum: veftris 


nominibus ' ' confecratum cr 


|^ quam. is longe. infra veftro- 
8 


rum meritorum dignitatem 
fübíidat , attentiüs 'torifidiés: 
ro; Honitdibindé aliquis & 
TERR TAM animum inceflant, 

ne hoc ftüdium erga vos 
meum vobis dehoneftamen- 
to fit potiu$ quam ornamen- 
to;ícilicet: memór 'cum fim, 
utmalz caufz ,:fic & mali li- 

bri Hareinimi In patroni 
contaümeliam magis quam in 
oloriam cedere. Sed quum 
Veftrarum virtutum id robur, 
eam forefoliditatem ,. reco- 


| gnofcerem, qux veftra de- 
cus, meo quantumvis labefa- 


Es deo étato, 












Epiflola Dedicatoria. | 
&ato , inconcuffum fuftinere 
poffint; idcirco non dubitavi 
vos im aliquatenus commune 
mecum periculum induere. 
Virtates illas intelligo , qui- 
bus nemo ünquam in veftra 
xtate aut t veftro ordine, 
faltem me judice,majores de- 
prehendit quz vos infigniter 
gratos omnibus & amabiles 
reddunt;eximiammodeftiam, 
Íobrietatem , benignitatem 
animi, morum comitatem, 
prudentiam , magnanimita- 
tem, fidem, preclaram infü- 
per ingeni: indolem, qux vos 
ad omnem ingenuam fcien- 
tiam non tantum. excellenti 
captu, íed & appetitu forti 
ac fincero;infiruxit.Quas ve- 
fuas przclariffmas dotes 


prout. 























Epiftola Dedicatoria. 
prout nemo eft fortaffis qui 
me raelius novit,aut pto Coti- 
fuetudine , quam jamdudum 
vobriícum dalciffimati co: 
luiffe ex veftto favore mihi 


. contigit;penitusintrofpexit, 


ita nemo eft qui imperfias 
miratur &fufpicit; aut qui 
rpfas libentius predicaré ac 
celebrare vellet, (i non cum 
cloquii mei vires fupergrede- 
rentür,tanm etiam qux in fin- 
gulis vobis elucent,prolixi a- 
licujus commentarii: aut pa- 
negyrice orationis liberta- 
tem, potius quar praftitutas 
hujyaímodi falutcationibus an- 
guítias, expofcerent, — Quin 
potras divinam clementiam 
imploro ,. ut vos earundem 
virtutum fanc&to tramiti infi- 


T ftere, 








Epistola Dedicatoria. 


ftere, atque hos egregios fru. | 
&us vernz vcefirz xtatis feli- | 


cibus incrementis matürefec- 


re concedat; vitamque vobis | 


in hoc feculo ingenuam ,. in- 


nocentem, jucundam , & in | 
futuro beatam ac Íempiter- | 


nam tranfigere largiatur. Mi- | 


nime autem dubito, ne pro | 


confucto veftro in me can- 


dore hoc ultimum fortaflis 
quod vobis praflare potero, 
benevolentiz erga vos & ob- 
Íervantiz teftimonium , ala- 
criter accepturi fitis ; quod 
vobis propenfiffimo affe&u 
offert 


Vefri in eternum amautifzianus, 
C obfervantifsimus, 





















aimtce Leclor, accipe, pro gento 
wes operis breviter. Ad duos precipue 
|| fenes conatus meos direxi.— Primum. st cum 
| requifita  pev(picuitate [fummam demonfiva- 
0 | tionum brevitatem conjungerem, quo eam L- 
,. | bello molein compararem; qua commode abf- 
| que molestia arcumferri poffet, Id quod affe- 
B | cutus videor». fi ab(eutem.Typogvaphi cura 
, | mon fruftretur..— Conéinnius eyim quifpiam 
| meliori ingenio aut majori peritia excellens, 
at nemo | foran-bvevius plerafque propofi- 
lk | iones demonflraverit s. prefertim- cum in 
' | numero. C ordine. propofitionum ipfe mi- 

bil immutarim , nec, licentiam mibi 4f- 
Ü | fmmpferim quamcunque. propofitionem Eu- 
clideam procal ablegaudi 1anquam mànus |. 
neceffariam , aur qua(dam —faciliores in 
axioinatum. cenfum referendi 5 quod non- 
nulli fecerun: : inter quos peritiffimus Geo- 
metra Andr. Tacquetus y quem. deo. et- 
jam nomino , quod quadam ex eo de[um- 
pia agnofceve bonefium duco s po[b cujus 
eleg antifsimam editionem: y ipfe nibil atten- 
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Ad Le&orem. | | 
tarevoluiffem, [i non vifum fuiffet dodif- 
fimo viro non nifi octo: Euclidis bros fud | 
eHYá  adornatos publico | communicare y» 1a 
Teliquis feptem ,. tanquam | ad elementa | 
Geometrie minus (peckanclibus , omnino | 
quafi fpretis. atque. pofibabitis. | Mibi au- 
t Jam ab inito alia provinca de- 


| 


| LL 
TE 


uir 
| nt 
wt 
n 


penc l1c(tÀtL1itÉl i 


mandata fuit, nom elementa Geometria | ui 
utcunque pro arbitrio. confcribendiy . verum, | ur 
Euclidem ipí(wum, eumque totum » quam | t 


poffe. brevifüme , demonflrandi. — Quod | T 
en quatuor Dbros fpedat, feptimum , 


 edayum, nonumy demum, quamvis ^ 
ie | E] mr 
illi zd Geometrie plana c folide elemen- | " 
14 , wt fcx precedentes &. duo fabfequen- ih 


Pes, noniam prope pertnneants quodta- 
menm ab ves Geomeiriéds admodum: utiles.— m" 
fiet» tamm propter — Arithmetice c Geo. | 
swietrie valde propinquam | cognationem ; 
quam ob-notitiags commen[ur abili. (e in- 
commen[urabilium »zagnuudinums ad figu-.—| 
rarum tam plamaram quam folidarum in-.— | 
telleum | apprime necefJariam. ,/— nemo ^| 
efl & peritieribus Gegmetris qui. ignorat, | 
Que vero in tribus ultimis libris cone | 
Hnetur , 9 $ corporum vegulariums mobi- | 
lis contemplatio , ila nom mifp injuria 
praetermitto potuit 5. quando. nempe. i- 
liue gratis. nofler sem ,/— Platontee 
folia philofophbusy | boc elementari D 
feema  waverfumy condidife perbibeturs — | h 
uti 


— 
* 
— 
























Ad Le&orem, j 


|4W xsj Tür CUjwTO CAS gUiyecYar qíAQ 42516) Uti» 
| qo alo ^U xowl ay rxaTOVboy eMugaTUwy cuGUucy. 
Praterea' facile in ammum induxi ut o- 
pinarer, nemini barum [ientiarum a- 
manti non futurum effe cordi penes fe babe- 
re integrum. Euclideum opu , quale 
pa[sim 4b omnibus citatur. €» celebratur. 
Quare nullum librum nullamque propo[itio- 
nem negligere volui earum que apud 
4p. Herigonium babentur ; cujus veffz- 
| gus prefe imflere neceffe babui, quo- 
niam ejufie libri fübemarifmis maxima 
ex parte uti fLitutum. erat , quod pra- 
viderem mibi ad movas defiribendas tem- 
pus nom fuppereres erfi nonnunquam id 
faeere prataffem. Eadem de «aua 
sec alias plerejque quam Euclidaas de- 

| monfirationes «dbibere volui, fuccindio- 
| ri forma exprefes , — nififorte inz, cv 
13, (C parce in75 8,9 libri s. ubi 
4b eo wonnibi] defleere opera pretium 
videbatur. — Bona igitur fpes efd (altem 
in hac parte cum mofiris confiliis, tum - 
fludioforum vetis, aliquo modo farisfa- 
dum iri. Nam qua adjeta funt. in. Scho- 
lüs problemata quadam C» tbheorema- 
t4 » five ob fuum frequentem. ufum ad 
naturam elementavezz accedentia , five. ad 
eorum qua fequuntur expeditam. demon- 
Jiratiouem conducentia ». feu que. vegula- 


rum 

















uti tef e. " Proclus, ss verbir , "oso *lib. s. 











Ad Le&orem. 

«un: practice Geometria quarundam praci- | 
puarum rationes qnuant ad (uos. fontes .e- | 

latas, per ea, ut fpero libellus lira deffina- | 

t4m molem magnopere non intumofcet. | 

Alter copus ad quem collineatuim eft , eo- | 


rum áe[ideriis confuluit qui demonflt ationi- V wi 


bus (ymbolisis potius quam verbalibus dele: 
&anur. Inquo genere cum plerique apud. 
ns Guilielmi Oughtredi fymbolis affueti.| 
fint , eapleruimque ufuvpare. confultius duxi« | 
mis. Nam qui Euclidem bac via tradere | 
& interpretari ag gxe[fus fit » hactenus, quod | 
eo fam preter unam P. Herigonium , | 
 mepertus efl nemo. Cujtis viri longe &ochifsi- | 
. mi metbodas; (ane in multis egregia». ac ejus. | 
|. Becultari propofito adinodum. accómodata: s | 
. dupha tamen defectu. laborare mibi vifa | 
Left. Piuno , quod «um Propo[itionum ad u- 
nius alicujus tbeorematis aut. problematis. | 
probationem addubarum poflerisr à priori .| 
non femper dependeat; quando tamznlle in- 
ter fe cobarent, Rege n91,8ec ex ordine [in- 
galavum y nec. ulla alio-5modos fatis prompte 
mnorefcere pore: unde ob defedium «en- 
junclionum OR. d it (ergo; rur- 
fuss Qc. ) mon varo dificultas & dubitandi 
ecc alie prafcysim minus exercitati, iuter le- 
geudim bai: flent. Deinde fepentmero 
£V eiit, «t pra: dicla methodus. (apervaganeas 
repcytiones ej suene nepuzat » 4 quibus de- 
suouftrationes efr qu. Ano prolixa , aliquando 
C 
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Ad Lectorem, 
e mau intricatà , evadunt. Quibus ysitis 
nofler modus factleper verborum fignoruma; 
arbitrariam. mixtaram' medetur. — Atque 
bac de opella bu;us intenzione C metliodo. di- 
a fuffigiatit Ceterum qua in laudem M a- 
theícos in genere aut. Geometria ip[uss GF 
qua de biflovia barum (aenittarum , wucoque 
de Euchde boram elementorum digeffore s 


dici po[feut ; C reliqua. bacufinodi 3£uueisz» 


cui bac placent. apud alios. interpretes 
confulere potest,  Nequé nos: angu[iias tein- 
porís quod buic operi impendipetuit nec 1n- 
terpellationes negotiorum » vec adjumento- 
rum ad. bac fiudia apud nos egeflatem ; € 


| quadam Alia ut liceret non miento, 18 €x- 


cationem obrendemu ; netu fcilicet inda- 
&i, ne bac noftra esnnibus. minia | (Atisf- 
dant. Verum qua ingenur Lecloris ujibus 
elaboravimus, eadem in folidum ipfius cen- 
fura acjuditio fubmittimu j^ probanda f e 
ilia [ibi compererits. fin omniao fecus, rdi 
enda, 


Ad amiciffimum Virum, 1. B. de 
EVCLIJDE contra&o 
EApuuue uo c 





Aum bene! didicit Laconice loqui 
Senex profundus; &v apborifmos fnduie. 
TImmen[a dudum margo commentarii 
Diagramma circuit minutum 5. utque Ivfula 
* Problema breve uatabat in veflo mari. 
Sed umda jam detumuit j e» gloffa arilior 
Stringit Tbeoremata ;. sminovts anguli 
Lateribus ecce totus Euclides jacer , 
Inclufas.olim- velut Homerus intince » 
Piuteoque farcina modo qui incubuit, levis 
En fit manipulus. Pelle in exigua latet 
. Angens Matbefts, matris utin utevo Hertules, 
Inglande quercus, vel Iebaca Eurus inpila, 
Nec moledum deevefcit ufu fit azinor ; 
Quin autior am evadit, e cumulatius 
Conivatka prodeff evudsta pagina. 
Sic ubere magis liquor 2 pre]fo effluit 5 
Sic pleniori vafa inundat fanguinis 
Torrente cordis Syffoles fic fufrus 
Procurrit aquor ex JAbyle auguflüs. ; 
Tantilli opevis avs tanta referenda unice eff 
B-A4R OVI-ANO nomini, ac folestie. 
Sublivis euge mentis ingenium potens ! 
Cut invium nil, arduum effe ni! folet. 
Sic ufque pergas profpero conamine 4 
Radiu[que multum debeat ac abacus tibi E 
Sic crefcat indies feracior feges, 
Simili colonum germine afsiduo beans. 
Specimen future mefsis bic (tet laber , 
Magneque fama illufhria bec pyeludia. 
Tuvenis dedii qui tanta , quid dabit fenex? 


Car. Robotham,C 4 N T .4 p. 
Coll. Trin. Sen. Soc; 











"— 
— 








In novam Elementorum 
"ORFCLIDIS 


Editionem àD. 7.58 ARR oW, 
Collegià $5. T R I N. Socio, 
viro opt. & eruditiffimo, 
adornatam. 


D Erigne eto! fi ufoiam auditam ef titi, 


Quantus tenelia Nix Geometres fees 
Qua mille radiis, mille ludit «ng ulis, 
Totumque puro ducit Euchdem finu : 
4m abi s ultro candidifsimum Virum, 
Cai plena mivium eff indoles [éd quas tamen 
Praclarus avdor mentis urget Entbee ; 
Et ufque blandis temperat caloribus : 
Quo fuayius mil vivit, d melius nibil. 
I5, dum liquentes pectore excutit nives, 
Et inde & inde fpargit , en aliam tibi, 
Lecior benzgne, é ntvibus Geomertiam! 


G.C. «44. A. C. E.4. 
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NotaYhzi explicatio. 


—— qualitatem. 

E" majoritatem. 

TM minoritatem. 

-F plus, vel addendum effe; 

—. minus, vel fübtrahendum effe. 


—: differentiam vel exceffum j. item quan- 


titates omnes; quz fequuntur;fubtra- 
hendas effe, fignis non mutatis. 
X multiplicationem,vel ductum lateris re- 
,.. éahnguliin aliud latus. | 
Idem denotat conjunctio literarum ; ut 
AB—AxB. 


4/ Latus , vel radicem quadrati , vel cubi, 
&c. 


Q. &q quadratum. C. & c cubum. ^ 


€. Q. rationem quadrati numeri ad qua- 


dratum numerum. 


Reliquas, que ubicunque occurruntyvocabulorum 
abbreviationes ipfe Le&tor per fe facile intelliget ; 
exceptts dis, quas tanquam minus eeneralis ufus fuit 


locis explicandas relinquimus, 





'je»grugp 






























E: 
LI B; I. 
Deftuitiones. 


Un&tum eft cujas pars nulla eft. 
II. Linea vero longitudo lati- 
tudinis expers. 
III. Linea autem termini fünt 
un&a. 
neaeít, qua ex aquo fua 1nter- 





jacet puncta. 
V. Superficies eft , qua longitudinem; laritu« 
dinemque tantum habet. 
"VI. Superficei autem extrema funt linez. 
VII. Plana fuperficies eft;qua ex aequo fuas 
interjacet lineas. 
VIIIPlanus vero angulus eft; duarum linea- 
rum in planó fe mutuo tangentiuii; & non in di- 
| re&um Jacentium alterius ad alteram inclinatio. 
IX. Cum autem quz /angulum continent; 
Iinez ; re&z: fuerint ; rectilineus ille angulus ap- 
| pellatur. 7 


73v»2z5i u$s xy 


ie 
z 
"d : 
[0] 
eo 
t2 
— 
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XX. Cum Yero re- 
| A Ga" hnea C G fuper 
bd rectanr- lineam. A. B 
(| confiftens ; eos qui 
hit. | funt deinceps angu- 
los CGX& 5; CGB 

pu osipeio de gquales inter fefece- 
a" rit; rectus eft utérque 

zqualium angulorum , & quz inhfüit recta linea 
E G; perpendicularis vocatur ejus (A B) cu1 in- 

ift. 

Not. Cum plures anguli ad unum puntium : (i 
ad G) exfeflunt , deffenatuv quilibet angulus tribus 
literis , quarum media ad verticem eft illius de quo 
I. | agitur : ut angulus quem. vette C G ; A G effciunt 
ad partes À vocatur C G A; ve; A G €. 

A Obti- 











EVYCLIDIS klemeutorum 


XI. Obtufus angu-| 
lus eft , qui re&o major 
ef; ut A C B. ! 

XII. Acutus vero 5| 
qui minor eft recto , ut. 
A CD. 

D  XIIL Terminus eft | 
quod alicujus — extre«j 
mum eft. 

XIV. Figura eft;qua fub aliquo; vel aliqui-] 

bus terminis comprehenditur. 

X V. Circulus eft figura plana ; fub una linea] 
comprehenfa ; qua peripheria appellatur ; ad| 
quam ab uno pun&o eorum , quz intra fipuram| 
funt pofita, cadentes omnes recte linez inter fe. 
funt zquales. | 

! XVI, Hoc vero| 
pun&um centrum cir- | 
euli appellatur. | 

XVII. Diameter| 

autem circuli eft recta! 

quedam línea per| 

centrum ducta , & ex 

| utraque parte in circu-| 

li péripheriam terminata » quz circulum bifa-] 
riam fecat. 

XVIII Semicirculus vero eftfigurà 5 quz| 
continetur fub diametro, & fub ea linea; qua de! 
circuli peripheria aufertur. : 

In circulo E A B C D. E eff centrum, A C dia-| 
gteter, A B C femicirculus. | 

XIX. Refülinez figurz funt; qua fub redtis| 
lineis continentur. 

X X. Trilaterz quidem; quz fub tribus. 

X XI. Quadiilaterz vero ; que fub quatuor. f»; 

XXII. Multilaterz autem; qu& fub pluri- 
bus; quam quatuor rectis lineis comprehendun-| 


BIA | 
XXIII] 
























Liber I. |... 


X XIII. Trilate- 
rarum autem fieura- 
rum; zquilaterum eft 
triangulum ; quod tria 
latera |! habet zqua- 
n ,. ut triangulum 


XXIV. Ilíofceles 
autem ; quod duo tan- 
tum-zqualia-habet la- 
tera;ut triangulum B. 





XXV. Scalenum 
vero ; quod tria inz- 
qualia habet latera, ut 
C. 





: XXVI. Adhzc et-. 
jam trilaterarum figura- 
| rum , rectangulum qui- 


he 3 dem triangulum eft; 
| quod rectum angulüm 
ds] habet, ut triangulum 


! AXXVEH. Ambly- 
Ww eonium ' autem» quod obtufum angulum habet; 
lib ut B. t) 
durs] ; 
A2 XXVIII 
] Í | 


EVCLIDIS Elementorum 


XX V 1I. Oxygo-| 
nium yeyo 5.quod tres| 
habet: dcutos 'angulos;| 
ut C. 7 | 

Figura 'zquiangula| 
eft; cujus ofnes angu- | 
li inter fe quales funt, | 
Duz vero figure z-| 


quiangule funt 5 fi finguli anguli unius fingulis | 
angulis alterius fint a quales. Similiter de figuris 


z;quilateris concipe. 


, 


C 


XXIX. Quadrila-| 
terarum autem figura-] 
rum, quadratum qut-| 
dem eft ; quod & equi-| 
laterum ; & recan-| 
gulüun eft;ut A B C D. 


XXX. Altera vero 
parte longior figura eft; | 
quz rectangula- qui- | 
dem;at aquilatera non | 


eft ; ut 9 B C D. 


| 


X XXI Rhombus| 
autefn ; qua equilate- | 
r4, fed re&tangula non | 
ef; utA. —' 














































Liber. T. 


o. | XXXII.:- Rhom- 
E boydes vero; quz ad- 
05 | verfa & latera , ^& an- 
gulos habens inter fe 
uh zquáles;neque aequila- 
1 tera eft ;' neque rectan- 
nf, gula ;ut G L M H. 
2 
ili XXXIII, - Pra. 
yis ter has autem relique 


quadrMatere ^ figurae 
trapezia appellentur; ut 
GNDH. 


ui A XXXIV. Paril- 
i| p lelz recte lineg funt; 
quz cum in eodém 
D.| "fint plano & ex utraque parte in infinitum pro- 
ducantur ; in neutram fibi mutuo incidunt j^ ut 











A, & B. 
'tlü X XX V: Paral 
ell lelogranimum - eft fi- 
qi | gura quadrilatera, cu- 
9 | jus bina oppofita la- 
^] G tera funt parallela ; 
| L (s zquidiftantia ; ut 
GLHM. A 

| XXXV. um 

his Á, E vero in párallelogram:- 
yel mo: A B € D diame- 
"nl ter À C dücta fuerit , 


duseque mee BF, 
i HI; lateribus paral- 

* vlele fecantes. diame- 
D E trum in uno eódemque 


| pun&o G ; ita ut parallelogramnum ab. hifce 
i A 3 paral- 









EVCLIDIS Elementorum 


parallelis in quatuor diftribuatur. parallelogram- | 
ma ; appellantur duoilla D G; G B5 per qua | 
diameter non tranfit ; Complementa ; duo vero | 
reliqua H E ; FI ; per quz diameter incedit ; | 


circa diametrum conliftere dicuntur. 


Problema eft ; cum proponitur aliquid. efficien- | 


dum. 

Theorema eft ; cum proponitur aliquid demon- 

randum. 

Corollarium eft confeftarium., quod à fatta 
demon(hratione tanquam. lucruit aliquod col- 
igitur. 

Lemma eft demoz(lratio premiffe alicujus , ut 
demon[tratio quefrti evadat brevior. 


Poflulata. 


1. pOftuletur, ut à quovis pun&o ad quod- | 


1 

[ 
i 
[ 
| 
| 
| 


1 
D] 


1 


vis punctum rectam lineam ducere conce- | 


datur. 


2. Et re&tam lineam terminatam in conti- | 


nuum recta producere. 


3. Item, quovis centro; & interyallo circulum | 


defcribere. 


Axiomata. 


Lue eidem zqualia; & inter fe funt equa- | 


]ia. 


utA c-BREXC. ergo A — C. vel ergo. 


' omnes À; D; C; zquantur inter fe. 


Nota ; Cum plures quantitates boc modo conjun- | 


Gas invenias vi bujus axiomatis primam ultime cr 


quamlibet earum cuilibet equari. Quo in ca[u fepe; 
brevitatis caufa , ab boc axiomate citando ab(line-. 


qus 5 etff vis con(ecutionis ab eo pendeat. 


2. Et fi qualibus qualia adjecta funt. » tota 


funtaqualia. 


3. Et | 
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Liber. I. 


..$. Et fi ab qualibus equalia ablata funt; 
quz relinquuntur funt zqualia. 
4. Et fi 1nzqualibus aequalia adjecta fint tota 
funt inzqualia. 
5. Et fi ab inequalibus zequalia ablata fint;reli- 


qua funt inzqualia. 


6. Etquz ejufdem vel &qualium funt dupli- 
cia; inter fefunt zqualia. Idem puta de triplici 
bus; quadruplicibus ; &c. | 

7. Etquz ejufdem ; vel zqualium funt dimi- 


' dia; inter fe funt aequalia. Idem concipe de fub- 


triplis, fübquadruplis; &c. | 
8. Et qua fibi mutuo congruunts ea inter fe 
funt zqualia. 

Hoc axioma invetlis lineis , c angulis. oalet 
conver fum, fed non in figuris , niff ille frmiles fué- 
rint. | 

Ceterum, magnitudines congruere dicuntur, qua* 
Tum partes applicate partibus, equalem vel eundem 
lecum occupant. | 

9. Éttotum fua parte majus eft. 

15. Duz re&z linez. non. habent unum .& 
idem fegmentum commune. 

II. Duz rez in uno püincto concurrentes; 
fi producantur ambz ; neceffarto fe mutuo in eo 
puncto interfecabunt. | 

12. Item omnes anguli re&i funt inter fe. &- 


- quales. 






——— € 2 


^. 

15. Et fi in duas rectas lineas AD,;CB altera re- 
&aB A incidens, internos ad eaídemque partes 
A 4 angus 































EVCLIDIS' Elementorum 


aneulos B A D5' A B'C düobus rectis mitnores fa- | 
ciat; duz illa rete linéz- in infinituin produ&ta | 
fibi mutuo incident ad eas partesjubj funt anguli 
duobus rectis minores. 

14. Dua recte linee fpatium non compre- 
hendunt. 
7'rgs Si qualibus inzqualia ^ àdjiciantur ; | 
erit- totorum  exceffus adjunctorüti exceffui z- | 
qualis. — | 1 
"ré. Srinzqualibüs qualia adjungantur,erit | 
totorum exce(fus exceffut eorum , qua à princi- | 
pio» «qualis. 

.f7:7Sr ab zqualibus inzqualia demantur ; 
erit refiduorum exceffus  exceffui ablatorum s- 
qualis. - Hon Noche ao 

18. Sr ab inzqualibus aequalia demantuüt;erit | 
refiduorum exceífus exceffui totorum qualis. 

. I9: Omne totum zquale eft omnibus fuis 
partibus fimul fumptis. 

20. Si totum totius eft duplum ; & ablatum 
ablati; erit & reliquum reliqui duplüm. Idem de 
reliquis multiplicibus intellige. iin 

Citaiiones intellige fit. Cum duo numeri. occuy- 
vunty prior deffenat propofitionem, po[lerior librum. 
Dt per 4. 1- intellieitur quarta propofitio primi 
libri; atque ita de reliquis. ' Ceterum, ax. | axiomas 

Pof- pofiulatum, def. deffnitionem fch.fcholium,cor. 
corollarium denotant, cc. 























1| LIB. lI. 
p eq -—P/xi0oR-E 
e sVper data veia. [i- 
e 
p c t o terminatà AB, 
ty // triangulum equilate- 
AN rum ABC con (lHitue- 
ALB js 


Centris A & B; eo- 
dem intervallo A B;vel 
B. A- a: defcribe. duos a 3:pof. 
circulos fe interfecan- bt. ?»ff. 
tes in puncto C5. x quo b duc rectas C A; C B. d dag 
Ent ÁC. -ABc-— BCo4— AC. .,, 5f 
e Quare. triangülum. | A C Bett equilaterum. 
Quod Erat Facietidum. 





Scbolium. 
Eodem modo fuper A B defcribetur triangi- 


| : : : 

à ' Jum Ifofceles » fi intervalla zqualium circulorum 
| majora fumantur, vel minora; quam A B. 

"ud ar P. R;o P. , LL. 


ni | T H 





«d daium. punttum A date relie linee BC 
equalem vettam lineam A G ponere. LPS 
Gentro C ; intervallo C B «4 defcribe circu p » 
lum C B E. 5 Iunge A € , fuper qua c.fac trian- rp 
gulum equilaterum A D C.4 produc D Cad E. 4,5. 
Ccen- 





18. EVCLIDIS Elementorum 


centro D;fpatio D E; defcribe circulum D E H : | 

cujus eircumferentiz occurrat D A e protracta | 
e 2. poft. ad G. Erit A G — C B. g 
PRA — Nam D Gfz- D E;& DA£— D C, quare | at 
haa. AGWzGEA-BC!- AG. |Q. E,T. | 
k r5.def- Pofitio puncti A ; intra vel extra datam B € , | 
lr.ax. — cafus variat; fed ubique fimilis eft conftru&tio & | 
demonftratio. f 


Wü 








Scholium. Hd 
Poterat A G circino fumi; fed hoc facere nulli | ^» 
poftulato refpondet; ut bene innuit Proclus. | 


ESROO (p. IIL 


Duabus datis vetlis | 
neis Ay» B C de ma- 
jore BC minori A &qude 

c e lem rettam lineam BE | 

detrabere. | 

Ad.pun&um B 2 po- | 

nerectam BD — A. | 

Circulus centro B, fpa- | 

B pudor tio B D defcriptus au- 
EUM. feret BEL — B Dc — Aaq— BE. Q. E. F. | 


ci fROLP IV. 


D 


rp 


Si duo triazgula B. A C, E D F duo [tera B A» ] ! 
A € duobus lateribus EB , DE equalia babeant, | 
utrumque utrique (hoceft B. À — E D;e AC — | 
D EF) babeant: vero angulum A. angulo D ne 
em» 
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Liber I, X1 
lem, fub equalibus ve&is lineis contentum, e» bafim 


| B C laf EF equalem babebunt 5 eritque. triangu- 
| lam B. A C triangslo E D F equale ; ac reliqui 
| anghii B , C reliquis afulis E, F equales erunt, 


uterque utvique , fub quibus equalia latera (ubten- 
duntur. 

$i pun&um D puncto A applicetur, & recta 
D Ere&tz A B fuperponatur ; cadet punctum E 
inB,;quia D F« — A B. Item recta D F cadet 
inA C, quia. ang. A « — D. Quinetiam pun- *?* 
&um F puncto C coineidet ; quia A C a — D F. 
Ergo retta E F, B C; cum eoídem habeant ter- 
minos; bcongruent, & proinde zquales funt. p , 4,5», 
Quare triangula BAC,EDE;&anguliB, E; 
itemque anguli C , F etiam congruunt , & «- 
quantur. Qaod erat Demonftrandum. 


pDpposeP. V. 


A | Ifofcelium triangulorum ABC 
qui ad baffm funt anguli A B C, 
"A C B inter fe funt. equales. Et 
produttis equalibus ve&bis Uneis 
A B,A C qui fub bafe funt an- 
gui CBD, BCE inter fe e- 
quales erant. j 
* Acape A F—A D;&bjun- , js 
Et CD; acBF. : ) 
Quoniam in  triangulis chyp. 
ACD,ABF; funt ABc — A C;& AF 4 — AD, deonfir. 
angulufq; A communis;e erit ang. ABF— ACD; c4. 1 
& ang. AF Be—— AD C, &bas. BFe— DC; 
item F C f — D B. ergo in triangulis BF C , pas 
B D C gciitang.F CB, — DB C. Q.E.D. Item 2. 
ideo ang. F B C — D C B. atqui ang. ABE p — fh pr. 
A C D. ergo ang. ABC4— A CB. Q. E. D. ka.ex. 
| Corollarium. 
Hinc,Omne triangulum «quilaterum eft quo- 
que &quiangulum, 









PROP. 






b L, pof£. 


EVCLIDIS Elementorum | 


D EROTY, V2 à by 

A Si trianguli A B C duo anguli d". 
ABCAACB equales intey fel 
fuerint ,' € fnb equalibus angu- | 


1 /^ 
Lf | 
x lis fubrenfa latera AB , A C e-| 
utilia intey fe erunt. | 
B// uc $i fieri di , fit utravis d." 
BAC-CA,sFacigiturBD— C A, &p duca" 
(de | 
Ia tangulis DBC, ACE , quia BDce — CA; | 
& latus BC commune eff ; atque ang. DBC 4 — | 
A C B, eerunt triangula DB C; ACB zqualia 
inter fe; pars & totum, f Quod Fieri Nequi. | 
CoYoil. 
Hiüc; Omne triangulum aquiangulum. eft 
quoque &quilatérim. | 








D'X gp v IT 
E 


À 


Super eadem vetta linea A B daabus eifdem ve- 
is leis A C, B C s alie due velle lince equales 
À DB D, utraque utrique (boc ef], A.D — AC; 
& B D — B C) non. con[lituentur ad. aliud pun- 
&wuwn C, atque aliud. D., ad eafdem partes C, 'eof- 
demque terminos A, B cum duabus. initio dutlis ve. 
&is lineis babenses, 

1. Caf. Si punctum D ftatuatur in A C.a liquet 
non efle. A D — A C. 

2. Caf. Sipunctum D dicatur intra triangu- 
lum A C B,duc C D)& produc B D E, ac B C E. 
Iam vis A D — AC.ergo ang.AD€ 5 —KACD; 
Atem quia BD c — BC;erit ang.FDC ? — ECD. 


ergo 





















Liber I. 


ergo anc. FDC4C^7 ACD; id eft zug. Eb € 
L-ÁDGAQ.F.N. 

3. Caf. S1n D cadat extra triangulum A GB; 
jungatur C D. 

Rurfus; ang. B C De— BDC , & BCDe— 
BDC. fergo ang. ACD.-—BDTO.&proinde f 
multo magis ang. BG .D. 3 BD C. Scd erat 
ang.BC D — BD C. Quz repugnant. Eteo; 
&c. 


PRor. VIII. 


A : co ofSE: duo ti4Rgite 

D A54ABC,DEE 

babuerint .duo la- 

tera AB; y A C 

duobus: - lateribus 

CE r DE,D E, ztram- 

que utrique equa- 

lia 5-babuerint vero c baffm B C, baff E E.  equa- 

Lbs angulum:A fub equalibus re&is lineis conten- 
tum angulo D equalem babebunt. 

Quia BC^5— E E;fi bafis B C fuperponatur 
bafi EF,ille b congruent.ergo,cum AB c — DE, 
& AC c— D E , cadet pun&um À in D. (nam 
in aliod punctum cadere nequit, per praceden- 
tem) ergo angulorum Ay & D laterà coinciduat. 


d quare aneuli illi pares funt. QE, D. 
coil 


1. Hinc trjaneula fibi mutuo aquilater etiam 
mutuo x zquiangula funt. 
- 'Triangula tibi mutuo: equilatera y «quen- 
iis inter fo, 


PROP. 


a byp. 
b 8.ax. 


c byp. 


d 8. ax. 


4 Ys 


"pus 









EVCLIDIS Elementorum 





















PROP IX 


^ Datum angulum vetlili- 
neum B A C bifariam fe- | 
cre. | 
aSume AD— AE; | 
duc D E ; fuper qua b fac -| 
triang.gquilat.D FE. | 
Du&a A F angulum | 

B A.C bifecabit. gd ul 
B . NamAD:-—AE,;, [| 

All ccvfr.  &latusA F communeeft, &ba. DEc—E E. | qu. 
| l dz,  4egoang DAF--EAF. Q.E.F. | 


& 3. I. 
b I. ÉÍ. 


I 




















M un 
il a ! 
in Coroll. M fd 
"UM i 
m Hincpatet quomodo angulus fecari poffitin | 
" equales partes 45 8,16; &c. Singulos nimirum | 
l partes iterum bifecando. | | 
itl Methodus vero regula & circino angulos fe- | | 
candiin equales quotcunque ha&enus Geome- | 
MM tras latuit. | 
I Ü6 
uf Poao* X. A 
il Cs Datam ve&am lineam | € 
il ! A B bifaviam fecave. m 
uM Super data A Ba fac B 
Ml P rM triang. &quilat. A BC. 
iul b ejus angulum € 5 bifeca f " 
M 34 recta C D. Eadem datam .[ ! 
M A A B bifecabit. i 
Afi € conft; D Nam A Cc — BC, 
Ju & latus C D eft commune ; & ang. ACD c — 


"M d4.1. — BCD, 2ergoAD — BD. Q. E. F. Praxin 
I hujus & praecedentis ; conftru&io prima hujus 
li libri fatis indicat. 








PROP. | 


































Liber I. 
PaoP XL 
" Data vetta linea 
AB,;c punto ined 
dato C y reitam lineam 
C F. ad angulos vettos 
excitare. 
a Accipe hincinde 
; C D^E3' CB: Super 
^A D C  &HBDE»rvfac ttiang. z- 


quilat. D F E. Duda F C perpendicularis eft. 


Nam triangula D F C , EF C fibi mutuoe z- 
quilaterafunt. 4 ergo ang. DCF — ECF. 
eergo EF C perpendicularis eft. Q. E. F. 

Praxis tam hujus; quam fequentis expeditur 
facillime ope norma. 
PRO P. OXTL 

Se Super datam 
veitam lineam in- 
finitam A B,à da- 
£o punto C quod 
17 ea non et , pey- 

- pendiculayem | ve- 

P 4n C G dedu- 
cere. 

Gentro.C a defcribe circulum , qui fecet da- 





| tam A B in punctis E & E b bifeca E F in G. du- 


&a C G perpendicularis eft. 
Ducantur enim C E, C F. Triangula E G C, 
F G €, fibi mutuo e zquilatera funt. 4 ergo an- 
guli E G C; F G C ; zquales ; & e proinde recti 

funt. Q. E. F. 
PROP XIII 

| cum vetta linea &B; fuper ve- 
E| A &am lineam. C Deoofiffere fecit 
angulos A B C ; A B D;ant duos 
retlos ; aut duobus redis equales 
G D t/iciet. 
^ $i 


33.T. 


br. r. 


c conftr. 
d 8. 1. 
€ Io. def. 


a 3.pojf. 


b IO; I, 


c conftr, 
d 3.1. 
€ to.def, 











16 


a ro def. 
b 11. r. 
C 19.a2xX. 


d3.ax. , 


e2.0xX, 


EVCLIDTIS.Elementorum 

St anguli ABC; ABD pates fint! 2 liquet illos f 
reCtos etie. fin inaequales bnt ;. ex B b excitetur | 
perpendicularis B.E. Quoniám ang. A B C c — | 
Rect.-- ABE; & ang. ABD 4 — Kect. — ABE;| 
erit ABC —- ABD e — 2 Re&: -- ABE — ABE | 
— 2 Ret. Q. E. D. | 

Coroll. 

1. Hinc ; fi unus ang, A B D rectus fit, alter | 
A B C etiam re&us erit ; fi hic acutus; ille obtu- | 
fus erit, & contra. ? 

2. Si plures: re&ze. quam una. ad idem pun- | 
Gum eidem re&z infiftant ; anguli fient duobus | 
rectis aequales. | 

3. Due recte invicem fecantes efficiunt angu- | 
los quatuor rectis zz quales. 

4. Omnes anguli circa unum punctum con- | 
fíititi conficiunt quatuor rectos. patet ex Co- | 
roll.2. 


pRO Pr XIV. 
A Si ad aliquam vettam lineam | 


A B ; atque ad. ejus puntium B | 
due retle lineg C B ; B Don ad | 
eafdem pavtes dutie , eos qüi | 
CB w^ deinceps angulos ABC;| 
A B D duobus veftis equales. fece- 
vint , 2n direllum erunt inier fe ipfe vetta linee | 
CB, BD. | 
Si neeas; faciant C D; B E unam re&tam. ergo | 
anv.A B C —- ABEe — 2 Ret. b — ABC — 
A B D. c Quod Eft abfurdum. 
PROP XV. | 
Si due vette líace X By C D | 
fe mutuo fecuerint 5 angulos ad | 
verticem C E Bj À E D equales | 
5 inter fe efficient. 
Namang.A E C -- CEB 
a—-5;Rett/a4— AEC - 
AED. bEgoCEB— AED.Q.E.F. ^ 
; Schol. 














F 


Si ad aliquam re&am lineam G H ; atque ad 


! ejus pun&tum, À dux re&z linez E A; A F non 


ad eaídem pattes fumptz » angulos ad verticem 
D; & B zquales fecerint ; ipfa recta linex E A; 


1A EF in dire&um fibi invicem erunt. 


Nam 2 Re&. — 4 D -- A5 — B — A.bergo ai. à- 


|- EA, AE funt in directum fibi invicem. Q.E. D. 5 'e" 


Schol. 2, 

Si quatuor rectz linez 
EA,EB,EC,EDabuno 
puncto E exeuntes, angulos 
oppofitos ad verticem zqua- 
3 .les inter fe fecerint ; erunt 

qualibet due linee AE, 






| EB, & CE, EDin directum pofita. 


Nam quiaang. AEC -- AED -- CBB ^r 


| DEB;-—4A4Rec&. erit AEC-- AEDE— 246511 
| CEB -- DEB —  Re&. cergo CED, & AEB P». e 


funt re&z linexz. Q. E. D. c 14.1. 
PROP. XVI. 
A F Cufufcunque. Tyiangul 


AB € uno latere B. C pro- 
duílo , externus . angulus 
A C D utrolibet interno cx 
oppofrto C A B, C B Ayma- 


jar eft. 


fecent retz AH , BE, e *»f 
quibus preductis b.cape-EF 
—DBE,b&HI— AH, TUR 





Conjuganturque F C, I. E Quo- 








Latera AC, BCabi- 310 té 


18 EVCLIDIS Elmentorum 


Quoniam CEc CEA; kEFc— EB, & d" 

Vienn ang. F E C4 — BEA; eerit ang. ECF z— EAB. d^ 
fij. 
. £9*. 


PRo»r XVII | 
, Cujufeunque | trianguli | 
N ABC (c HE Eos dolis | 
rettis funt minores, omni- | 
fatiam fumpti. 

Producatur latus B C. d. 
Quoniam ang. ACD -r| 

B € D ACBs— 2 Re&. & ang.| 
ACDbrT—A;.c ert A ACB.-12 Rec. Eo-] 
dem modo erit ang. B -- ACB. 32 Red. De- | 
nique producto latere A B , erit fimiliter ang. | 
A -- B. 2 Re&. Quz E. D. | 
: Coroll. | 
. t. Hinc, in omnitriangulo , cujus-unus an- | 
gulus fuerit reus ;. vel obtufus , reliqui. acuti | 

funt. | 

A  z. Silinea recta A Ecum alia recta C D an- | 
gulos inzquales faciat ; unum AED acutum , & 
alterum À E C obtufum ; linea perpendicularis | 
A D ex quovis ejus pundo A ad aliam illam | 
CD demiffa ; cadet ad partes anguli acuti AED. 
Nam fi AC ad partes anguli. obtufi ducta, di- | 
..catur perpendicularis;in triangulo AF C erit ag. | 
AEC-- ACE C72 Red. * Q. . N. 4 | 
3. Omnes anguli trianguli zquilateri , & duo | 
anguli trianguli Ifofcelis,fupra bafim, acuti funt. | 
PROP. XVIII. 
Omnis trianguli A BC| 
majus latus A C. majorem | 
angulum ABC fubrendit. — | 
Ex A C 2aufer AD —| 

















Liber 1. 
| e ADBC- C. ergo ABD 77 C. 4*ergo totus 

















ang. ABC c— QC. Eodem modo erit ABC —7 A. 
IQ. E. D. 
PRofP XIX. 
pn Omnis trianguli À B C ma- 
jor angulus A majori lateri 





BC fabtenditur. 
Nam íi dicatur A B — 
$4 BC,2 erit ang. A — C. con- 
A C ra Hypoth. & (1i ABrc- 
Bc, b erit ang. C C— À, contra hyp. quare poti- 
|! USBCC— AB. & eodem modo B C C^ A C. 
Q. E. D. 
PROP XX. 
p, Omnis trianguli AB C 
duo latera B A, À C reliquo 
BC funt majora. quomodo- 
.eunque fumpta. 
' Ex BA producta « cape 
CAD—AC; & ducDC. 
b ergo ang. D — ACD. 
go totus BCD C^ D4ergo BD(e BA -r 
C) C- B C. Q. E. D. 
PROP. XXL 
Si fuper triangui ABC 
. amo latere BC, ab extremitati- 
bus due rette linee B D , C D; 
interius esn(hitute fuerint. , be 
von[litute, veliquis trianguli du- 
obus lateribus B ÀA ; C À mino- 
b Cyes quidem erunt , majorem ve- 
| yo angulum BDC continebunt. ' 
Producatur BD in E. eftque CE —- ED a C7 
| CD adde commune BD ; »erit BE -- EC 77 
BD —- DC. Rurfus BA —- AE a 7 BE; ergo 
BA 2- AC — BE —4- EC. quareB A -- AC C7 
| BD --DC. Q. E.D. ». Ang. BDC«cc* 
| DEC«cc- A. ergoang. BDC C^ A. Q. E. D. 
bL B 2 ^" PRhO?P. 









e 
e 
"t 
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C 16. t. 
dg ax. 


2310 t. 
b 4.4x. 


€ 16.1. : 


























EVCLIDIS Elementorum. 
Pauor XXIL 


Aue 


Ex tribus retlis. lineis FK, F G» GK, qua 


triangulum F K G con 
reliqua: effe majores omnifariam fumptas 5 quoniam 
uninfcujufque trianguli duo latera omnifariam | 
fumpta reliquo funt majora. | 
Exin&nita DE«fume DF, FG; GH datis| 
A, B; C ordine &quales. Tum fi £ centris F ; & 
G; intervallis F D ; & G'H. ducantur circuli fe| 
interfecantes in K 5 jundlis re&tis K F , K. G con- 
ftituetur triangulum F K G ; c cujus latera F K; | 
FG,GK tribus DE; F G., GH, aid eft tribus] 
datis A, B; C zquantur. Q. E. F. | 


PROP. XXIII. 

-d datam  ve-| 
Gam lineam A B | 
datumque in ed | 
punttum A. ,- dato, 
angulo vettilineo D | 
equaleangulum ve- | 
&ilinenm | .:A& — con | 


flit uere. | 
a Duc ream C F fecantem dati anguli latera | 
utcunque. 5 Fac AG — CD. Super AG « con- | 
ftitue triangulum alteri C D F zquilateru m, 1t | 
Wut 














Liber I. AI 


ut AH— DF; & GH — CF; & habebis ang. 
A 4 — D. Q. E. F. - dr 


























Iu 
Ror. XXIV. 


2! A D 


" B e E 

! G 

" | Si duo triangula À B C,DEF deo latera A B, 
A C duobus lateribus D E, D F equalia babue- 

| vint, utrumque utrique 5 angulum vero A angulo 

a EDEF »rajorem fub equalibus vetlis lineis. conten- 

jg || gums e» bafi BC, bafe EF, majovem babebunt. 

ES a Fiat ang. EDG — A ; & DGb — D Fc — a1. 

MIUAC, conne&anturque E G, FG. is . 

tul r. €;f. Si E G cadit fupra E F. Quia A B d p. 
4—DE,X&AC--eDG,& ang. A e — EDG, « onftr 
ferit B C — E G. Quia vero DFe— DG,gs;i. 

| £eritang. DEG — DGF.5ergoang. DEGc- h9 e» 

|. EGF ;.» & proinde ang. EFG C7 EGF. 4quare f 

| EG(BC)cC-EF.Q.E.D. 

| 2. Caf. Si bafis E F bafi EG coincidat., Jli- 19 «;. 

4| quetEG(BC)c- EF. 

idi 2. Sin E G Cadat infra EF. Quoniam 

||. DG -- GE» —DF -r EF E, fi hinc inde au- at 1. 

1^| ferantur D G, DF ; equales , manet E G (B €) 

(^|. 2c-EF.Q.E. D. " $.«x, 








EVCLIDIS Elementorum 


P Rp-PRCUXVW 
Si duo triangula 
A^ D ABC,.DEFdo 
later AB AC 
duobus ^ lateribus 
DE,;DEF aequalia 
babuerint , utrumq; 
Ü ex | T utrique » bafim  ve- 
vo BC baff EF majorem ; € angulum. fub equa- 
libus vettis lineis contentum. angulo D majorem | 
babebunt. ^ 
Nam fi dicatur ang. A — D. «eritbafis BC | 
— E F;contra Hyp. Sin dicatur ang. A. 3 D, | 
berit B C. — E F; etiam contra Hyp. ergo B C | 
C- EF. Q. E. D. -] 


PRor. XXVI 
A 


———— M ÀÀ— —M € 











x c 

Si duo triangula B AC. E D G ; duos angulos | 
B. C, duobus angulis E, D G E, equales babue- | 
vint, utrumque utrique , unumque latus umi. lateri W- 
«quales ffve quod equalibus adjacet angulis ,— feu V 
quod uni equalium angulorum fubtenditur : veliqua 
latera veliquis lateribus equalia , utrumque utrique, 
e» reliquum angulum reliquo. angulo equalem ba- | 
bebunt. | 

I.Hyp. $ic BC — EG. Dico BA-—— ED , & | 
AC — DG, & ang. A — EDG. Nam fi dicatur | 
ED [77 BA, «&at EH — BA , ducaturque GH. | 

M» uonmam 




























































Liber I, : 23 
Quoniam. ABb — HE; € BCc — EG; & b fuppof- 
ang. B c — E, erit ang. EGH 4— Ce— DGE. i 


| £Q. E. A. ergo AB — E D. Eodem modo AC Lo» 


— DG. 4quareetiam ang. A ED G. . « gere 
2. Hyp. Sit AB — ED. Dico BC — EG 5. & 
AC— DG & ang. A— EDG. Nam fr. MEE 
EG C- BC; fiat EI — BC, & connectatur DI. 
Quia ABg —ED,;& BC^— EI,& ang Bg—E;, gi. 
ert ang. EL D4— C» — EGD. 5 Q.E. A. FAUT 
ergo B C — EG. ergoutprius; AC— DG; mi, 


* 


|; & ang. A — EDG. Q. E. D. v fe 


PROP. XXVII. 
: Si in duas vetlas line- 
as AB, CD re&a inci- 
,. dens linea. E F. alternatim 
angulos A EF; DF E, «- 
quales inter fe fecerit.) pa- 
Yallele erunt inter. fe ille vette (inee AB, CD. 
S1AB , C D dricantur non effe parallela ; 
conveniant produ&tz , nempe in G. quo pofito 
angulus externus A E F interno D F E a major ai s. 
erit;cui tamen ponitur zqualis.Quz repugnant. 
PRor. XXVIIIL 
Siin duas vetas line- 
as AB, CD retta ingj- 
B deos linea EF externum 
——— D angulum A G E interno 
Arà € oppoffito ,.c» ad eafdem 
t/ . parte C HG. equalem fe- 
cerit ; aut. inteynos e ad esfdem partes AG Hi, 
HG duobus vetlis equales 5 parallele erunt. inter 
eip[e vele linee AB, CD. 
iuo Quia perhyp.ang. AGE— C HG, , ait 
a erit altern. B GH — C H G.b parallele Mirror b 17. 1. 
funt A , CD. Q. E. D. 
2.59. Quia exhyp.Ang.AGH -- CHG—. |. 
;Re&d.a—cAGH--BGHsberit C H G— b3/ax- 


BGH. Etgoc AB, CD aen dn funt. Q. E. D. £:7.* 
PROT?T. 

































EVCLIDIS Elementorum 
PRor. XXIX. 


In pavallelay vetas li. | 


neas A B, C D, veia inci- 


dens linea E F^, c '"alter- | 


p^a4tim angulos D H G 3 

n A G H «quales intty fe ef- 

E ficit 5 e» externum B G E 

interno, e» oppofrto , ead eafdem partes DHE «- 

qualem 5 c internos c» ad eafdem partes A G Hy 
C.H G duobus vettis equales facit. - 

Liquet A G H; -- C H G — 2 Re&. 4 alias 


AB, CD noneffent parallele ; contra hyp. Sed | 


& ang. DHG —- CHGP— z Redt. ergo DHG 
c— AG H4— B G E. Q. E. D. 


coroll. 


- 


—————— 


Hinc omne | 
b C Rar | 


allelosram- 


mum A C ha- | 
bens unum : an- 


d.d ' culum . rectum | K 
A DA 


Á ; 'eft- re&tan- | 


gulum. 


Nam À -- Bsa— 2Reü. ergo cum A re- Bi 


&us fit, b etiam B rectus erit. Eodem argumento | 


D,& C redi fünt- 
Pxor XXX 


Q«e (A B, C D) cidem Mu 
velie linee E F paralle- Wi 
l& y c inter fe funt paralle- | 


G 
A B 
H FE: 


c &. |. ' 
a i0) DIR D Tresrectas fecet utcun-. Bi 


J que. recta GI. Quoniam 
AB; EE parallela funt; 


a erit ang. AGI — EHI, Item propter CD, EF 


paralelas; erit ang, EHI — DIG. » ereo ang. . | 


AGI — D I G.c quare AB; CD parallela fünt. 
Q. B. D. 


PRO .P. 












Liber I, 


PUCGTPUXXXE 
A dato puntlo A date 


| A 
^| € F rite ling B C ducere 
* Ier parallelam. | velam | lineam 
B CAE. 


D Ex Á ad datam BC duc 








|: parallela. OQ. E. F. 
| PRorP. XXXII. 
A Cujufcunque — trian- 
E gui! & BC uno latere 
B C produtto , externus 
angulus... A C D. duobus 
internis ei» oppofrtis, A. B 
ef? equalis. Et, triangulz 
. tres interni anguli AB, 
h-| ACB duwbu: fwnt retis equales. , 
a | Per Caduc C E parall. B A. Ang. Ab— a 
m| ACE. &ang. B» — ECB. ergo A-- Bc— : 
4| ACE --ECDZ--ACD.Q.E. D. Pono 4 
| ACD -- ACB; — 2 Red. fergo A -- B Mm 
i. A'C B —3 Re&. Q. E. D. 
Corollayia. 
I. Tres fimul anguli cujufvis trianguli ziqua- 
| les funt tribus fimul cujufcunque alterius. Unde 
| — 2. Siin uno triangulo duo anguli (aut fin- 
im | guli;aut fimul)zquales fint duobus angulis (aut 
|j» | fingulis, aut funul) in altero triangulo;etiam rc- 
il» |. liquus reliquo qualts eft. Item ; f1 duo trian- 
| gula unum angulum uni qualem habeant , re- 
u- | liquorim fummz zquantur. 
am| 3. lo triangulo fi unus angulus rectus fit; re- 
5 | liqui unum rectum conficiunt. Itezi , angulus ; 
if | qui duobus reliquis quatur; reus eft. 










ng. 4. Cum in líofcele angulus zquis cruribus 
s | contentus re&us eft, reliqui ad bafum funt femi- 
|' re&i. 


s. Tu- 





re&am utcunque AD.ad quam;ejufque punctum ,,,. ,. 
^| A « fac ang.D A E — A D €. P erunt A E; BC 5:7. i. 


$0, 1; 
19. t. 
t.aax. 
19. ax, 
13. v. 
Ll. ax, 


'EVCLIDIS Elementorum 
4. Trianguli equilates angulus facit, duas | 
tertias unius redi ; nam, 2? Re&t. —? Re. 
Schol. | 
Hujus propofitionis beneficio; cujuflibet figu- | 
re rectilinez tam interni quam externi anguli | 
quot rectos conficiant ; innotefcet per duo fe- | 
quentia theoremata. 


T;HEOREM.4 I. 


A 











F 


Omnes (Tmul anguli cujufcunque figure vettili- | 
nee conficiunt bis tot vellos demptis quatuor , | 
quot funt latera fieuve. 


Ex quovis puncto intra figaram ducantur ad | 
omnes figurz angulos rectz, qua figuram refol- | 
vent in tot triangula quot habet latera. | Quare 
cum fingula triangula conficiant duos rectos ;| 
omnia fimul conficient bis tot re&tos^, quot funt | 
latera. Sed anguli circa dictum punctum con£- | 
ciunt quatuorredos. Ergo; (i ab omnium trian- I 
gulorum angulis demas angulos circa id pun-] 
étum, anguli reliqui qui componunt angulos £:- | 
gurz conficient bis tot rectos demptis quatuor , | 
quor funt latera figura. Q. E. D. 

Hinc corol. Omnes ejuídem fpeciei retilinez | 
fgura xquales habent angulorum fummas. | 


THEOREMSJNCr 
Omnes ffyssl externi anguli cujufcunque figure | i 


"I - is | 
ret linee conficiunt quatuor vettos. É « 
Nam fineuli figure interni anguli cum fin-] 
- w^ " 


gulis externis conficiunt duos rectos. Ergo in-] 


etin 

















































Liber. 1. 


| terni fimul omnes, éum omnibusfimul externis 
'€onficiunt bis tot redos, quot (unt latera figura. 
| Sed(ut modo oflenfum elt, interni fimul omnes 
. || edam cum quatuor reclis efficiunt bis tot rectos; 


quot funt latera fgura. Ergo externi anguli 
quatuor rectis equantur. Q. E. D. 
Coroll. Onines cujufcunque fpeciei rectili- 


| nex figura equales habent externorum angulo- 
rum fumrmas. j 


PRO»P. XXXIII. 


A i5 Rete linee AC , BD; 
.qie equales. ev parallelas li- 
c p^t«s AB, CD , ad partes eaf- 


dem conjüngunt » cv ipfe «- 
quales ac parallele funt. 
Connectatur C B. Quoniam ob AB; CD 


| parallelas. ang. ABCa — BCD, & per hyp. AB 239 *. 


| — CD, &latus CB commune ett jb erit AC — 55" 


im ! 


fitr | 
4 Di ! 
rug 





| 


T1629. 8. 


BD,b&ang.ACB— DB C.cergoAC; BD 
edam parallela funt. Q. E. D. 


PROP. XXXIV. 


A B Parallegrammorum, fpa- 
| tiorum ABDQOC «qualia [unt 
C inter fe que ex adverfo late- 


Dr4 AB, CD;acAC, B5; 


| angulique A, D; & ABD; ACD; € illa bifariam 
| fecat diameter C. B. 


Quoniam AB ; .CD s parallela funt ; Perit |, 
ang. ABC — BCD. Item ob AC; DBs«paral- P à. 
lelas, berit ang. ACB — CBD. cergo toti an- c3. ex. 
guli AC D; A B D zquantur. | Similiter ang. 

À — D. Porto ; cum communi lateri CB adja- 

ceant anguli A.B C; A C B; ipfix BC D; CBD 

pares 4, erunt AC — BD,4 & AB — CD. adec- 4,6 ,. 

queettam triang. ABC — CBD. Quz E. D. 
SCHOL. 





















































217. t.[ 


b35.ddf. 1. 


EVCLIDIS Elementorum 


SCHOL. 
Omne quadrilaterium A B D C babens latera ops | 
poftta &quaita; eft parallelogrammum. 
Nam per 8. r. ang.4A B C — B CD. *érgo 
A B, C D parallele funt. Eadem ratione ang. 
BCA — CBD;aquare A C, B D etiam paralle- | 
]x funt. b Ergo ABDC eft parallelozrammum. | 


Q. E. D. 
A o E peditus — per | 

Fut A-B datum  puu- f. 

2 &um C da-].. 

tz rete AD T. 

£—B-— ducetur | pa- B ^; 

ralela CD: B.. 


Sume in A B quodyis pun&um E. centris E. | 
& C ad quodvis intervallum duc zquales circu- | 
los E F, C D. centro vero E, fpatio E C duc cir- | 


culum E D , qui priorem C D fecetin D. Erit Bi, 


ducta C D parall. A B. Nam ut modo demon- | 
firatum eft, C E F D eít paralleiogrammum. | 


Ror. XXXV. 

F Pavallelogramma 
BCPDA, BCFE fu- | 
per eadem baft BC , | 
c ineifdem pavalle- | 
lis AF, BC conflitu- | 
ta , inter fefunt &- 
ualia. 
Nam A Dz —BCs—— EF. adde commu- | 
nem DE,» erit AE — DF. Sed & ABa — D€; 

& ang; Ac — C D F. 4ergo triang. ABE-— 
D C F. aufer commune D G E , erit Trapez. | 
ABGD — EGCEF. addecommune BGC, rerit | 
Per. ABCD — EBCF, Q. E. D. Reliquorum 
cafuum non diffimilis ; fed tumplicior & facilior 

eft demonítratio. 


Scho- | 



























Liber |I. 
Schbolium. | 

$1 latus A B. parallelc 
grammi rectanguli ABCD 
ferri intellieatur | perpendi- 
culariter per totam B C, aut 
B C per totam A B , produ- 
cetur eo motu area re(ctan- 
guli AB C D. Hinc rectan- 
gulum fieri dicitur ex ductu 
íeu multiplicatione duorum 
Ae ) 7 laterum contiguorum. . Sit 
exempl. gr. B C pedum 3, AB 4. Duc 3 in45 
proveniunt I2 pedes quadrati pro area rectan- 

uli. 
Hoc fuppofito;ex hoc theoremate cujufcunq; 


» 
G 





parallelogrammi (* EBCF). habetur dimenfio, **fgpre- 


Illius enim area producitur ex altitudine B A /??^ 
ducainbafim B C. Nam area. retanguli A C 


| parallelogrammo E 8 C F zqualis , fit ex B A in 


D C. ergo, &c. 
PROP. XXXVII. 


A D ErE F Parallelogram- 
ma BCDA, 
AGHEFE /fiper. c- 

qualibus baftbusBC, |. 

D C G FG H, cin eifdem 


| parallelis AF ,BH conflituta, inter fe fant qualia. 


Ducantur BE, CE. Quia BG a — GH b — a ty. 


,| EFP,cent BCFE parallelogrammum. ergo Per. b 34. 1, 


C31 f, 


| BCDA 4— BCFEaGHEE. Q. E.D. d 55. 1. 


ERO P. XXXVIL | 
ES D Fo Trangela BCA, 


NU B G D /aper eadem 
baft BC conflituta , 
LX cin eifdem paral- 
füis BC, E F inter 


B 2e funt &3ualia. 
€ 5 Duc 






































EVCLIDIS Elementorum 


a Duc B E parall. CA;a&CF parall. BD. | 
Ent triang. BCA b —7Pgr. BC AE —6; 


BDFCP—BCD. Q. E. D. 
PRO? XXXVIII 
G A np M  Triasgula BCA; | 


EFD fuper «qua- d 


libus bafibus B C ,.| 
EF conflituta c | 


in eifdem pavállelis M. 


: GH, BEinterfe | 

B CGC.IESWE funt equalia. 

Duc BG parall. C A. & F H parall. ED. | 
erit triang. BC. A a — * Pet. BCAG.»-—t: 


EBHF«—EFD. Q.E.D T 


Schol. 


Si bafis B Cc- E F,liquet tria BACC- 
EDF. &fi BC. 2EF,erit BAC.. S EDF. | 


PROP XXXIX. 


E Triangula equa- | 

lia BCA, BCD, 1 

f'per eadam  bafr | 

B C,;c» ad eafdem 

partes con[lituta ; 1 

B etiam in eifdem | 
funt parallelis AD; | 

BC. 


S1 negas, fit altera A F parall..B C; & ducatuc | 
CF. ergo tríang. CBF;— CBA» — CBD. | 


c Q. E. A. 










Liber I. 
PRO XL. 


Triangula equa- 
laBCA,EFD 
fuper equalibus ba-. 
ffbus B C, EF, e 
ad ea[dem partes 
con[lituta y cv in 



























E 
0 | eifdem funt parallelis A D), B F. 

d^ ^ Si negas; fit altera AH parall. BF. & ducatur 238. t. 
JE EH. ergo trang. BF Ha— BC A 5 — EFD. yu 
c Q. E. A. 


4| PRO» XLI 


D. $7 parallelogrammum 
EABCDcuim triangulo 
: BCH eandem  ba(im 
-| B C habuerit ; in eif- 
demque fuerit parallelis 
|. B C A E B C , duplum erit 
paralielogrammum ABCD ipfius triangui; BCE. 
|» Ducatur AC. Triang. BCA « — BCE. ergo a5. «, 
«| Per. ABCD^ — 2 BCAc— 2 BCE. Q. E. D. ^;:«* 





D C6 ax, 
).| 

f | Scbolium. 

ln 3 . 

u|- Hinc habetur area cujufcunq; trianguli BCE. 


lm || Nam cum area. parallelogrammi ABCD produ- 
[,| catur ex altitudine in bafim ducta ; producetur 
area trianguli ex dimidia altirudine in baíim du- 
ur | '€&a, velex dimidia bafi in altitudinem. ut fi ba- 
p. | fisBCfit 8, & altitudo 7; erit trianguh B CE 
| area, 28. 





PROP. 

































































EVCLIDIS Elementorum 


P xROXLILD 
A eus i C 
B ES D 

Dato triangulo A B C. equale pavallelogyanzzinim | 
E C G F con[(lituere in dato angulo vetLilineo D. -. i 

Per A a duc A G parall. B C. » fac ang.B C G 
— D. baíim B C c bifeca in E. 7 duc E F parall. 
& G. Dico factum. 

Nam duda A E. erit ex conftr. ang. E C Gj 


— D, &triang BAC2— 2 AEC e— Per. 
ECGF. Q.E.F. 


PRo»r. XLIII. 


E In omni pavallelo- | 

B grammo A BCD com- g 

plementa DG,;GB| 

eum que circa. dia- B 

Hd metrum -AC funt. pav- 

allelogrammorum. HB; | 

D F c FI rie fe funt e-| 

qualia. 

Nam Triang. 4 CD,—z^ ACB. & triang. | 

AGH «— JAAGE. & triang. GCF , — GCI. 
bergoPer. DG— G p. Q. E. D. 





Liber I. 
PRo»rP XLIV. 


qe "nd datam veltam lineam & ,. dato triangulo B » 

! equale parallelogrammum FL applicare in dato an- 

j| gulo rettilineo C. 

J^ 4 Fac Pgr. F D — triang. Bj itautang. GF E a4 «. 
| —— C. & ponelateri GF in diredtum F H — A. 
| PerH 5 duc ILparall. EF; cui occurrat D B b jt i. 
| producta ad I. per I F du&tz re&tz occurrat D G 
|protracta ad K. PerK b duc KL parall. GH ; 


| cui occurrant E F; & I H prolengate adM ; & 
| L. Erit F L. Per. quefitum. | 

, Nam Pgr. FL; — FD— Ba&ang. MEH ,,,.,. ^ 
I GIE--C. Q.E.F.* d i$. t, 


PRoP XLV. 


pu eG. HL 


vw TI) 


DOR'ICREURS Poco 
Ad datam vetlam lineam F G dato velilineo 
| ABCD «quale parallelogrammum Y L conflitneve, 
| à dato angulo rettilineo E. 
| Datum re&ilineum refolve in triangula 
i| BAD; BCD.; — Fac Pgr. FH — BAD itaut , 
ang. F— E. producta F AU (ad H I) TE eA 










































































i EVCLIDIS Elementorum 
b1s.ax. — IL — BCD. érit Per: FEL-- P EH -r IL c — 
cenfr. —. ABCD. Q. E. F«- 


Schol. 


Hinc facile invenitur.éxce(fus HE, quo re&ti- | 
lineum aliquod A fuperat re&ilineum minus B ; | 
nimirum fr.ad quaniyis re&am . C D. applicentur | 
Pet. DE— A. & DH —— B. | 


P.mor. XLI. 


A dara recta li-| 
E nea ,A D. quadra- | 
tm A QC deferi- 
bere... 
a Erige duas per- 
pendiculares. A B; 
DC. b. «quales 
Á | date AD ; & 
4 . aye. UA OY D junge B C. dico 
factum. 
€ eonffr., Cumtnimang. XA-- D cz 2 Rect4gerunt| 
sposi AB; DC paralleIz. | Suüt veró etiam e &quales, 
£14 — fergoA D, BC paresétiamfunpy Giparallelz. 
ergo Figura AC elt parallelogtamma/ ; & aqui- 
$5029. latera. Anguli qüoque omnes recti fgbt; c quonit- 
194. — ag unus À eft reus. ^ ergo AC e(t quadratum. 
eR modo facile defcribes rectangulum 
quod fub datis duabus retis.contineatur. | 





































Liber. f. 


P.R'"o pSOXLVII. 

' In vetlan- 
| gnis — tWan- 
IEÁC Fi «o gMlis, BAC 

| *« quadratum 
B E'quod à 
latere! B. C 
vetitum. angu- 
ium B A C 
Jubtenderite 
^ deftribitut, ; 

ednale —— eff 

eis-, BG» 

C H ? qi à 
" : jateribus AD, 
" D i MC relium 

| angtlum continentibus. defcribuntur. 

| Iunge AE; AD; & duc AM. parall. CE. 
]  Quoniamang. DBC 4 — FBA ; adde com- 2 12«x. 
yl munem ABC, erit ang. ABD — FBC. Sed & 







: AB b — FB ,&BD^»— BC. cergo triang. b19.df. 


C 4. 8, 


" | ABD — FBC. atqui Pgr. BM.4— 2 ABD ; & ee ? 
Pgr. BG 4— 2 FBC (nam GAC éft una reta e 6.e»- 
| perhyp. & 14. I.)e ergo Per. BM — BG. : Si- 
| mili difcurfu Per. CM — CH. | Totum igitu" 
BE — BG 4- CH. Q. E- D. 


I0 


ii 
eh 

lc. m 
ud 
n | 
WI 


bi 
] 





Schol. 


| Hoc nobiliffimum ; & utilifimum theorema 
| ab inventore Pythagora Pythagoricum dici gme- 
ruit. Ejus beneficio quadratofum additio ; & 








7| fübftractio perficitur; quo fpé&ant duo fequen- 
[| ta problemata. : 
| i 
| Q.x PROBL. 


— a 
TEM 
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"Andr, Taeg, 


EVCLIDIS Elementorum 


RR DU L.X. 

2 ; 

Datis. quotcunque. qua- | 

dratis ,- unum ommbus. e« | 

quale con[truere. | 

Dentur quadrata tria, | 

quorum latera fint A B, | 

B C, C E. a Fac anp. re- 

Gum F B Z infinita ha- | 

C bentem latera; in eaque 

transfer BA , & BC, &| 

junge A C, b erit A Cq| 

— A Bq -- B C4. Tum | 

DA Ctransfer ex BinX5| 

& C E tertium latus da- ] 

tum transfer ex Bin E , & junge E X , berit | 
EXq — EB4 (CEq) —- BXq(ACq)« — CEq | 
-F ABq-- BCq. Q. E. F. 


TORCUDATLES A 
E Datis duabus veftis in- 


equalibus A By B C, ex- | 
bibere quadratum. , quo ] 


quadratum majoris A B I» 
excedit quadratum mi- ph 


P nc noris B C. 


Centro B intervallo BA deícribe circülum. ex Bu 


C erige perpendicularem. C E occurrentem pe- | 
ripherie in E. & ducatur B E. 4 Erit B Eq ] 
(BAq) —BOCq -4- CEQq. ^ ergo BAq — BCq— [: 
CEQq. Q.E.F. 




































| wiotpgber A 2 37 

| CP:SIROO B IL... 3. 

W Notis. duobus | quibuf- 
cunque. lateribus irigon! 

Y ettanguli A B.C , reji- 
quum invenire, 

Latera rectum anet- 
lum ambientia fint AC , 

B AB » hoc 6. pedum, 
illad8. ergocum. AC q 47." 
-F ABq — 64 -r 36 
— 100 — B Cq. erit BC 
cw ooc 16. 


a| B r$; Nota fint deinde 1a- 











Ifi ^ 
| pedum ,. illud e, ereo cua B.Cq — A Bq— 5. 


RI PRO». XLVIII. 


Sz quadratum quod. ab uno 
latere.B G. trianguli defcribi- 
'ur , equale fft eis que à veli- 
quis trianguli lateribus A B 5 
A € defcribuntur. quadratis 
"y C angulus BACC. compreben[us 
D | f4b A B; A C reliquis duobus trianguli. lateribus , 
yj. | reus eff. 
|.— Ducad AC perpendicularezi D A — A B, & 
| junge C D. 
2 lam C Dqa— ADq --ACq — ABq-r,,, 
g| A Cq — B Cq. * ergo C D — B C. ergo trian- * Viarfi. 
z| gula C AB, CAD , fibi mutuo zquilatera funt ; Mr 
[quare ang. CABb — CADc— Re&. Q.E.D, csjy, 
| Schol. 
| Afumpfíimus exinde quod CDq. — BCq, 
| fequi CD — BC. Hoc vero manifeftum fiet ex 


fequenti theoremate. 
3 


it» | 
n | 





Jj! 


C 3 T H E- 
























































EVCLIDIS Elementorum 


THEOREM A. 


FE GN oDP 


C i 
Lintavum equali A B5 C D; equalia funt | 
quadrata AF 5 C G 5 e» quadvatorum equaliwm | 
NK, T M «qualia funt latera Y K, L M. 
Pro x Hyp. Duc diametros EB; H D. Li- | 
quet AF — 4 z triang. EA B — P2 triang. | 
HCD-—5CG. Q.E.D: | 
z. Hyp. Sifieripoteft ; fitL MCC7IK. fac | 
LT UESGa fitque LSccLIq epolha)| 
p— NKc—LQ.2Q.E. A. ergo LM —IK. | 


Coroll. 


Eodem modo quaxlibet re&angula inter fe T" 
gquilatera «qualia oftendentur. | 













(7 
L I B.41I. 
Definiriones. 





D 


















-s. Mne parallelostammum  recian- 
. gulun A B CD contineti - di- 
citur füb- rectis duabus -A-B $ 
A D, que reum comprehen- 
dunt angulum. 

Quando igitur: dicitur vettangulum: fub. B A, 
A D; vel brevitatis caufa, velkangulum..-B A D» 
vel B Ax AD» (vel Z A pro Z x A) deftgnatuv 
vettangulum ) quod continetur fab B A, & A Dad 
p | rethum anguium con[litutis. 














| unumquodq; eorum, qux circa diametrum illius 
funt; parallelogrammorum, cum duobus comple- 
mentisGnomon vocetur.ut Pg* FB -- BI--GA 
D (E HM) eff Gnomon. iiem Per. Fb BI -p EM 
| (GKÀ) eff Gnomon. 





C PRO? 

















































































































EVCLIIDIS. Elementorum 


Si fuerint due vette linee 
A B; A E, feceturque ipfa- | 
yum altera A Bin quot- | 
cunque fegmenta KD ; DE, | 

SC EB: retlangulim compre- 
^ DEROER benfum fub idis Ay sa i 
Kis lineis AB; A F , «quale eff eis j: que fub in- | 
fetta AF.) c quolibet fegmentorum A D , DE, 
E B comprehenduntur vettangulis. | 
& Statue A F ; rerpendicularem ad A B. 2 per 

f ducinfinitam F G perpendicularem ad A F. 
aEx D, E, B erige perpendiculares D H ; EI; | 
p G. erit A. G veltan düm füub AF; AB; &| 
p eft quale re&tangulis A H, D I; E G ; hoc eft 
(quia DH; EI, AFv pares funt) re&angu- | 
lisfüb AF; AD;fubA F;DE;fub AF, E B. j 
Q. E. D. | 
Scbol. 


Propofitiones decem prima hujus libri valent | 
etiam in numeris. R eliquas quilibet tyro exami- | 
net, pro hac, fit AF 6, & AB r2, fe&us in | 
AD $,DE35,& E B 4. Eftque óxi2 (A G)| 
— 72. 6x5 (A H) — 3o. 61n 5 (D I) — 18. | 
denique 6x4 ( B G ) — 24. Liquet vero | 
30 —- I8 —- 24 — 72. | 


PR or. II. | | 

$i veta linet Z| 

A Me fft. utcunque. 5| 

D e MM — (ettangula » qu& fub| 
1008 Z2 , c quolibetl W 
fegmentorum A, E comprebenduntuy qualia futt. 
ei; quod à tota Z, fit quadrato. | 
Dico Z À —- Z E— ZA. Nam fume B— Z. 
a Eftque BÀ —- BE — BZ ; hoc eft (ob B— Z) 
ZA -F ZE — Zq. Q. E. D. | 


PRoPj 









Liber II. 


PRor III 
"| Si retia linea ZL fetta 
«| A fit utcunque 5. reftangu- 
h E m fib tota Z , c 
2 uno fegmentorum E com- 
t. | prebenfum; equale eft illi; quod fub fegmentis A; E 
& | comprehenditur; Yettangulo ; & illi quod à preditto 
» | fegmento E.defcribitur, quadrato. 
4| "Dico. ZE—AE-r-Eq. « Nam EZ — EA -F 4,5. 
E E. | 


H Paor IV. 

Hl Si retta linea Z, fe- 
I, SINE TN E NT frt utcunque 5 Qua- 
&| 4A. E  dratum , quod à tota Z 
4 defcribitur , equale. eft ; 


IE ni ilis que à feementis A , E defcribuntur , qua- 

p] ers» € ez , quod bis fub fegmentis A , E compre- 

| benditur, Yedangulo. 
Dico Zq—A — 

| q.--Eq.2 AE.sNamZA—Aq-r 

| AE; & ZE —Eq —r AE. quum igitur Z À — bx s 

«| ZEb — Zq;. cerit Zq — Aq —- Eq -- 2 A E. bis. E 
Q. E. D. C 1.4xX, 


al z "D "liter. Super & B fac 





d | quadratum A D » cujus 

»l diameter E B. per divi- 

| fionis pundum € duc 

H Gi! 1 perpendicularem. C F5 & 

| per G duc H I parall. 
1| 


A B. 

A. C B Quoniam ang. EHG—4AÀ 
[n re&us eft, & A E B d femirectus ; e erit reliquus d4.Cor.5.! 
i| HGE etiam femire&us. Ergo HE f— HG; — HE 
je] EF ; — AC. » proinde HF quadratum eft rede g34t. 

AC. eodem modo C I eít C Bj. ereo A G; GD red 
4|  re&angula funt fub A C, C B. Quare totum 
quadratum A D 4— A. Cq -r C Bq 4 2 ACB. 
Q. E. D. 





coroll. 





































































































EVCLIDISN riehtmoruth 
Coroll. 

r. Hinc liquet parallelogrammà circa dtame- | 
trim quadrati e(fe quadrata. 


2. Item diametrum cujufvis quadraii ejus an- 
eulos bifecare. | 
3.891A— ! Zj erit Zq—4 Aq, & Aq —rLZq. " 
item € contra, fi. Zq—— 4 Aq.erit A-—. m 


D Ba PM . 
H Si veia linea | 
AB fecetur im | 
equalia AC b | 
CB , ec non equalia. A D5 D B; rectangulum fu, 
inequalibus fegmentis A D 5 D B comprebenfum 
una, cum quadrato » quod. fit ab intermedia. fettio. 
num C D » equaleeft ei quod à dimidia C B de 
fcribitur, quadrato. 
Dico C Bq— A. D B -- C Dq. 
( C Bq. 
JEquantur 2a C Dq--; CDB-- DBq2- CDB 
enim ifta ) CDq-Q- &CBD(cAC xBD) --CDB 
« CDq-r4 ADB. 


IA. e" o 


*a 


Scbolium. 
ensnmenuES Arcs Nd cO Si- A- B aliter 
A^ C EG P dividatur ; prop- 
us fcilicet. puncto 
bifeQi10nis, in E; dico AEB 7 ADB. 
Nam AEBa—— CBq —CEq.& ADB«—CBg 
— CDq. ergo quum CDqtc7CEq,;erit AEBC 7 
ADP. Q.E.D. 
Coroll. i 
Hinc ADq.--DBq t— AEq-- EBq. Nam 
ADq--DBq-- 2 ADBE--ABqb—AEq-r- EPq 
-F 2 AEB. ergo quum 2 ABBC-- 2 ADD ; erit 
ADq-- DBqc ;AEq-r EBq. Q. E.D. 
- Unde 2. ADq - DBq —- ÀÁEqc -LFEBq rs ie" 
AEB'"2ADB. . 


PRoO?P. 

































Liber II. 


pror. VI 





——À 
IN 


benfum fub tota cum adjetta (fub. A 


ium ex adjetta componitur, tanquam 
E [ÀÁE defcripto. 

Dico ;Aq (4 Q.* A) -r AE -r 
| x 

i coroll. 

d Hinc fi tres recte E, E —- 2 A; 


2 


Rp Bp, 
D'uwomvlil 


f. A E 





yettanguloy c illi ; quod à reliquo 
quadrato. 





^ P E (S5 rea linea-À 
Irem bifariam fecetur 5 C 
illi vella quapiam. ü- 
mea E. in diretbum adjiciatur; vekangulum compre- 


-F Ey»c ad- 


| jella E.» una cum quadrato n quod à dimidia » 
«quale eff quadrato à linea , que tumex dimidia » 


ab una 5, A 
2 


Eq—Q.:A 


-r E;a Nam Q. * A-rETLAÀq--Eq--AE; 


E -- A fintin 


proportione Arithmetica  redangulum fub ex- 
tremis E, E. —- A contentum , uba cum quadra- 
to exceíius. A » zxquale etit quadrato media 


| Si rella linea Z, fe- 
ttt Pu CHEER NC utcunque 5 Quod 

àtota Z, , quodque ab 
uno fegmentorum R^ 


utyaque fimul quadvatas equalia fuenmtilli , quod bis 
fub tota Zi e ditto [egmento E. cemprebendituy 


fegmento A. fi 


84.60 3. 
Car, 4 2. 


| Dico Zq--Eq— 2 ZE-rAq.Nam Zq4—Aq ait 
m | --Eq-r 2 AE.&2 ZE b— 2 Eq. -- 2 AE. i 


b3., 2, 


] | coroll. 
"-|-  Hincquadratum differentie duarum quarum. 
,| cumque linearum Z,, E; a .quale eft quadratis u- 
5 | triufque minus duplo re&tangulo fub ipfis. 
Nam Zq-FEqc2 ZE-—Aq-—Q.Z-—E. 7» e 


PROP 




















































































EVCLIDIS Elementorum 
PUR QT. VIIL 


$1 retia linea Z f-" 
3 anite mS cetity utcunque 5 retian- d 
AÉM, E gulum quater compre- | 
benfum fub tota Zi, c» uno Jegmentorum E; cum eo; | 
quod à reliquo fegmento A fit , quadrato , equale eft 
ei quod à tota Z,,eh ditto fégmento E ; tanquam ab 
una linea Z,--X. defcribitur, quadrato. Ü 
Dico 4 ZE--Aq—Q. Z--E. Nam 2 ZEs— | 
Zq-rEq-— Aq.ergo 4 ZE--Aq— Zq-9-Eqor 2 | 
ZEb5—Q.Z-rE. Q. E. D. ; 
DROT.IX t og 
 EEEEEP-susnr- esed 7 Si velia linea WE. 
A. c D A 


B fecetur in. e- 

c» non aqualia AD, DB. quadraz1aq2« ab imequa- | 
libus totius: fegmentis AD, DB fiunt, (frnul dupli- 
cia funt , ev epus quod à dimidia A'C , ev ejus, | 
quod ab ittermedia fetionum CD fit , quadrati. — | 

Dico ADq--DB1 — 2 AC4—-r-2 CDq. Nam 
ADq--DBq«— ACq-- CDq-- 2 ACD--DBj: 
atqu! 2 ACD (52 BCD) —- DB4c— C^q | 
(ACq) —- CD4.4 ergo ADq--DB83 — 2 ACq | 
^E 24CDq.. Q. E. D. | 


DCR.Oo pP. 5X 


| i Si vela limea A fece- | 
Now DAE, bifariam , adjiciatur. | 
«utem ei inyetlum. que- 

à; eo piam linea 5 Quod à tota 

ÀÁ cum adjun&za E e» quod ab adjunta E,utraque | 
ftmul quadrata » duplicia funt e ejus, quod à di- 
midia; Aid ejus ; quod à compofita ex dimidia ;. | 
c adjuntta, tanquam ab una * A —- Es defcriptum. -| 
efh, quadrati. $5 | 
Dico Eq--Q. A«L-E,hoc eft « Áq--2 Eq--2 
AE-—2 Q. 7 A-r2 Q.- A--E. Nan2 Q. 2 Ap 
—-LAq.& Q. 7 A--E (zi Aq--2Eq--; AE. 
2 PROP. 





qualia AC, Cb; ; 

































— 





Liber ITI. 


PRor XI. 


ni Datam vetiam ü- 

e neam A B fecare. in 
G ,nt compreben- 
fum | fub tota A B, 
€ altero fegmento- 
rum. B G recangu- 
lum, &quale [rt ei, 
F quod. à veliquo feg- 
mento AG fit, quadrato. 


LI 


'RDENERETUA: 


| Super A B a defcribe quadratum A C. latus a 46.1. 
"^ AD b bifeca in E. duc EB. ex E A producta ca- 5 io. 1, 
peEF — E B.adA F2 ftatue quadratum A H. 


Erit AH—ABxBG. 

Nam protracta H G ad I; Rectang. D H —- 
EAqc—EFq4—EBqe—BAq--EAq. ergo DH VV 
f—B Aq 4—quad. AC. fubtráhe commüne A I5 e47. 1. 
f remanet quad. A H— GC; zid et AGq—ABx f»*7 
P G. Q. E. F. 


Scholium. — 
Hzc Propofitio numeris explicari nequit ; 


| -* neque enim ullus numerus ita fécarl poteit, ut * viz.6 15. 


productum ex toto in partem ünam zquale fit 

quadrato partis reliqua. 
DR:orPOX EE 

A Inamblygoniis trianeulis ABC 

quadratum ., quod fit à latere 

A C angulum obtufuam A B C 

fubtendente , majus efl quadratis 

€ B D«4« fiunt à lateribus AB; BC 

obtuf[um angulum A B. C. com- 


|  prehendentibus, vettangulo bis comprebenfo ,. et» ab 


| «no laterum B. C ; que funt circa-obtufum angulum 


ABO, in quod ; cum protrattum fuerit , cadit per- 
pendicularis AD cab a(fumpta exterius linea BD 


| fub. pevpendiculari A.D. prope angulum obtufum 
aw peseng fi 


Dico 





———————MÀ — - — 
— — BP —— BI 
















































































EVCLIDIS Elementorum 
Dico ACq— CBq — ABq-- 2 CB x BD. 
Namittae" ACq. 
zqualia 9; CDq e ADq. 
funt in-^y CBq 4- 2 CbD — BDq-r-ADq | 
ter fe CBq --z CBD e ABq. | 


Schol. 
Hinc , cognitis lateribus trianguli obtufanguli | 
AC, facile imvenientur tum fcgmentum BD inter 


perpendicularem A D, c obtu[um. angulum ABC | 


znterceptum; tum ipfa perpendicularis A D. 

Sic; Sit AC 1o; AB 7; Cb $5; unde ACq xoo, | 
ABq 49.CBq 25. Proinde ABq ^E CBq — 74- 
hunc deme ex 100, manet 26 pro ? CBD. unde 
CBDerit13. hunc divide per C B 5, provenit ] 


: 2 pro BD: quare AD invenitur per 47. 1. 


PROP. XIII. E. 

A. In oxygoriis triangulis ABC | í 
quadratum à latere A Bangnu- Mn) 

lum acutum ^ C B fubtendente 51! 


minus eff quadyatis ) que fiunt à | " 1 
B lateribus A C; C B acutum an- 1 y 


Dp eulum A^ C B. comprebendenti-]^ 
bus; vettangulo bis comprehenfo , | 
C» ab uno laterum B C. , que funt circa acutum an-| 


guum ACB, in quod perpendicularis AD cadit; c 
- «b affumpta. interius linea D. € fub perpendiculari] 


A: D, prope angulum acutum A € B. 
Dico ACq —- BCq — ABq- 2'B C D. 
A.Cq —- B Cq. 
Nam zquan- J^ A Dq -- D €Cq -- B. CqQ. 
tur ifta ^ ADq--BDq-F2BC.D. 
€A Bq -- 2 B.C D. 


!! 


Coro. 


Hinc etiam cogaitis latcribus tvianguli A. B Cj 
invenive eft tam fegmentum DC inter perpendicula-y 





















Liber II. 


U. | rem A D; e» acutum angulum AB C Interceptum» 
| quam ipfam perpendicularem A B. 
Sit AB 13; A C 15, B C 14. Detrahe A Bq 
)q | (169) ex A C€q-—rB. Cq hoc elt €x. 225 —- 196 
| —— 42.1 5 femanet 252. pro 2 BC D ; unde BCD 
| erit 126. hunc divide per B'€ 14, provenit 9 
| proD CAànge'ÀA Am -——RA/:za2$.»31:£— 15. 
UE oct " Mee / 


T, 


er |O€-LPURO Po X'ERYARGU 
x | EM 
o] A H 

!| À | | 

bd A 
m D I 
üt] Üj tL 





Dato vettilineo. A «quale quadratum ML in- 

| penire. 
XM]  sFacreGangulum D B — A7cujus majusla- 4,. 
W[ tus D C produc ad F, irauvC F —/C B. PBi- b:o.:. 
ie feca D Fin G ; quo centro ad intervallum GF 
"4d de(cribe circuluarF H D ;producatur C B ; do- 
(^l nec occurrat circumferenti in H. Ért C Hq £— 


. * 46. 1. 
i" *MLA € conffr., 
fil . Ducatur enim G H. Eftdue'Ac — DBc— ds.» e 


3.4x, 


m DCF2—GEFq"7 GCqeza HGqc-— ML esie 
5Og QE.F. 3.0x. 


uet 


49 
I1I.B;. ILL 


Definttiones. 





| Quales circuli (G A B C, | 
Iesus HDEF)funt;quorum dia- | 
j| ox : Ré metrifunt aquales ; vel | 
EWME quorum quz ex centris 
LAN rede linez GA, HD; 
1j, funt equales. 




















II. Recta linea A B cir- | 
culum F ED tangere dici- 
tur; quz cum circulum tan- | 
gat ; f1 producatur circulum | 
non fecat. | 

Reda FG fecat circu- 
lum F ED. | 


















































E 

III. Circcui DA C , ABE(item F B G;| 

A B E) fe mutuo tangere dicuntur,qui fe mutuo! 
tangentes fefe mutuo non fecant. 


Circulus BF G fecat circulum FGH. In| 









































Liler III, 


F^ K I V. In circulo 
B G A B D zqualiter di- 
ítare à centro dicun- 
| tur rectz linee FE 
iit KL , cum. perpendi- 
culares GH, GN qux 
à centro G in ipfas 
: (C — ducuntur, funt zqua- 
D E 1: les. Longius autem 
abeffe illa B C dicitur, 

! |ià quam major perpendicularis G I cadit. 

de 


































' 


[ 


d | V. Segmentum 
fis | p drculi (AB C) .eft- 
D | feura ; quz fub 


rea linea AC, 


& circuli peripheria 
i ^ C ABC comprehendi« 
d. tur. 
i| 
int | 

D 


| VI. Segmenti autem angulus (C A B) eft ; 

| qui fub reta linea CA ; & circuli peripherta AB 

| comprehenditur. 

| VIL Infegmento autem (A B C) angulus 

I(ABC)ef, cum in fegmenti peripheria füm- 

| ptum fuerit quodpiam punctum B; & ab illo in 

Iterminos re&z ejus linee A C ; que fegmenti 
— | bafis eft; adjunclz fuerint re&z line A B, C B, 

| is inquam angulus ABC ab adjunctis. illis lineis 
| A B, C B compreheníus. 

| VIII €um vero comprehendentes angus 
o, | lum A B C; rez linee A B, B.C aliquam atfu- 
j| munt peripheriam ADC , illi angulus ABC. ins 
fiftere dicitur. 
If | D lX.Se- 



























————— !J— utsá—— "Qin € Ra 






























































a 15.def.1, 


b 8. v. 


€ 10.def. 1, 


12.4x, 
€9.4x, 





EVCLIDIS Elementorum | 
I X. Se&or autem circuli) 


A^. B | 
(DB) eft , cum ad ipfius cir-]. 
culi centrum D conftitutus fu-| qun 

D eritangulus ADB ; compre-] ios 
henfa nimirum figura À D B.| 
& àrectis linels A D ; BD an] 
à gulum tobaiurab ; & àpe-] 
ripheria A B ab illis af'umpta. ] 
; | 
C cH b. 
à how Ux-— i 


T a 

X. Similia circuli fegtnenta (ABC ; prr) Q. 
funt; quz angulos (A BC;DEF) capiunt z- | 
quales ; aut in "quibus anguli ABC ; DEF1 inter 
fe funt quales. 




























PAR o ds 
In Dati circuli A B C. 
" centrum F reperire. T 


Duc in circulo re- | 
&am AC utcunq;;quam | 
bifeca ina E. per E due | 
| perpendicularé DB.hanc 
bifeca in F.erit F centru. 1 

Si negas ; centrum | 
| efto G , extra rectam f s; 

D DB (nam i in ea effe non 1 (; 

poteft; cum ubique extra f y: 

F - dividatur inzqualiter) ducanturque. G A , fi, 

GC,GE. Vis Gcentrum effe ; 5 ergo G A — | 

G C; & per conftr. A E — E C, latus vero G E f y, 

commune eft; » ergo anguli GEÀ ;.GEC pares) d d 
& c proinde recti fünt. 4 ergo áng. GEC — FEC | 

rect. e eQ. E. A | 





Coll, 






| Liber III. 
ul | Coroll. 

jJ -. Hinc » fi incirculo recta aliqualinea B D ali- 
fif. quam rectam lineam A C bifartam & ad angulos 


Il. tectos fecet; in fecante B D erit centrum. 
ha | 








| — Facillime per noymdm invenitur centrum vertice. ua, qus. 


DE Q ad circumferentiam applicato. Si enim recta 
Ad DE jungens puncta D, & E , in quibus nor- 
tl ma latera Q D; Q E peripheriam fecant , bifece- 
| turin A, erit À centrum. Demonftratio pen- 
| det ex 3 1. hujus. 









C PURZOLRPE LE w^ 

i $i incirculi C A B peripbe- 
li rià duo quelibet punta , A , 
anl C B accepta fuerint 5 vetta linea 
dug 


: A B » que ad. ipfa puntta ad- 

jungitur , intYa. circulum. ca- 
uf - 7T det. 
um mU «^ Accipein recta A B quod- 


ij vispun&umD ; &excentroC ducC A; C D; 
wf CB. &quonian C A;— C B; beritang. A — 
mÜ B.Sedang.C D Bet-—— A; ergoang. C DB C7 


au. 


b 5$. t. 


def. 1. 


MI B. 4ergo CB 7C D.atqui CB tantum pertin- OM. d 


Z| gitex centro ad circumferentiam ; ergo CD eo- 
jf ufquenon pertingit. ergo pun&um D eft intra 
circulum. ldemque ottendetur de quovis alio 
pun&o recta A B. Tota igitur A B cadit intra 
cdrcalum. Q. E. D.. 






D 2 '— €oroA. 











































































































EVCLIDIS Eleamestorum 


BH 


 Coroli. | 
Hinc, ReGa circulum tangens ; ita ut etim | 
non fecet; i unico puncto tangit. | 


DoRoD ESUAII. 
Si in circulo EABC 
vetta quedam linea BD 


per centrum  extenfa 


quandam A C non pev | 
centrum extenfam bifa- | 
riam fecet. ; (in F) c 
' ad angulos retos ipfanz | 
E fecabit 5 e f£ ad angu- 
|l los vettos eam. fecet ; bi- I 
n fariam quoque eam fe- | 

cabit. 
Ex centro E ducantur EA, EC. | 
I.Hyp. Quoniam AF 4 — FC; & EAbP— EC, | 
latufque EF commune eft ; c erunt aneuli EFA, | 
EFC pares, & 4 confequenter redii. Q.E.D. 4 
2.H»yp. Quoniam ang. EFA e— EFC, & ang. | 
EAF f— ECE , latufque EF commune ; £ erit | 
AF — FC. Bifeda et igitür A C. Q. E. D. | 


Coroj/. 
^ Hinc ; in triangulo quovis equilatero & Ifo- | 
fcele linea ab angulo verticis bifecans bafim; per- 


pendicularis eft bafi. & contra perpendiculatis | 
ab angulo verticis bifecat bafim. | 


PRoP. IV. 


Si in circulo ACD | 
due rétle linee A B, CD | 
fefe. mutuo fectnt/ mon. per | 
centvum E extenfe 5 fefe | 

p mutuo bifariam | mon. feca- ' 

t oh bunt. E 
Nam íi una per cen- f 

trum | 































Liber III. $2 

| trum tranfeat ; patet hanc non bifecari ab altera; 

quz ex hyp. per centrum non tranfit. 

|  Sineutra per centrum tranfit , ex E centro 

| duc E F. Sijam ambz A B ; C D forent bifectz 

in F, anguli EFB ; EFD aamboeffentrecti , & a 5. ;. 
ind les.. b Q. E. A. ayer. 

proinde zquales. 5 Q ] 


V. 





O P. 


$1. duo circuli 
BAC,BDC fefe 
mutuo fecemt 5 nóm 
erit. illorum | idem 
centrum E. 

Alias enim du- 
C&is ex communi 
centro E . rectis 








6 EB,EDA;edent 
à | ED;— E Ba— a2... 
| 4E. A. b g.ex. 
j| | EA.b Q.-E. A 
at PROPrP VI 
Sj duo cru BAC, 
s. BDE, fefe mutuo interius 
«| tangant (in B) eorum mon 
s | erit idem centrum Y. 


Alias ductis ex centro 
F rectis F B, F D A, effent 
FDa— FBes-—EA.at!s. 
50. EF. N. E. bg ex, 















































































































































8 15. 1. 


810, T. 


bs4.def. 1. 
€ 9.ex. 
d 24. t. 


e20. T. 
f$, ax. 


g eonffr. 
h 4. 15. 


EVCLIDIS Elementorum: 


ML. 


PRO P. 


Si in A P diame- 
to circuli quodpiam 
famatur punttum G , 
quod. circuli. centrum 
non fft , ab eoque pun- 
Go in circulum. que- 
dam rete X linee 
GC , GD P] GE Cd- 
dunt 5 maxima qui- 
dem erit ea (G A) 
in qua. centrum F 
siinima vtro veliqua GB. aliayum vero illique per 
centrum dacitur , propinquior G C. remoiiore GD 
femper major efl. Due autem folum rette linee 
"GE GH equales ab eodem puntto in. circulum ca- 
dunt , ad utrafque partes minime G D » vel maxi- 
m G A. 

Ex centro F ducrectas F C; F D;F E; & e fac 
ang, BEH v DP 

IL GF -- FC (hocett GA) « c- GC. 
Q.E. D. ; 

2;. Latus F G commune eft; & EC b — FD, 
atque ang. G F Cc GF D 4 ergo baf. GC 
E-GD. QE. D. 

3. FB(FE)e* 3GE-- GF. ergo abla- 
to communi F G f£ remanet BG "3 E G. 
Q. E. D. 

4. Latus F G communeeft, &F E— FH; 
atque ang. BFH ; — BFE. ^ ergo GE — GH. 





Quod vero nulla alia G D ex puncto G zque- 


tur ipfi GE, vel G H; jamjam oftenfum eft. 
Q. E. D. 



































m 
Il) 
l 











Libey III. 
VIII. 

$i extra circu" 
lum fumatur pun 


um quodpiam A » 


Pno9?P 


circulum deducan- 
tur quedam. linee 
AI,AH,AG,; 
A FE» quarim una 
quidem AI per cen- 
ivum K — protenda- 
tur » relique vero 
ut libet ; incavam 
peripheriam caden- 
tiumrettarum lsne- 
arum maxima qui- 
dem eft illa A I, 
qu& per centrum ducetuy, aliarum autem ei que per 
centrum tyan(ft propinquior AH remotioreA G fem- 
per major eft. In comvexam vero peripheriam ca- 





| dentium relbarum lineayam minima quidem eft illa 


A B, que inter punttum A , c» diametrum B Y in- 
zerponitur 5 aliarum autem ea , qua e(l minime pro- 
pinquior À C remotiore A D femper minor el.Due 


autem tantum vette linee A C AL «quales ab eo 
| punto in ipfum circulum cadunt ,. ad utrafque par^ 


ies minime AB, vel maxime A 1. 

Ex centro K ducrectas K H; K G. K F;K C5: 
KD,K E. &facang. AKL— AKC. 

I. AL (AK -- K H)a —— A H. Q. B, D. 

2. Latus A K commuaeet; &K H— KG ; 
atquéang. AKH C^ AKG. bergo baf. AH 
AG. Q. E. D. 4. 

3. KA c "2KC — CA. aufer htc inde z- 
quales KC, KB, 4 erit AB ixg* WV Pg 

4. AC. -- CK e "2A D ^ DK. aufer 
hinc inde zquales CK, DK ; fet AC 73 
AD. QE D. 


F4 Latus 


ab eoque puntto ad. — 


220, t, 


b 24. LET 


C 10. f. 


d$,ax. 


e 1t, 3. 
f 4, 2x. 



























































































































































































































E VCLIDIS Elementorum 


'— $. Latus K A eft commune &KL —K C 
atqueang. AKLg — AKC, bergo LA — 
C A. hifce vero- nulla alia &quatur ; ex mox 
oftenfis. ergo, &c. 


DgpOPR IX 


$iin circulo B C K acce-. | 
ptum fuerit puntium aliquod 
A; £r abeo punto. ad. circu-. | 
lum cadant plures ; quam due | 
Yvébe linee equales A B | 
AC, AK , acceptum pun- 
Gum A centrum eff ipfius 
circuli. 


Nani 4 à nullo pun&o [^ 


extra centrum plures quam duz recta linez z- 
quales duci poffunt ad circumferentiam. Ergo A 
eit centrum. Q. E. D. 


PoxotX 


Circulus IAKBL 
circulum | XEKFL | 
in pluribus. quam 
duobus punilis non 

at. 

Secet 5 fi fieri 

ji! poteft ; in tribus 
pun&dis I KL. 
Iuncdtiz IK KL. 
L Losaed? bifecentur in M 
8 60r, 1, 5. ; & N. « Ambo 
cdrculi — centrum 
habent in fingulis perpendicularibus M C, N H; 
& proinde in earum intetfeGione O. ergo fe- 
cantes circuli idem centrum habent. b. Q. F. N. 


PROr?. 









Liber II I. 


Pxor XI. 





Si duo circuli 
GADE,F ABC 
fefe. intus. contin- 
gant y atque accepta 
fuerint eorum. cen- 
ira G, F5 ad eo- 









" rum centra adjun- 
3 &a retta linea FG, 
lit c produ&ia , in A 
P, contatium  circhlo- 
" rim cadet. 

i 


Si fieri poteít, re&ta F G protra&a fecet cir- 
à | culos extra contactum À, ticut non F G A , fed 
,| FGDB ht re&a linea. ducatur G A. Et quia 
A | GDes-GA,&GB "2 GA;,(cum reca FGB , 15-4ef. t. 
tranfeat per F centrum majoris circuli) erit G B 7. ». 


| "a GD.cQ. E. A. ^" 








EUR GE ALL. 
i | 
E 
(in | 
ye | | 
bus | 
L| 
D] 


L Si duo circuli ACD , BCE fefeexterius contin- 
| gants linea retta A D que ad eorum centra A B ad- 
a jungitur, per conta&kum C tran[ibis. 

i |  Sifieripoteft ; fit re&a ADEB fecans circulos 
| extra contactum C in punctis D; E. Duc A C. 
J | CB. eritAD --EB (AC -- CB) «--AD- iso 
| EB. 6 Q. B. A. b 9.sx. 
PR O?P. 


c2 
e 











































" — ———— € 
— pd add 
















































































a t9. 5, 


€ 15.dcf.1. 
d9.ax. 


€ $. 3. 


a 5$. 3. 


b y.ax, 


EVCLIDIGS Elementorum 


PRO». XIII. 





C AF dir 
: culum BAH i ! 


non tangit in 


pluribus puz- | 
éis , quam | 
uno A , five] 


dntu$ 5 (rve 


extra tingat. | 








E. 


Circulus 


u 


I. Tangat; ] 


fi fiel po- 


^teft ; intus | 


in punélis 


AH. 6 er- E 


go recta 


C B centra B 


connectens, fi producatur cadet tam in A, quam 
b is def x. I H.. Quoniamigitur CH 5 — CA, & BHC- | 
CH. crit BA(cBH) C— CA. Q. E. A. 


2. Sin dicatur exterius contingere in punécis L1 


t 





| T 


I 


" e. 2 . * 3 
E &F,edutcla reda EE in utroque circulo erit. | 


Circuli gitur fe mutuo fecapt , quod non pos f 


nitür. 





EG :z2 qua biieca 


— 


i 
TB. 


Lp. AC c BD.eigo AF 5 — BG. fed & | 


Po». 


ne 


XIV. 


Y 


In.cirtdlo EARBRCI! 


equales 


rette 


like 
ACBD , «qualiter | 


1 


diflant à centro. E, c1 


qve A"C5 BD equali- | 


tcr diflant à centyo 5 &- | 
qiales funt inter fc. 


Ex centro E duci 


rerpendiculares E. F 5| 


unt A C, DB.connecteE A | 


l 


| 





W 


pot 









Liber IIT. 


lr |EBq — BGqv— EGq.4 ergo FE—EG.Q.E.D. 











2 b- 4 pd , AF4A—— G B. 
w|BBq —EGq«— G bq- €r89 
in |eproinde AD — EC. Q. E. D. P) DA 


" In circulo GABC 
maxima quidem, linea 
eft di.caeter & D; ali- 
avum autem centra G 
propinquior F E veno- 
tiore B. C femper ma- 





Do for e[t. 

"üs I. Duc GBGC. 

a | Diameter 'À D (2 aq defi. 
t. | GB --GC)Icz7BC b1:9. 
«JS. 13s 

nta 2. Sit diftantia 


a" GIrcq-GH.acipeG N — GH. per N duc 
-' | KL perpend. GTI. junge GK , GL. & quia 
.|. GK — GB; & GL — GC;ettque ang. KGLC^ 
ü5 BGC,cenitKL(FE)C- BC. Q. E. D. Le 
| PRor XVLl 








P Que CD 
| x E A. D ab  extremi- 
l "iate — diame- 
PC | G DiH^A ge 
| e CCcuLz 
||ktt qu 
li t. zx BALH ad 
(ECT 
Ü angulos rectos 
jl ducitur ), ex- 
ifli- 
| b tra ipfum. cir- 
€ : 
culum. cadet , 
duc c» in locum 
| : inter ipfam 
,[)] i 
yetlam — line- 
tA 
am » c peri- 
Jk t pheriam. com- 


prehen- 





IA — EB. ergo FEqc— BAq -7AEq3— Eod d 


Aa. HyP-EF—EG.cergo AFq c—EÀq-EFq-— d$6el48.t. 

















—— —  — Á— — s Ed 










































































EVCLIDIS Elementorum 


preben[um cltera velba linea & Limon cadet ; vj: |E 
micirctli quidem angulus BAI quovis angulo acuto] 
reitilineo D A'L major eft 5 veliquus autem.D A I| 
minor. 

1. Ex centro B ad quodis punctum F. inre-] 
&a A C ducrectam B F.. Latus BF. fubtendens] 
angulum rectum B A F 4 majus eit latere BA jg 
quod opponitur acuto BFA. ezgo cum B A (BG) | 
pertingat ad circumferentiam ;. B F ulterius por- ] 
rigetur ; adeoque punctum E, & eadem ratione | 
quodsi is aliad recte A C ; extra circulum fitum | 
ert. Q. E. D. | 

z. Duc BE perpendic. AL, Latus BA oppofi- 
tum recto angalo B E A» majus eit latere BE; | 
quod acutum BAE fubtendit: ergo punctum E, | 
adeoque tota E A cadicintra circulum. Q.E D. | 

3. Hincfequitur angalum quemris acutum , 
nempe EAD augulo conradus DAI majorem 
eife. Item abgalum quemvis acutum B A L àn- | 
galo femicirculi BAI minorem effe. Q.E.D. | 


Coroll. 
Hinc recta à diametri circuli extremitate ad 
ang ilos rectos ducta ipfum circulum tangit. 
Ex hac pipes paradoxa confequantur; & 
mi:abilia beae ulta;qua vide apud interpretes. 


Ponv"o[PROÓXRVEPE 


A dato puntto A. vettam 
lineam & C ducere ; que 
datum. circulum DB C 
tangat 

Ex D dati circuli 
| Centro ad datum pun- 
l&um A ducatur .re&ta 
D A fecans peripheriam 
in B. Centro D defcri- 
be per A alium circulum 

AE; 
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À E; & ex B duc perpendicularem ad A D, qua 
occurrat circulo A E :n E. 


duc E D occurrentem 


All circulo B C in G. ex A ad C ducta recta tonget 
| circulum D B C. 


[? 
ety 
A, 
6) 


ot 





| dicatur b eric ang. 


| (FD) —- F G- 4 Q. E. A. 








' NanDBa— DC, &DE«s— D A,& cung. 


61 


8 15. def. i, 


D communis eft: » ergo ang. ACD —EBD,; b 4. t. 


re&. c ergo 34 tangit circulum C.'Q. EJF: € cor. 16.5. 
PROÓyp XVITI 
LA Si circulum FE DC 
tangat vela cuepiam 


linea A B y À centro au- 
cem ad. contattum E. ad- 
jungatur rei quedam 
"nea F.B B ; que adjun- 
&a fuerit T E ad. ipfam 
D contingentem A B per- 
G B Lp erit. 






A 


Si.negas 5 fitex F céntro alia quzdam FG 
perpendicularis ad contingentem;a fec abit ea cir 
culum in D. Quum igitur ang. F G E rectus 
F ÉG acutus. c ergo FE 


XIX. 


B 


PRO P. 
Si circulum te- 
tigerit veda  que- 
piam linea AB, 4 
contatiu avtem C 
vetla linea C E. ad 
anguloy vetbos 
tangenti Oxtitetuv y 
in exctata C E 
erit. cehirum cra 
li. 
Si negas; fit centrum extra CEinFE, &3bF 
ad contactum ducatur F C. Igitur ang. F CB 
rectus eft ; & 4 proinde par angulo E C B recto 


per bypoth. b Q. E. A. 





- 


PROP. 


32. def.3. 


b cor.17.t. 
C 19. t. 
dgax. 


ipfi 


a1:.24». 


bol. 





























































































b 15. t. 


EVCLIDIS Elementorum 


In circulo DABC 5 angulus BDC. ad centrum | 
duplex ef? anguli B A C ad peripberiam cum fuerit | 


-eadem peripberia BC ba[rs angulorum. 


Ducdiametrum ADE. | 
Externus angulus BDE 4— DAB--DDAP— | 


:DAB. Similiter ang. EDC — 2 DAC. ergo für 


in primo cafu totus BDC —2B AC; fed in ter- | 
tio cafu c rel: iquus angulus BIVO-'"TEAG,. 


Q. E. D. 
PR O.P. XAXL 


l 
| 
| 
| 


In circulo ED AC qui in eodem. fegmento funt an- 
guli; DAC c DBC funt inter fe equales. 
I. Caf. .Si fegmentum DAPC femicirculo fit 
Tb ex centro E,duc d EC; Eritque 2 ang: 
—cIbXAVTEE. Qi E. 
2. . Caf. Sinfegmentum (iitufo majus non] 
fuerit; fumma an :gulorum trianguli ADF aqua- 
tur fummz an gulorum in triangulo BCF. De] 
mantur hincinde AFD 5 — BEC; & ADB e] 


eprufW. ACB, renanent DAC — DBC. Q. E. D. 


PROP: 




























A 


D 


Liber I I I, 
PRoP. XXII 


Quadrilatero- 
5 Y!5n ABC D in 
& ) ——. eirculo defcvipto- 
rum aneuli ADC 
ABC ; qui ex ad- 
verfo. , duohus re- 
&is funt equales. 
C its Duc A C; B D. 
Ang. ABC 
7 BCA--BAGQaa3.: 
— 2 Rect. Sed 


BDA b — BCA » baz1.5. 


& BDC bL--BA C.cergo ABC-EAD C—2 Re&. ciox 


Q. E. D- 


I. Hinc 


»] 


fi * A B unum latus quadtilateri 
in circulo deftripti producatur , erit angu- 


Corocil. 


diagram. 


lus externus EB C zqualis angulo interno 


À D C , qui opponitur ei A B C , qui eft dein- 
ceps externo EBC. ut patet ex 13. I. & 5.ax. 


2. Item circa Rhombum circulus defcribi ne- 


quit ; quia adverfi ejus anguli vel cedunt Guobus 
rectis, vel eos excedunt. 


$c H0.L. 


Si in quadyi- 
Eu ABCD 
anguli & , & C 
ui ex  adoerfo 
duobus  retiis e- 
quantum, circa 
quadrilaterkm 
circulus | defcribi 
poteft. | 
Nam. circu- 
jus per .qtüofi- 
bet 





* oide fe4. 







































































EVCLIDIS Elementorum 
Bet tres angulos B, C, D tranfibit (ut patebit ex | 
4.4.) dico eundem per A ttanfire. INam fi ne9es, | 
tranfeat per F. ergo. du&is rectis BF; FD; BD ; | 
ang.C--FP «—2 Rect.5L—C -- À c quare A-XEE:] 
4 Q. E. A. | iv 


Pxor XXIII. | 
Super eadem ve- | 


Ha linea AC. duo M. 


circulorum | fegmen- | 

t4aABC, ADC| 

fénilia c» inequat | 

lia non con[lituentur ad eafdem partes. | 
Nam fidicantur fimilia , duc CB fecantem | 
circumferentias in D, & B; &junge A D ;, ac | 
AB. Quiafegmenta ponuntur fimilia; e erit ang. | 


ADC — ABCLQ.E.A. 
PROF XXIV. 


Super d-| 
qualibus vettis | 
nei A C; | 
DF fimilia | 
circulorum fe- | 
gmenta ABC, D: 
DEF fant | 
iuter fe -&-| 

udalia. 


Bafis ACT" 


fuperpofita | 

baái D.F ei| 
congftet, quiaA C—— DF. e'go fegmentum | 
ABC congruet fegmento D E F (alias enim | 
aut intra cadet , aut. extra, a atqueita fegmen- | 
tanon eruntíimilia ;' contra Hyp. aut faltem | 
partim Intra; partim extra; adéoqueipfum intri- d 
bus punctis fecabit. 5 Q. E. A2 € ptoinde fe- | 
gmentum. ABC--DEF.Q.E.D. | 


PROR| 































6 | 


unt | 


| 





iC] 


d 





Liber III. 


JR o p. XXV. 
| Circula fegmento 
ABC dato; defcri- 
bere. circulum 5 cujus 
eft fegmentum. 
Subtendantur ut- 
]  sunque duz reda 
AB; BC ,quas bi- 
fecainD,; & E. EX D; & E dió perpendicu- 
lares DF ; EF occurrentes in. puncto F. Hoc 


| erit centrum circuli. 


Nam centrum atam in DE, quam in EF aCor.t.5, 
exfiftit. ergo in communi puncto F. Q. E. F. 


PROorP. XXVI. 


H 


D S gel por rF 
In equalibus circulis GABC,HDEF equales an« 
| gnii equalibus peripheriis A C;DF inftflunt; [voe ad 
centra G,Hfrve ad peripher.B,E con[lituti in[iflanz. 
Ob circulorum zqualitatem; eft GÀ — Hp, 
& GC — H F item per hyp. ang. G — H, 
& er?o0 AC——DF. Sed & ang, Bb — : G z— e? 3 PH e 


de 


A 


| H b — E. 4 ergofegmenta AEC, DEF fimilia ; ; cb 
ij e & proinde paria funt. fergo etiam reliqua: fe- d ». ds 
T" | gmenta AC; DF zquantur.. Q. E. D. 


f 5. A! 
Scholiung. 

,P^ Incirculo ABCD , fit. a£- 

cus A B par arcui D C 3 érit 

AD parall. B C. Nam ducta 
AC a erit ang. ACB--CAD. 226.3; 
cime per 27. 





Po P. 






































| E VCLIDIS. Elementorum 


Puor XXVII 


B | Ia equali- 


büs. circulis , 


G'A ^R: C5 
HDEF , aa- 


&- 


/ 


o pe- | 

FR vipheriis AC , | 

D F inf-| 

flint, funt intev fe equales, [foe ad centrs G, H ; | 


ffoe ad peripherias B, E conflituti infrflant. 


Nam fi fieri poteft, fit altereorum AGC C | 
D HF. fiatque AGI — DH FF. ergo arcus | 


Al«-— DEPR—AC.c Q. E. A. 


S.C H O L. 


|| 
n 


| 
[ 


pnt 


M 


linea vetta | 
POEF, que duta | 
ex A medio pun- | 
éloperipherie a- | 
üicujus B, C y. cir» | 
culum ^ tangit » | 
parallela. eft ve- | 
&e linee B. C 3 | 
que peripheriam | 


illam fubtendit. 


Duc é centro gs 
D ad «onta- M* 


&um A rectam DA, & connecte DB, DC. 
Latus DG commune eft; & DB —D C;atque 


ang. BDA ; — CDA (obarcus BA, C Ab z- | 
quales) c ergo anguli adbafim DG B ; D G € | 
zquales;& 4 proinde rectifunt. Sed inter! an- | 
guli GAE; GAF eetiam reli funt. f ergo B C. | 


. EF funt parallela. Q. E. D. 





PIOP M^ 










Liber 11 f. 
PuofrP XXVIII. 

In equali- 
bus — cistülis 
GA.B G4 
HDEE, e- 
quales vete 
yElneAC, 
— D.F equales 
peripberias auferunt 5 majorem quidem A. B C ma- 
jori DEF; minorem autem AYC minori DKF. 

j ' Ecentris G; H; duc GA, GC ; & HD, HF. 

'| Quoniam GA — HD, & GC — HF ; atque 
ACa--DE;rert ang. G — H. «ergo atcus 5 5,. 
- | AIC—DKE. 4 proinde reliquus ABC—DEF. dr t, 
"MO. E. Tf. dy. 

Quod fi fubtenfa AC fit £7 vel 2 D-F, erit 
fimili modo arcus AC c7 vel 73 DF: 
PRoP XXIX. 
fh . JIn equali- 

bus circulis 

GABC.; 

HDEF;e- 

uales peripbe- 
F dus Um Cc 2 

DEF equa- 
| Jes ve&e linee AC, DF fubtendunt. 
|^ Dxx«GA, GC; & HD,HF. Qua GA — 

,. HD; &GC-—-HFE;&(obacusAC;,; DF . 

a pares) etiam ang. GL— H; c erit ba.AC-——DEF. e 

Q. E. D. i c4. 1. 
Hzc & tres proxime pracedehtes intelligan- 

tur etiam de eodem circulo. 


TP 
c 

















» UP xobk XÉX 
n B ^ Datam peripberiam ABC 


bifariam fecave. 

Duc A € ; qvam bife- 
ca in D. ex D duc per- 
| D C pendicularem D B. oc- 
)]: |€eurrentem arcui in B. Dico factum. 

É 2 Tun- 





















































































EVCLIDIS Elementorum 


Iunganturenim Á B, C B. Latus D B com- | 
müuneeft ; & AD 4;— DC ; & ang. ADB,— | 
CDB. c ergo A B — B C. 2quareárcus A B — | 
Bo Q. E. F. | 


Phor. XXXL 


In circulo angulus | 

AB C ; qui in femi- | 
circulo, vetbus eff $ qui | 
autem in majove fe-| 
gmento BAC ; minor 

M UE qui vero in nri- | 
nore fegmento B F C; 
major e[t reto. Et. in-| 
fuper angulus | majoris | 

, fégmemti  vetfo 5d 


| 
| 
| 
| 


dem major eft , mino- 
vis antem fegmenti angulus, nrinor eft veto. 

Ex centro. D duc DB. Quia DB — DA , erit | 
24, f. ang. Aa — DBA. pariter ang.DCB 4; — DBC. | - 

vA p ergo an .ABC-—A-FACBce—EBC, 
dio4f1. gptoinde A BC, &EBC recti funt. Q. E. D. 
Iu eetgo B À C acutus eft. Q. E. D. ergo cum 
at BAG --BEC/-— 2 Rect.erit B F C obtufus. | 
denique angulus fub 1e&ta C. B ;» & arcuB A C 
major eft recto A B C. factus vero fub C B, & 
B E:C peripheria minoris fegmenti,redo E B C | 
gminoreft. Q. E. D. | 


| 


| 
| 
| 
| i 
| 


SCHOLIV M. 


In triangnlo veftangulo & B C , ff bypotenufa | 
A C bifecetur in D 5 circulus centro D , per A de- | 
fcriptus tranfibit. per B. ut facile ipfe demonftr- | 
dis ex hac; & 21. 7. . 


PROP... 











)P 







































Liber III. 


PRoerP XXXII. 
Si circulum  tetz- 
D gerit aliqua vetta Li- 
E nea A B , 4 contatti 
antem producatur que- 
dam retta linea. C E 
pem fecans : an- 
gui EC B» BC A, 
|. quos ad. contingen- 
tem. facit , equales 
funt dis 5. qui in alter- 
A C B "serui fegmentis 
"eanfrflunt, angulis EDC, EFC. | 
Sit CD latus anguli EDC perpendiculare ad 





| DCE.fergo ang.D — ECB. Q. E. D. 


| D; kremanent ECA — F. Q. E. D. 


ERooW.XXXIIL 
Super da- 
t4 retia di- 
nea A PB de- 
feribere — cir- 
culi. fegmen- 
tum AIEB 
quod capiat 
C angulum A 1B 
equalem da- 
10 angulo ve- 


tlilineo C. 








aFacang. B À D— C. per Aduc A E per- a5, i, 


pendicularem ad H D. ad alterum terminum 
datz AB fac ang. ABF — BAF. eujusalterum 
| latus fecet A E in F. centro P per. A defcribe 
| circulum ; qued tranlibit Ab api ang. LES 


AB (^4 perinde enim eft) b ergo C D eft dia- dapi 

» 19. 5, 
meter. cergoang. C E D in femicirculo rectus c51. 5; 
| eft. Zergo ang. D-- DCE— Rett. e —ECB-- 4i: *. 


e confir. 


Cum igitur ang. ECB -- ECA £ — 2 ReG. B13. t. 
,|| bh — D — F5 aufer hinc inde zquales ECB ; & 54," 































































































EVCLIDIS Elementorum 
b eenftr, b— FAE;cideoqueF B— F A); fegmentum 
Eo t AIB eft id quod queritur. 

Nam quia H D diametro A E perpendicularis 
hv d eft; 4 tangit HD circulum; quem fecat AB. ergo 
f eonfir. ang. AIBe— BAD/f— C. Q. E. F. 

UT BAR! 0uE S XK X LV. 


A dato circulo | 


ABC fegmentum 
A B C abfcindere 
captens angulum 
B equalem dato 
anculo vrettilineo 
D D. 
a Duc rectam 
2 F E F,quz tangat 
datum cicculumin A.b:ducatur item A C faciens 
ang. FAC — D. Hac auferet fegruentum ABC 
capiens angulum B c — CAF 4— D. Q. E. F. 


PR ODP XXEM 


i-D 


B 


Si in circklo EBCA due velle linee A B , D C I 
fefe mutua. fecuevint 5 vetbangulum. compreben[um. Y 


| fu 


| ji fen 


jb 
/ 


B 
| JUL 


uf. 
Hel. 


M 


| lium 


AED - 


| TÀI: 


a 


4d 


En 


tae 


| Ier 


ADD- 























Liber IT], 7X 


fub fegmenti: A E ; E B unius , eguale efl ei quod 
| fub fegmentis C E , E D alterius comprebenditur , 
rettangulo. y 
Caf. 1. Si rectz fefe in centro fecent P res cla- 
ra e(t. | 
2. Si una A B tranfeat percentrum EF ,. & re- 
liquam C D bifecet ; duc F D. Eftque Rectang. 
AEB -r FEqe — FBqb — FDqc— EDq -r 2£.1. 
| FEq4— CB D -- FEq. eergo ReQang. AEB b £4. 
|— CED. Q. E. D. d 5yp. 
3. S1 una A B diameter fit ; alteramque C D. *54* 
fecet inzqualiter , bifeca C D per F G perpendi- 


cularem ex centro. 


m S rnm AEB -r FEq. 

1| : fFBq (FDq) 

ws | 4Equan- £ FGq 4- GDq. it 

C tur ifta ) FGq --r b GEq- Rectang. CED. h $e 

F. | ' &FEq -4- CED. K4y.x.s— 
! Ergo Rectang. AEB — CED. 3. ax. 


4. S1 neutra redarim A D. C D per centrum 
tranfeat; perinterfectionis punctum E duc dia- 
metrum G H. Per modo demonftrata Rectang. 
| AEB — GEH — CED. Q. E. D. 


P RIJO,B. XX X VI. 











"Si extra circulum E BC. fumatur punttum ali- 
quod D 5 ab eoque puntlo. in. circulum cadant due 
rei] linee DA; DB 5 quarum altera DA circulum 

E 4 fecet, 


7  EVCLIDIS Elementorum 


fecet » altera vero D B tanget 5. Qupd fub tota fe- | 
cante D) A, cb exterius inter psnttum D , e» coa- 
vexam peripberiam affumpta I) C. comprehenditur 
vettangulum, «quale erit ei , quod à tangente D B. | 
asiburag, quadrato. | 

I. Caf. S1fecans A D tranfeat per centrum E, | 
junge E B 5 a faciet hec cum D B rectum angu- | 
lum; quare D Bq -- EB Q (E Cg) — E Dq | 
c— ADx DC-rFECqdergo ADx DC— 
D Bq. Q. E. D: 

2. Caf. Sin A D per centrum non tranfeat , | 
duc EC;EP, ED;atque EF perpend. A D; quare | 
s bifecta eft A C in F. Ü 

Quoniam igitur BDQ 7- E8q 5— DEqb— di« 
EFq -4- FDqe — EFq-- ADC 4 FCQa — Bui 
ADC — C Eq (EBq) ; eeritB Dq— A DC. | 
Q. E. D. 





Corol/. 
B un 

r. Hinc ; fi à pando. fu: 
quovis A extra circulum f N 
affumpto , plurima linee fiu 
rez AB , AC drculum fi 
fecantes ducantur , rectan- | 
gula comprehenfa fub totis 
lineis A B, A €, & partibus 
externis À E ; AF inter fe 
funt zqualia. Nam fiduca- | 
tur tangens AD ; erit CAF 
— ADqs— BAE. | 




































































Liber III. 







2. Conflat etiam duas 
rectas A B; A C ab eodem 
puncto A ductas ; qua cir- 
culum tangant ; inter fe 
equales e(le. 

Nam fi ducatur A E fe- 
cans circulum ; erit A Bq 


4 — EAFb5— ACq. 









E 


3. Perfpicuum quoque eft ab eosem puncto 
| A extra circulum àffumpto ., duci tantum poffe 
duas lineas, A B; A C quz circulum tangant. 

Nam fi tertia À D tangere dicatur ; eit AD 
IT — A Br A C.4Q.F. N. 
| 4. E contra conftat , fi. duz re&z equales 
A B; AC ex puncto quopiam A in convexam 
| peripheriam incidant ; & earum una A B circu- 
| lum tangat, alteram quoque circulum tangere. 





' circulum tangat. ergo ADe;-——AGÍI-—AB. 
| m Q. E. A. à : 


PR of. 


Ix 


XXXVII. 


Si extra circulum E. B F 
fumatur punttum D.» ab 
eoque in circulum cadant 

E due retle linee D A DB; 
quarum. altera D A circu- 
ium. fecet , altera D B 2 
eum incidat s [ft awtem 
quod fub tota. fecante DA, 
c» exterius inter. puntlum y 
c» convexam peripheriam 

A. affunpta D C » compreben- 


diiuy vetbangulum ; equale ei , quod ab. incidente 
DB 





jl 





Nam fi fieri poteft, non A C, fedaltera A D, 


C 2.€0r, 


d8 5, 


e2.e€2r, 
Í byp. 
g8 j. 





















































aJ. 3. 
b bp. 

€ 36. 3. 
di acx à 
fe5.49,1. 
e 9. «. 


ftx.ax. 


g tor.16.5. 


EVCLIDIS Elementortn 


D B defcvibitur quadrato , incidens ipfa D B cir- | 


culum tanget, 


Ex D a ducatur tangens DE ; atque ex E cen- | 
tro ducED, EB, EF. Quia DBq^ — ADC| 


c— DEq,4entDB-—— DF. SSdHEB— EE 


& latus E D commune eft; e ergo anp. ER D 


—EFD. Sed EFD rectus e£, fergo EB D | A 


etiam rectus eft. 7 ero D B tanoeit circulum. | 


Q. E. D. 
Coroll. 


Hinc, b ang. EDB — EDF. 





irc 
B anui 


lY. 


dcr 
B nic 


Y. 
lf) 
late : 


y I 
































75 
L I B. IV. 


, JDeéfmitiones. 





W^Igura rectilinea 1n figura rect- 
d lineainfcribi dicitur , cum fin- 
9 [ guliejus figure , quz infcribi- * 
$ tur ; anguli fingula latera ejus 1n'* 
qua inferibitur, tangunt. 

Sic triangulum DEF eft in- 
A. —— foiptum in triangulo ABC. 


/ y : 
E II. Similiter & figura cir- 

D ca fiparam defcribi dicitur , 
ccura fingula ejus, quz circum- 


I^ E fcribitur ,-latera fingulos.ejus 
| figurz angulos tetigerint » cit- 
| ca quam illa defcribitur. us 

| ^ Fra triangulum A B C eff. defcriptum. circa 
tri angulum DEF. 



















III. "dir re&ilinea in. circulo infcrif£i di- 
citur, cum finguli ejus figure ; quz infícr i fitur, 
| anguli tetigerint circuli peripheriam. | 
IV. Figura vero re&ilinea. circa circulum 
defcribi dicitur, cum fingula latera ejus; qua cit- 
cumfícribitur, circalt peripheriam tangunt. 
b | V. Similiter & circulus in fizira. re&ilinea 
infcribi dicitur ; cum circult percipheria fingula 
latera tangit ejus figura; cui infcribitut. 
V L Circulus autem circa figuram. defcribi 


1e 



































76 EVCLIDIS Elementorum 


dicitur ; cum circuli peripheria fingulos tangi t 
ejus figurze, quam circumíctibit; angulos. 


VII. Recta linea 1n cir- | 
culo accommodari , feu coa-| 
ptarí dicitur, cum*ejus ex- 
trema in circuli peripheria | 


D 


fuerint; ut rectalinea Á B. 


I. Probl. t. 


In dato circulo | 
ABC wrettam. li- | 


seam A D accom- | 


C|modare — equalem 
date  ve(le linee 
D, que circuli di- 
ametro A C non 
fft major. 
d Centro A. fpatio AE— D 2 defcribe circulum 
big.def 1, dato circulo occurrentem in DB. Erit ducta 


€ eonfir. AB br AE (c5 Q. E. E. 
PRor II: Prol, 2a. 


G A bi In da- 


10  circu- 
lo ABC 
trianeu- 
ium ABC 
defcri- 
bere. da- 
i10  iri- 
B angulo 
DEF equiangulum. 
Re&a G H circulum. datum « aptas A. 
bEacang. HAC — E 5 b & ang. GAB — F,& 
lunge BC. Dico fa&um. 
Nam 





Cnt 


défi 


Proc 


NS 
B dude 


B us 


Nn 
quei 


beu. 


lay 


dre, | 


| Adj - 


E uj- 


Gic 
lim 


MUT 


Liber IV. 77 
ji Nan aum Dc — HAC4-—E.; & ang. 63» ». 
"gec— GAB4—F; e quare etiam ang. BACZ-D. d eeáftr. 

|ergo tiang. BA C erculo infcriptum triangulo 
| D E F zquiangulum eft. Q. E. F. 


l 
| 


€ 33, I, 


P R OP. III Prob. 5. 





Circa datum- circulum VABC. triangulum LNM 
deftribere, dato triangulo DEF equiangulum. 
Produclatus EF utrinque. 4 Fac ad centrum 225 1. 
I ang. AIB— DEG. & ang. BIC — DFH. 
| deinde in pun&is A, B, C circulum 5 tangant 5:7. 5. 
| tresre&tz LN, LM; MN. Dico factum. 
| . Nam quod coibunt rete L NL M;,MN; 
| atque ita triangulum conftituent , patet 5 € quia 2E 
anguli LAI ; LBI dreC funt , adeoque dudia : 
AB angulos faciet LAB, LBA duobus rectis mi- 
| nores. Quoniam ieitur ang. AIB -- Le— 2 £ See 3st, 
. | Re&.£ —DEG-- DEF; & AIBg—DEG b erit pec 
d ang.L—DEF.Simili argumento ang.M—DEFE. Pier 
kergo etiam ang. N — D. ergo eriang. LNM "* dvi 
circulo circumícriptum dato E D F eit &quian- 


| gulum. Q. E. F. 























































8 9. l. 


b 12, 1. 


€ eonjtr. 
d iui 
€ 16. t, 


T'etr. Herig. 


EYCLIDIS Elementorum 


PROPIV. rrob.4. 


guo ABQCO cr- 
fcribere. 


feca rectis B D ; 
C D coeunti- 





D ? duc perpen- 


In dato tr idnz| 
culum EF G zmr- 


Duos angu- ! 
los B; & Cabi-! 


C bus in D. Ex] 


diculares D E; DF, DG. circulus centro D per f 


E defcriptus tranfibit per G, & F , tangetque 
tria latera trianguli. , 

Nam ang. DBE c — DBF; &ang. DEB4— 
DEB; & latus DB commune eft : e ergo DE — 
DF. Simili argumento DG — DF Circulus igi- 
tur centro D defcriptus tranfit per. E, F; G ; & 


cum anguli ad E; F; G fint reti 5; tangit omnia] 


trianguliJatera. Q. E. F. 
Scholium. 


Hinc cognitis lateribus ivianguli , invenientur 
eorum fegmenta:y que fiunt à contattibus circuli in- 
fcripti. Sic, 

Sit AB 12, A C 18, BC 16. Erit A B 4- 
B C—28.ex quo fubduc 15—4A C —AE--FC; 
remanet Io — BE -- DF. ergo BE, vel BF — 5. 
proinde F C, vel C G — 11. quare- GA ; vel 
AE L7. 


t— -— 







Liler. IF. T 


PROP V. Probi. $. 




















Circa. datum trianoulum ABC circulum FABC 
& | defcribere. 





Ui |-* Latera quzvis duo B A , A C a bifeca perpen- aio, &ir.1. 

| dicularibus D) F ; E F concurrentibus in F. Hoc 

erit cebtrus circuli, 
Nam ducantur rete FA, FB, EC. Quoniam 

| ADL—DB ; & latus D P commune eft ; & ang. 
7 FDA c — FDB; derit EB—FA. eodem modo etd 
"BC — FA: ergo circulus centro F per. dati tri-. ceosftr. & 
A apguli ángulos b, A, C tranfibit.. Q. E. F. ou 
(() Coroll. 
4. |... * Hinc , fi triangulum fuerit acutangulum , 2 31.5 


il | Centrum cadet intra triangulum; fi rectangulum; 
in fatus recto angulo oppofitüm ; fi denique ob- 
'tufangulum; extra tfiangulum., 
Schol. 
Eadem methodo defcribetur circulus ; qui 


tranfeat per data tria puncta , non in una recta 
;? | linea exiftentia: 




















PRoO»?r. 





























à] 17. 5. 


b 18 ;. 
€ 28, 1. 


d 34. LET 
€ 1$.def. 1, 
f. 19, def. t, 


EVCLIDIS Elementoruim 


PROP. VIE Prob. é. 
In dato circulo 
EABCD qua-| 
dratum A BCD| 
infcyibere. 
a: Duc diame- 
tros AC, BD] 
fe mutuo f[fecane 
tes ad angülos | 
p rectos in centro | 
! E. junge harum 
terminos rectis ÀA B; B C, CD, D A. Dico | 
factum. | 
Nam quia 4 anguli ad E reQti funt ; b arcus; | 
& c fubtenfz A B,B C, C D; D A pares funt; | 
ergoA B € D zquilaterum eft ; ejufque omnes | 
anouli in fémicitculis, adeoque 4 recti funt. e er- | 
go A B C D eft quadratum , dato circulo infcri- | 
ptum. Q.E.F. | 


PROP VII. rob. 7. 


OA (z Gre datum cirs | 
culum E*A BCD | 


quadratum F HIG « 


de[cribtre. 


Duc diametros d 


AC;BD fe mu- 
tvo fecantes pers. 
i, Y pendiculariter. per 
"7 hai extrema « duc | 
tangentes concure | 


rentes in E; H; IL G. Dico fadium. Nam ob ii 


angulos ad A, & Cbrettos ; c erit F G parall. | 
Hl. eodem odo FH  parall. GI. ergo FHIG | 
eft paralleloerammum; & quidem rectangulum. 
fed & zquilaterum ; quia FG 4— HE4—BD;-- 
CÀ 4— FH 2— GI. quare FHIG eft  quadra- 
tum; dato circulo circumfcriptum. Q. E. F. | 

SCHOL. | 












Liber IV. 
ScHot. 


Quadratum. ABCD cir- 
culo circumfcriptum 5 du- 
plum eft quadrati EF GH 
circulo iafcripti. 

Nam re&ang. HB — z 
HEF. & HD — 3 HGF: 
per 41. I. 


LoA E B 
Hr 
E G 





PRo»r VIIL Prol 8, 


In dato qua. 
drato AB C D cir; 
culum IEFGH 
infcribere. 

Latera .quadífa- 


ist 


&is H,E,F,G; 
jung HF, EG 
Íefe fecantes in I. 
p] circulus centro I 
|G| per H defcriptus quadrato infcribetur. 

| Nam quia A H; BF a pares ac 5 parallelze 
«s | fünt » c erit A B parall. H F parall. D C. eodem 
»[modo A D parall.. EG parall. B C. ergo 1A ; 
w[FD,IB,IC funt parallelosramma. Ergo 
ur [| AH2—AEc— HI—EI--IF-—1G.Circulus igi- 
i|tür centro I per H defcriptus 'tranfibit per 
i | H, E; F, G; tangetque quadrati latera , cum an- 
d fguli ad H, E, F; G fintreci. Q. E. F. 
Ja 
1G f 


| 
f» B 





T 


13 
b B 





ti bifeca in pun--- 


25, «5, 
b 34. t. 
c 33 E) d^ 


d3.ax 
e34. 6 














EVCLIDIS Elementorum 
PRoP IX prol.g. roc 


Butt 
Circa dàá- | | Nn 
ium quadra- lr. ( 
tun ABCDI! bnpere 
circulum. E A- Wo; 
B CD defcri- 

bere. 
Duc dia- 
metros A C; 
BD  fecantes 
jin. E. centro 
E per A de- 
RN C fcribe  circu- 

ui. Is dato.quadrato circumfcriptus eft. 

8407411, | INàm anguli-A&BD ; & BAC « femireQii funt ; 
b6 1. — bergo EA — EB. éodem modo EA — ED — 
E C. Circulus. igitur centro E defcriptus per 
A,B,C,D dati quadrati angulos tranfit... Q- E.F. 


PRoOr. X rnob.»1o. 


p ang. 
ls ( 
DA j 
quj 
E 


QE 











l— PP RR E 


O—ROM M — RR '———Ó e 


M MM 


Cr 


Ifofceles | 
iviangu- ! 
ism ABD 
con[Hituere 5 
quod .. habe- 
atiutrumque 
eorumi qr | 
ad bafim. 
funt. angu- 
loyum Be 
A D B. d«- 

plum Tis 
SAT tum 
qui A. "a 
Accdpe. [y 
E quamvis "m 
rectam AB, quam efecain Cjitaut ABx BC— |^ « 


MEM A €q: Gentro A per B defcribe circulum AB D; Di 
1n ) 





h 
hc 
iD 

















| bibe 1V. 

| inhocb accommoda B D— A C, & junge AD. 
, eat triang. ABD quod quatitur. 

^L. Nam duc D €; & per C D A c defcribe circu- 
..|lum. Quoniam AB x BC — ACq. dliquet BD 


tangere cireulum A.C D , quem fecat C D. e er- 


83 


b t. 4. 


c5. 4. 
d 37. 5. 
e 32. 3. 


'| go ang. BDC — A.ergo ang.BDC--CDA f— g 


'|A-- CDA— EZCD. fed BDC-- CDA — 

BDA , — CBD. kergo ang. BCD — CBD. 
"| ergo DC /—DB »— AC."quareang.CDA— 
8n -— BD ergo ADB — 2 A — ABD. 
Q. E. F. 


Coroll. 


. Cum omnes anguli A , B; D oconfiiant $ 
;| 2 Rect. (2 Re&.) liquet A effe ; Red. " 


PRos. XI. rrobl.1r, 


UW| In datecirculo ABCDE pentgonum. equites 
| yum e equiangulum AB CDE ínfcribere, 

^| - «a Defcrbe triangulum Ifofceles F GH; habens 
* [utrumque angulorum ad bafim duplum anguli 

, | ad verticem. b Huic xquiangulum € A D inícri- 
"* | be circulo. Angulos ad bam ACD, & ADC 

|c bifeca rectis D B , C E occurrentibus circumfe- 

/- | rentiz in B; & E. conne&le rectas CB; BA; AE, 

|! |ED. Dico factum. 


Fx Nam 


c9. t. 





























Petr. Heriz. 
[4 


"IYO,.. 13; 


EVCLIDIS Elemeutorum | 
Nam ex conítr.liquet quinque angulos CA D ;l 


CDB, BDA, DCE, ECA pares effe 5. quare d 


arcus e & fubtenfe DC, CB, Bà, AE, DE ox-| 
quantur. ;Pentagonum igitur zquilaterum eft. 


"Éft vero etiam equiangulum, f£ quia ejus anguli 
.BAE; AED, &c; infiftunt arcubusg &equalibus | 


| 
BCDE, ABCD, &c. | 
Hujus problémaus praxis facilior tradetur ad 
| 
| 


UT 


coroll. 
Hinc, angulus pentagoni equilateri & zquie | 
anguli equatur 7 2; Red. vel f Rect. 1 


| 
1 


Scbol. 


Hd 


Vniverfaliter figure imparium laterum infcribun- | 


tuy circulo beneficio triangwlorum Yfofcelium, quo- M... 


Ar m, 
yum anguli equales ad bafrm multiplices funt eovumy M ^. 
qui ad verticeu funt, angulorum; pavium vtro late-V 


yum figure in circulo in[cribuntur opelfofcelium iri | d. 


quialteri [unt eorum, qui ad vevticem funt; angulo- 


angulorum, quorum anguli ad baffm mzltiplices [ef- 1 
( 
rum. 


1 
l 


C X ! & Ut in triapgulo Ifofce- | | 


leCAB; fi ang: ÀA — 3]..» 


.C—B; ABert latusgf. 
Heptagoni. $1 A—— 4 C3] 


erit AB latus Enneago-f.." 


ih 8 ni, &c. Sin. vero A— 
À Iz C;enut À B latus qua- f. 
fg drati. Et fA ——2 ;C€»| : 
fabtendet AB fextam partem circuriferentia: pa*| 
iiterque fi A —— 7! C 5 erit AB latus octagoh!, | 
&oA A » AA | | 


T 


PROP. 
| 



























| GE—EL,&c. À ergo HG, 
| 1H latera pentagoni equantur: fed & aneuli 





Libe lV. 
PROP XIL Prob]. I2. 


Circa datum circulum FABCDE pentagonum 
aquilaterum c equiangulum HIKLG defcribere. 
4 Infcribe pentagonum ABCDE aquilaterum 


| & equianpgulum ; duc à centróretas F A ;. F Bj 


FC,FD,;FE;,iique totidem perpendiculates 


.| GAH; HBI , ICK , KDL , LEG concurrentes 
j| in pundis H, IL, K L;G. Dico fatum... Nam 


quia GA, GE ex uno pun&to G ? tangunt circu- 


| Jum, c erit G A — G E.4 ergo ang. G E A — 
| GFE. ergo ang. AFE — 2 GFA. .eodem. mo- d 


do ang. A FH — HFB; & proinde ang. AFB — 
2AFH. Sed ang. AFEe— AFB. f ergo ang. 
GFA — AFH. fed & ang. FAH £z — FAG; 
& latus FA eft commune, ; ergo HA ——AG — 
GL,LK,KI, 


etiam; utpote | zqualium AGF, AHF , &c.. du- 
pli 5 ergo, &c. | 


Coroll. 


Eodem pado ; fiin circulo quacunque figura 
zquilatera & zquiangula defcribatur,/ & ad ex« 


'| trema femidiametrorun ex: centro. ad. angulos 


-K 3 du&a- 


a1. 4. 


b €0f. 16.3. 


€ 1. cor. 36. 3. 
"p y 


e29, 3. 
f».ax. 
gii. d. 
h 26. t, 
k 2» ax, 


l 33. 4^5 



























































b 5. 
€ eonffr. 


d 4. t, 


a byp. 


£55.59, 3 


£ 26, t. 


h eor 16 5. 


EVCLIDIS Elementorum 


du&arum; excitentit linex perpendiculares, hae | 
perpendiculares conftituent aliam figuram toti: | 
dem laterum & angulorum aequalium circulo | 


circumfcriptani.: 


P RoPrP XILI. Prol/.15. 


In dato penta-| 


gono - equilatevo 
eo» &quiangulo 


ABCDH  circu-| 
lum FGHK 1r» 


fcribere. 


Duos penta-| 


gobi angulos A 5 


& Babifeca re-| 
&is AF , BF con-| 
currentibus in F.| 
Ex F duc perpendiculares F G; F H, FI; F K;| 
FL. Circulus centro F per G defcriptus tanget | 


omnia pentaponi latera. 


Düc F C, F D, F E.Quoniam B A ? — B C; 
&latus B F commune e(t ; &ang. FBAc— | 
FBC,4erit AF — FC; &ang. FAB — ECB. ] 
Sed ang. FAB e — ^ BAE e—; BCD. ergo | 
ang. FCB — : BCD. eodem modo anguli tota- | 
les C; D, E* omnes bifedi funt. Quum igitur | 
ang. FGB/ — FHB, & ang. FBH — FBG , & | 
latus FB fit commune; z erit FG — RH. fimili- | 


(itt 
pio 
it. 

Duo 
(Qucurt 
cit 


teromnes FH, FI, FK; FL; FG xquantur. Er- f. 


go circulus centro F. per G. defcriptus tranfit per 
H,L K,L; ptangitque pentaponiJatera , cum 
anguli ad ea puncta fint recti. Q. E. P. 


Coroll. 


Hinc; fi duo anguli proximi figure zquilate- 
rz & equiangulx bifecentur;& à pun&o; 1n quo | 
coeunt linea angulos bifecantes; ducantur recta | 

! linea | 
















| Liber 1V. 85 
| linez ad reliques figure angulos, omnes angulz 
*| figurz erunt bifecti. 


Schol. 





















Eadein methodo in qualibet figura equilatera 
& aquianeula circulus defcribetur. 


PRoP XIV. Pri 14. 











l 

4| tira datum Pentagonum equilaterum cv &- 
uy eee ABCDE circulum F ABCD defcri- 
rm ere. 1 : : 

! Duos pentagoni angulos bifeca re&is AF; BF 


'| concurrentibus in F. Circulus centro F per A 
defcriptus pentagono circumfcribitur. 
!|  Dacantur enim FC, ED , FE. a BifeQi itaque 2 e1»4 
ji | Dacantur enim .  fB.«Dietu itaque On T9 
!*| funtanguli C; D; E. ergo FA, FB, FC, FID." " 
'| FE zquantur. ergo circulus centro F defcriptus; 
| per A, B, C ; D; E, pentagoni angulos tranf- 
um| &: | 

| bit, Q. E. F. 








Scbol. 


«| ^ Eadem attecircaquamlibet figuram xquila- 
qo| teram & zquiangulam circulus defcribetur. 

dz | 

| 





F4 PROP. 




































































2141. ". 
M t. 
€ €o7, 153.T., 
d 16, 5. 
€19.34 
f sy. $. 


Andr. T9eq. 
$t. f 


EVCLIDIS Elementorum 


o P. XV. Probl. 15. 
In dato circulo G- 
ABCDEF  .bhexago- 
num C» equilaterum 


E c equiaugulum A B- | | 


CDEF infcribere. 


Duc diametrum | 
'A D. sccentro D per | 
(gcentum  G  defcribe | 
circulum , qui datum | 
fecetinC ; & E. duc | 
diametros C F ; E B. | 
jungeA B;BC ; CD, | 
DE,EF;FA. Dio 


E factum. 


Nam ang. CGD2-—;2 Rect.s —DGE »— | 


AGFP—AGB.c ergo BGC-—:'2ReQ.—FGE. 


d ergo arcus e & fubtenfs AB,/BC;, CD ; DE l. 
B un. 


EF zquantur. Hexagonum igitur zquilaterum 


eft : fed & aquiangulum, f quia finguli ejus an- | 


guli arcubus 1nfiftunt equalibus.. Q. E. F. 


Coro. 


diametro zquale eft. 
in circulo defcribetur. 
| Schol. Probi. 
Hexagonum ordinatum fuper data vella C D ita 


conflyues. a Fac triangulum CGD zquilaterum 
fuper data C D. centro G per C, & D defcri- 


be circulum. Is capiet Hexagonum fuper data | 


CD. 


PRor. 


2. Hinc faciletriangulum zquilaterum ACE |! 


IM 


Dit 


terum. 
Na 
jur A] 


Ur 


. ^ . - * * | nl 
1.Hinclatus Hexagoni circulo infcipti femi- [14 


l 9 
UOftn 


E 


Cio 
Tidit 
etri 


] s 


at 
fy 
Tuo 
Ier) 


quí 




























Liber IV, 
PRo»r». XVI. Probl. x6, 





»- In dato cifteulo AEBC quindecagonum equila- 
xp | ferum eo equiangulum infcribere. i 

5, Dato circulo 2infcribe pentagonum aquila- a ui. 4. 
| terum ABFGH ; b itemque triangulum zquila- 55 4 





um : . : e 
4. | terum ABC. erit BF latus quindecagoni qual. 
| . Namarcus ABceft', velo peripheriz, CU- e /,4/fr. 
o . 1 ; 
| jus AF eft vel —. ergo rreliquus B F — Bd x 
| iph. ergo quindecagonum,cujus latus BF , x- 
4| quilaterum eft ; fed & zquiangulum 54 cum fin- 4, ,. 


guli ejus anguli arcubus infiitant zqualibus ; 
p| quorum unufquifque eft ! rotius citcumferen- 
| tig. ergo, &c. T 








Schol. 
Circulus di- 74,8,16,&c. per 6, 4; € 9,1. . 
|'Viditur Geo- 3,6; 12,&c. per15,4)& 9.1. 
| metrice in $5 10,20, &c. per 11,4» € 9; I. 
| partes I15,30560,&c.per 164 & 9; I. 
| QCmterum divifio circumferentix in partes datas 
| etiamnum defíideratur;quare pro figararüm qua- 
| rumcunq; ordinatarum con(tru&ionibus fepe ad 
| mechanica artificia recurrendum eft , propter 
| quz Geometra practici confulendi funt. 
TM LIB 




































































$9 


L IAM Y 
Definttiones. 


OWENS Ars eft magnitudo magnitudi- | 
s nis, minormajoris , cum ininor | 
nietitur majorem. "- 

II. Multiplex autem eft major | 

; minoris, cum minor metitür ma- | 
Jorem. | 

III. Ratio eft duarum magnitudinum ejuf- 
dem generis mutua quedam (fecundum quantt- | 
tatem habitudo. Ae 

In omnivatione ea quantitas , que ad aliam ve- 
fertur, dicitur antecedens vattonis ; ea vtro) ad quam | 
elía refertur , confequens vationis, dici folet. ut in 
vatione 6 ad 45 antecedense[t 6, e con[equens 4..— | 

Nota. 

Cujufque rationis quantitas unote fcit dividendo 
entecedentom per confequentem. wt vaio Y2 ad $5 | 
ya P E ite quantitas rationis A dd B eft | 
&- Quare wonraro brevitatis caufa. , quantitates. | 


[ E A 
2» f * P RN p tr, —-— à 
vationusm (rc defrenamus , g^ vel — ,vel 53 


Éoc eft, ratio A ad. B'najor eft ratione C ad D y | 
vel ei equalis ) vel minor. Quod probe animád- 
vertat, quifquis heclegere volet. 

Rationis (rpeproportionis [peciest,ac divi[fones vt- 
de apud interpretes. 

I V. Proportio vero eít rationum fimilitudo. 

Ret ius que bic vertitur. proportio ,. proportiona- 
Bias, ffve analogia dicitur 5 nam proportio idem de- 
notat quod ratio, ut plerifque placet. 

V. Rationem habere inter fe magnitudines 
dicuntur ; qua poífunt mulüplicatz fe mutuo 
fuperare. 


VI In 





cunt 
WT 
SU 
De 
f Los 
lit ugc 
(Un 


veux 












































Liber V. 


| E, 32. 4 A; 4. B; 6.1 G,24. V I. In ez- 
| F,3o.| Ciro. D;15. | H, 60. dé ratione ma- 
gnitudines di- 
cuntureffe ; prima A ad. fecundam B, & tertia 
C ad quartam D ; cum primz A ; & tertiz C 
"^| sequemultiplicia E ; & F à fecunde B ;, &quar- 
"| tz D zquemultiplicibus G ; & H, qualifcudliie 
| fit hec multiplicatio; utrumque E, F ab utroque 
G; H;vel una deficiunt, vel una ,zqualia funt ; 
vel unaexcedunt ; fi ea füumantur E, G; €& F; H 
quz inter fe refpondent. 
Hujus nota eft ::. ut A. B :: C. D. boc eff 
A ad B ; c» C ad D in eadem funt ratione. aü- 


m | quando frc. fcribimus 8 —E id efl , A. B :: C. D, 


$-- 7À £9 
D 





7| wILEandem autem habentes rationem (A.B: 
in : ) 

C.D) proportionales vocentur. 

E30. | A, 6. B 4. | 65 23. VIII. Cum 
sli | E; 60. C 2.D;59. | H; 63. vero equemul- 


| tiplicium; E mul- 
d | tiplex primz magnitudinis A exceferit G mul- 
| tiplicem fecundz B ; at F mulüplex tertiz C 
nonexcefferit H. mulaplicem. quartz D; tunc 
| prima A ad fecundam B majorem rationem 





7, | habere dicetur ; quam tertia C ad quartam D. 
| .A : A 
d $i Scc , nece[farium non eft ex bac definitio- 
) 


4| me» wt E femper excedat G 5 quum EF minor. eft 
quam H; fed conceditur boc fieri poffe. 

IX. Proportio autem in tribus terminis pau- 
dílimis confiftit.  Qwovum fecunda eff inflav 
4, | duorum. 

| X. Cum autem tres magnitudines A; B; C 
|. | proportionales fuerint , prima A ad tertiam C 
| duplicatam rationem habere dicetur ejus ; quam 

habet ad fecundam B: at quam quatuor magni- 
tudines A; B, C, D;proportionales fuerint;prima 

| À ad quattam D triplicatam rationem habere 
dicetu£ 





























EVCLIDIS Elementorum | 


diceturejus ; quam habetad fecundam B ; & | 
femper deinceps uno amplius , quamdiu propor- | 
tio extiterit. | 


Duplicata vatio exprimitur fr CE bis. Hoc | 
eff , ratio A ad C duplicataef vatiouis A. ad B. 
Trailicata autem (fi — eter. id eft , ratio A ad | 

. D'riplicata efl rationis A ad B. 

E- denotat continue proportionales.ut A,B,C,DS | 
item 2,6,18,64 funt — p an 

X IL. Homologz, feu fimiles ratione; magni- | nin 
tudines dicuntur ;. antecedentes quidem antece- || "4 
dentibus, coufequentes vero confequentibus. gun 

Utfi A. B: C. Ditam A e C , quam B e| Ap 
D bomologe magnitudines dicuntur. | «on 

XII. Alternaratio, ett fumptio antecedentis | 
ad antecedentem , & confequentis ad confe. | 
quentem. | 

y 5t AB::C.ID. ergo alterne , vel permu. 0 
tando, vel vici('im,A.C :: B. D. per 16. 5. | idi 

In bac deffuttione | e» 5. fequentibus imponuntur d.) 
nonna fex modis aygumentandi , quibus matbena- | 
tici frequenter utuntur 5 quarum illationum vis in« | 
nititur propo[rtionibus bujus libri , que in explica- 
tionibus citantir, ; P4 

X III. Inverfaratio ; eft fumptio confequen-. || tti 
tis ceu antecedentis ; ad antecedentem velut ad || wu 
con(equentem. | Kon 

Ft A. B :: C. D. ergo imverfe , B.N :: D. C. ligi 
per cora. qiu 

XIV. Compofitiorationis ; eft fumptio an« | 4a: 
tecedentis cum confequente;ceu unius; ad ipfam 
confequentem. : EU? 

Vt À.B:: C. D. ergocomponendo ,, A--B.B :s | d 
C--D.D. per 18. 5. ] iu, 

X V. Divifio rationis , eft füumptioexceffus ; J| y 
quo confequentem fuperat antecedens; ad ipfam. fj x 
confequentem. | «i 


yt | 















































































































Liber V. 


Vt A. B :iC. D. ergo dividendo , A-B. B 5: 
C- D. D. per 17.5. 

X V I. Converfio rationis ; eft fumptio ante- 
cedentis ad exceíffum , quo fuperat antecedens 
ipfam confequentem. 

Vt À. B :; C. D. ergo per conver[an rationem, 
A. A- B:: C. C- D. per cor.19.$. 

XVII. Ex zquüalitate ratio e(t; fi m 
duabus fint magnitudines ; & his aliz multitu- 
dine pares , qua bina fumantur, & in eadem 
ratione 5 cum ut in primis magritudinibus pri- 


| ma ad ultimam ; fic & in fecundis magnitudini- 


bus prima ad ultimam fefe habuerit. Vcl aliter 5 
fumptio extremorum » per fubduciionem: me- 


| diorum. 


X VIII Ordinata proportio eft , curn fue- 


| rit quemadmodum antecedens ad cónfequentem, 


ita antecedens ad confequentem : fuerit etiam ut 


| confequens ad aliud quidpiam ; ita confequens 
| ad aliud quidpiam. 


Vt. A. Bi: D. E. item B. C :: E. F. erit ex 


| equo A. C :: D. F. per 22. 5. 


X 1 X. Pertutbata autem proportio ko ; cum 


| tribus pofitis magnitudinibus ; & aliis ; quz fint 
| his multitudine j pares , ut in primis quidem 
| magnitudiaibus fe habet antecedens ad confe- 


quentem, ità in fecundis magnitudinibus ante- 
cedens ad confequentem : utautem in primis 
magnitudinibus confequens ad aliud quidpiam, 
fic in fecundis magnitudinibus aliud quidpiam 


| ad antecedentem. 


Vt f£ A.B :: F. G.item B. Cz: E. F. erit ex 


| eqno perturbate A. C :; E. G. per 25. 5. 


X X. Quotlibet magnitudinibus ordine po- 
fitis ; proportio primz ad ultimam componitur 
exproportionibus prima ad fecundam , & fe- 
cundz ad tertíam ; & terti ad quartam , & ita 
deinceps; donec extiterit proportio. 
Siyat 

















































































EVCLIDIS Elementorum 


[os 
D* 


PONE VUL. 
b-—23'Q' 


"I xiomda. 


z:quemultiplices eidem rultipliciifunt quoqj | 


int&t 1e zquemultiplices. 
PRoOrPr I. 


^ G H 


a. cum msmcsmnas | 
"VN m Sh v E 
pmMrRRÓÀÓ——71 rM 


Sz fint quotcunque magnitudines AB ; CD; 


plices erunt e omnes AB--CD omnium E--F. 


Sint A G GH, HB partes quantitatis A B | 
ipfi E zquales. item. CI, IK; KD partes quan- | 
titatis C D ipfi F pares. Harum numerus il- | 
Íarum numero equalis ponitur. Quum igitur | 
AG--CL—E--F;a; & GH--IK—E--F;a& | 


HB--KD—E--F, liquet AB--CD zque mul 


toties continere E—-F ; ac una AB unam E cone | 


tihet. Q. E. D. 


Sint quotcunque A, B ; C) D ex hac def | 


T^ 
id 


| 


! 


|| 
ME 


| 


| 


D 
] 
! 


b 


d] fm i 
a nEU 
éuotcunque magnitudinum E; TF equalium numero; | 
ffngule fingularum , aquemultiplices; quam multi- | 
plex eff unius E una magnitudo A B , tam multi- | 


&q3t 
tota A 


"TH 


























& 








PRO fP. 


Liber V. 
II. 
Si prima A B. fecundo C eque 


fuerit multiblex atque tertia D B 


quarte EF. 5 fuevit autem e quint 


^ 


C «que multiblex y 
atque fexta E H. quarte F. , erit 
€» compoffra prima cum quivta 
(A G) fecunde C. eque. multi- 


plex, atque tertia cum fexta (DH) 


Numerus partium in A B ipfi 
C zqualium equalis. ponitur 
numero partium in D E ipfi F 
aequalium. Item numerus par- 


tium in B G ponitur qualis. numero partium 
| inE H. argo numerus partium in À B--B G a5. 
equatur numero paruum in DE--EH. hoc eft 
quemultiplex eft ipfius C ; atque to- 


Ill, 

Sit prima A fecunde B 
equemultiplex atque tertia. C 
quarte D 5j fumantur auzem 
ET, F M equemultiplices: pri- 
me tertie 5; erit c» ex 


HT B G fecunda 

X 

Lb E | quarte E. 

C bF 

D 
tty 
li-| tota AG & 
lita GH iphusF. Q. E.D 
E PDROYE 
life | 41 
i | 
itt | «M 
"T. | 1 " 
Ju H 
oW || 





of 





BINE 
| EDDFCD 


fur equemultiplex atque C,vel EK; &c.ipfius D, 


&quo; fumpiarum utraque utri- 
ufque equemuliiplex : altcra 
quidem E I fecunde B ». altera 
entem F M quarte D. 

Sint EG, G. H ; HI par- 
tes multpliis E I ipfi A 
pares ; iten FK; KL, LM 
partes mulüpheis F M ipft 
C xquales. « Harum nume-a £p. 
rus illarum numero equa- 
tur. porro A; id eft EG ; vel 
G H vel GI ipfius B. poni- 


b ergo 































































EVCLIDIS Eíementortti 


bergo EG--GH equemultiplex eft fecunda 
B,atque EK -- KL quartz D. c Simili argu- | 
mento El (E H —- HI) tam multiplex eft | 
ipfius B ; quam F M (FE —- L N) ipfius D. 
Q. E. D: 


qu fi 
Ju ] 





PRo-rP. IV. 








Si pyima A ad fecundam . | 
eandem babuexit rationem , qt» 
tertia C ad quartam D. 5. etiam. | 
E d» F equemultiplices pyximé M. . 
A » ec tertie C. ad-4G, ce 
equemultiplices fecunde B. , ew | 
quaíte D ; juxta quamvis mul | 
tiplicationem , eandem babebunt 
vationem y fi prout inter fe re- 
fpondent 5 ita fumpte fuerint, 
(E.G :: F.H.) 

Sumel,& Kipfarum E, & 

F; item L & M 1pfarum G, & | 
H zquemultiplices. « Erit I 
ipfius A zquemultiplex atque | 
K ipfius C ; 4 pariterque L 
tam multiplex ipfius B quam 
M ipfius D. Itaque cüm fit A, | 
Bp :; C. D ; juxta 6 def. fi | 
Ic-,—, "3L;confequenter P 
paimodo Kc —,"3M.pE 
ergo cum 1; & K ipfarum E; | 
& F fumpta fint quemulti- J- 
plices, atque L, & M ipfarum G & H j erit juxta | 
7.def. E. Gs: F. H.. Q. E. D. 


Coroll, 








Hint demonflyari folet inverfa vatio. qq" 
Nam quoniam À.B :: C. Dj fi E 7, —, ^3] Jy 
s6ufs, Giceritlimiliter F 7, — 7 H. ergo "m 
s am id 









































| 








AAEFC 


| Bud his hera voy ME efle Hcc7,—, "E: 
ergo B. A :; D.C. Q. E. D. 


COTES) ÁP 
C EOD 


fuerit multiplex yatque ablata AE. ablata GFsetiam 
Teliqua EBrelique FD ita muttiplex erit, ut tota 


AB totius CD. 


Accipe aliam quandam GA;quz relique FD 
ita fit multiplex; atque tota AB tetius CD, vel 
ablata AE ablate CF. s ergo tota GA--AE 
totius CF -- FD equeniultplex eft;ac una. AE *':5- 
. unius CEshoc eft;ac AB ipfius CD.bergo GE— » 6s 
' AB. c proinde, ablata commuhi AE j manet GA c3.» 


— EB. ergo; &c, 


'Si due maghithdines*A B ,^C D 
| "duarum magnitudini E. » F.f£nt.e- 
quemultiplices 5; ev" detratie quedam: 
fnt, AG, 6* CH; earundem E,» EF 
:, equemultiplices 5 € relique GB , 
HD eifdem E ; F aut equales funt; 
aut eque ipfarum miltipüces. 
, Nam quia numerus partium in 
AB ipfi E €qualium ponitur - 
qualis numero partium in CD ipfi 
E zqualium 5. item .numerus par- 
yalis numero pare 
"hinc A G ; inde 
CH detrahatur ; « xemanet. numerus partium in, , ,,.. 
reliqua. G B.zequalis, numero parum in. H D. 
ergo fi GB fit E femel ; ericHD égam C femel. 
fi GB fit E aliquoties ,;erit -H;D' etiam C. to- ^ 
ties accepta. Q. E. D, 


ve 
tQ 






Hu 





A B magnitudi- 
ani$ CT eque 





'"tiumin A G 
tium in C H. 






































EVCLID IS Elementorum 


P R.O P VII 
! | quales A 
e D i ^ (Q»B ad ean- 
1 F ] —.- dem, C ean- | 
n QE Jb * dem. babent | 


vationems € eadem C. ad aquales'A C» B. 
,,Sumaptur D. & E zqualium A & B zque- 
multiplices, & F utcunque multiplex ipfius C5 | 
s erit D —E. quare fi Dt, —, "3 F;ent fim | 
liter E C7,—35 3 F. b ergo A. C ::; B. C.invetfe ' 
igiturC. A? :: C,B. Q. E. D., | | 


AX (oss, Sthbols | 
.Si loco multiplicis F fumantur due zque- | 


Suríis | 
yis dd 


. multiplices: ;;eodem modo oftendetur quales bic 


magnitudines ad alias inter fe quales eandem |J 
habere rationem, utc ^u 
PRofrP VII I. 

Inequalium magnitudinum A B, C; | 

q-: majcr. A Bad eandem D majorem ratió-| 
ETT nem babet; quam minor C. Et eadem D | 
ad minorem C, majorem rationem babet 5i 

[* quam ad majorem AB. | 
. Ex majori A8 aufer AE — C. fu- 

matur HG tam mulüplex ipfius AE;| 

vel C., quam GF reliqua FB. Muld-| 


. plicetur D , donec ejus mulüplex IK] 5, 


, major evadat quam H G fed minor 

; quam HF. | ! | 
. Quoniam HG ipfius AE« tam mul- 
tiplex eft , quam GE ipfius EB; b erit 
tota H F totius A B aquemultiplex 3| 
atque una HG unius AE , vel C. ergo 
«mHfFrC:I K (quz. multiplex e(t 
j spo fd HG "31K -*erit 
Rurfus 




















| Nc Liber V. : 
Rurfus quia IK C— HG; atIK 72 HF (ut 
|| prius di&um) 2 erit C Q. E. D. 

.| 

- 


l 





PRxosf IX. 


| Qué ad eandem eandem babent vationem; 
: equales [unt inter fe.Et ad quas eadem ean- 
| dem babet vationem,ee quoque funt inter fe 
luequaltis i mua qug uz 

i. 1. Hy. Sit A. C:; B. C. dico A—B. 
BC 





'] 
. | 
| 
2B 
t A 
I ACT vel 723. contra Hyp. 

| [gne rhoogiycn huir ^ 
d xm Hyp. Sit C. B:: C. A» dico A— B. nam 


|] fitAC- B. b ergo SC S -contra Hyp. 


s] 
;| d 

| PRofrP X. 
Wu , «Ad eandem magnitudinem vationéin ba- 
.| | bentium, que majovem rationem babet, ill4 
p | major ef! ;, ad quam vero. eadém majorem 


' rationem babet, illa mir eft. 
i . A - | 
A BC 1.H)p.Sit C^ .Dico AC7B. Nam 






4 fi dicatur A — B, serit A, C :: B. C. contra 45, 
il Hyp. SiS A 72 B , P erit eeiam CORÉIA y 4; 
I Hyp. ete arisen, au a to 
| i. Hyp. Sit C^ x. Dico B ^2 A. Nam dic 





Nam fit. A C^; vel 72 B ; a erit ideo 48. $. 




















gj. B — A.cergo C. B:: C. A. cotra Hyp. vel ef. f: 


: dic B E^ A. 4ergo ec Setiam contra Hyp. à&$ 















EVCLIDIS'EÉlementorum 
' na or. XI. 


G——————H 2 NNRNENK, eggrritaiir quo. 
A AUT à C ———-- E Te 
B-——-  D——- Fou 
Kcu cscplILlILl-. Mc m 
j4 Que eidem [unt eedem vationes 5 Cr inter fe funt V^ 
eadem. F4 
.. Sit A.B. :; E.,F. item C. D :: E.F; dico A. B. 
*: C. D: fumeipfarum À, C , É xquemultiplices| 
G,; H5L; atque jpfarim B,D, F &quetultiplices B1— 
bos K, L, M. Efquoniam 4,A.B :: EJEAG C b 
e uhs . VT K; b-erit.pári modoIcc T3 2M. pari- Bl — 
| € quia s EE: C-D. fiI C. —. 24M;| (ipt 
berit H fimiliter C 5——, - L.ergo fi G C—, — oNMimas 
e6 44 us K; erit fimiliter H DL j) 2 ror L. c quare, ient 
E97 7A. B CO. D. Q. E? D. ut 
Schol. 














Bur 


jx eifdem ràtiónibus fünt edem rationes, | 


Ua xd oS gat T TP tle TW 
funt quoque inter fe'ezdem. 


| POkCO pOXIL 
A4 € d BE—— 


Bes du dire Ep. 


Tax neo tm s ew AP erre. " - | 
K I I-——-.-- M- ———mÀ m | 


Siffm. magnitudines quotcunque A , & B3 C & 
3D E;&E proportiongles; quemadmodum fe babue- 
rit una antecedentium À ad unam con [egnentium B, 
did fe habebunt onines ánteledentes) A, C; E ad om- 

és cónfequenter; B; D5 F.. dd 
Sume antecedentium zquemultiplices G;H,Lj 

& confequestium K, L, M. Quoniam quam 
multiplex eft una G' unius À » stam multipli 
ces funtomnes G; H, I omnium A; C; E ; pa! 

. giterque quam multiplex eft una K unius B , 
stam multiplices funt omnes K; L, M omni 
um B; D, F ; iG c^ —, "E, eiit ku 
c— 











Liber V, 101 
5 Hec. "J3K--L-- M. b quare A.B 56 fs. 
i? A--C--E. B--D--F. Q. E. D. 

CoroN. 


. Hinc; fi f milia proportionalia fi fimilibus pro- 
seriongfin us  adgantut, tota erunt pigporiona: ! 


T Ro f. XIII, 


I ORESELONE e beecte 


Jis o yl 


Si prima X ad fecundam B eandem habuerit va- 
Honem quam tertia C ad. quartam YD tertia vero C 
| 1d quaytam D majorem. habuerit vátionem , quam 
| quinta E ad [extam Fsprima quoque A ad fecundam. 
| B majorem rationem babebit, quam quinta E ad fex- 
tam F. 
Sume ipfarum A ; C , E. equemultiplices 
'G, H5 I : ipfarumque B, D, F. zquemültiplices 
'K; L, M. Quia A. B: c D ;fi H CL ett, e urs. ] 


IGc-K. Sedquia SC 5 , z , fieri poteít ut fit 
Hc-L;&lnonc^ M. ergo sed poteft ut 
GLK, &I nonc: M. cergo s —e . Q. E.D. c8 és. 


b 8,def.5. 


SCHOL. 


Qd fi $ » erit quoque $ c. Item fi 


(A A e. 
; (8c pc penita SCR &fhz BD C$ eit 


















































EVCLIDIS Elementorum 
Pxorb XIV. 


$i prima. A ad fecundam .B eandem 1M 


 babuerit vationem , quam tertia C ad | 
quartam D; prima vero A , quam tertia | 
C major fuerit; evit e fecunda B major | 


fu 
uic fur 


quam quarta D. Quod (f prima A fue- lac: 
vit equalis tertie C , erit € fecunda B 
equalis quarte D5 ff vero A minor, d B | 
minor erit, 


- Sit Ac-C. a ergo ico b fed | 


Scb. « ergo Sc-S A ergo BD. | 


quad 


| PeDCa Q 


SCHOL. gts 
EE A dn 
À fortiori ,. fi e ! atque A C— C ; erit| 


m 


B—-^D. Item fi A—B, erit C—D. Ecfi Ac, |: 


» yel "B, erit pariter C C, vel 72 D... - 
3P.R 5E. Xy. 


Canes C &F. cum pariter multipli- | 
E cibus AB, & DE in eadem Junt vatione;| 


ff prout (fbi mutuo refpondent; ita fuman-| . 


tur. (AB. DE:; C. E.) 

ju JH 'Sint AG , GB partes multiplicis | 
A.B ipfi C equales :. item D H; H E. 

[partes multiplicis D E ipfi F zqua-| 

| | les. « Harum numerus illarum nume- | 

/ro xquatur. ergo quum 5A G. C ::| 

AC 9f DH. F;^atque GB. C :: HE. F. cerit| 
AG--GB(AB)DH--HE(DE):C.F.| 
Q. E. D. » | TN | 


PROP. 


| 















|| Si quatuor. magnitudines: A , B, C, D preportio- 
I! | pales fuerint. 5 € vicifsim iri uai erunt, 
* I'A:C ::: B. D) 

Accipe E & F zquemultipliges | ipfarum A 
& B. apfarumque C & D equemülriplices G & 
| H.Itaque E. E2:: A.B :: C.De:: G.H. Quare 415.5. 
db EcCT,—» 4 G; &'erit fimilitei F. NS Sr nd & 
| H.eergo A.C:: p.D. Q. E. « 

SCHOL. 

Alterna ratiolocum tantum habet ; etaiiidls 
quantitates ejufdem funt generis. Nam Hetero- 
| genez quantitates non comparantur. 

PROP. XVII. 
N. Si compoftte magnitudines 
fritoitionees fuerint (AB.CB 
:: DE. FE;) he quoque divife 
ips Ó proportionales erunt. (AC.CB.:: 
| | L DF. FE. dpa 
| 






d Yvon 









& Acdpe.GH ; HL, IK, KM: 

otdine zquemultiplices ipfa- 

rum AC, CB; DE, FE. item 

LN; MO gquemultiplices i ip* 

ad es. | farum CB,FE. Tota GL toda- 
|7Hg us AB stam multiplex eit, ,,. ,. 

qué una GH unius AC,b id b reni 

eftqüam IK ipfius DE ; e lioc *** $- 

i e(t quam tota IM totius DE; 

i Item HN (HL — LN) ipfius 

CB 4. .&quemulüplex e(t 4, ;. 

|ac KO(KM--MOQ) ipfius 

|GELEE. Quum igitur per hyp. 

iU TAB),BCEDE. EF. fi 

D lGLc-—, 3HNtiam f 

G 4 "^ iniliter.. 





M 






















































































104: 
4644.5. 


f 5.4. 


g6def.5.' 


& 16. 4. 
b i9. $. 


EVCLIDIS: Elementorum 


militer e erit IM 77, —,^ 2 KO. aüfer hinc indel^ 

zquales HL, KM. fi reliqua GH t—, eie 

LN, erit fimiliterIK C—, —, "2 MO. g unde 

AC. CB :: DF. FE. Q.E.D. | 
PROP. XVIII. 

Fo Sidioife magnitudiner ffnit proportio- 

p [1 nales CAB.BC :: 1E. EE) be quoque 

C A, G compoffte | proportionales eruit: (NC. 

É!: CB:jDF.FE.) | 

^ LB ^ Namfiferipoteft ,' fit AB. CB ::| |: 

m DF. FG. 72 FE. ergo! erit divi(im 

| "ABL BC- DG. GE. b hoc eft D G. 

GF :: DE. EF. ergo curm DGc—-DE;, 

AD ert GFC-EF. Q. E. A. Simile 

ionem fequetur; fi dicatur AB. CB :: DE,GF | 

t- * j 


PROP XIX. 


C | Si quemadmodum 10. | 
A-———-- —B tum AB ad totum DE, 
FE. E ita oblatum AC fe ba- 


pe --—[-——  buerit ad. ablatum DEFj[" 


C» reliquum CB ad reliquum FE , ut totum AB ad 
totum DE, fe babebit. 


A EVO 4AB. DE:: AC. DF, £erit per- 
mutando A B. A C :: D E. D F. c ergo divifim 
BC. CB; Df. FE. quare rurfus ? permutando| 


AC.DF ;; CB.EE;? hoc eft AB.DE :: CB.FE; 
SP coc a | 
Coria 


.. 1. Hinc , fi, fimilia proportionalia fimilibus 
proportionalibus fubducantur;refidua erunt pro 
poriondlia —^ ^ * 

i. Hinc demon[lvabitur converfa vatio. | 

.. Sit AB. CB.:: DE. FÉ. Dico AB. AC :t: DE. 
DF. Nam apermüutando AB.DE :: CB. FE.b ei 

o AB. DE:: AC. DF. quare iterum permutaligl : 
do, A. AC :: DE, DF. Q. E. D. 


PROP 









WXiber V. 
PROors. XX. 


Si (mt tres magnitudines N,BC 5 
| etalie D/E; P ipfis equales na- 





(|! mero, que bine e» in eadem vatio- 
ne famantur (&. B :: D. B, atque ' 
B.C::E.F;) ex equo autem 
prima: major fuerit, quam tertia 
C ; erit €" quarta. D major quam 
| o0P o Porfexta F.| Quod (e prima B tertie 
BCDEF Cfueritequalis; erit e quarta . 
D'equalis: Jexte F. Sit illa minor; 
| bec. quequeaminor erit; 
| Hyp Si A. C7 C-. quoniam 4 E. E: : B.C, a sy. 


d^ Te c A 
| beritinverfe E. E:: C.B. eSed  ——43-— ergo ber. 4 $. 
| e e CB IT pegdetun Bor 4 
















RE n mtemnseen 
PETI SE 


D» 





|.E s ie. e DUC" FK. Q BAD Biol. 1. f 
lg 4g '* p. ego ;. adun) dmn 
1. Hyp. Simili argumento ; fi A 72 C, often- 





ji 
i l deturD — Fr. u$ 
l | 3. Hyp. Si A—C. quoniam F. E:: C. B: BH 
| £A.B D. E.£erit D — F.. Q. E. D. 9.4. 


PRoP. XXI. 


Si [int tres magnitudines A,B,C ; 
e alie D, E,F ipfis equales nu- 
mero , que bine c in cadem. ratione 
fumantu , fueritque perturbata eo- 
rum proportio , ( A. B :: E. F.at- 
| | queB. C :: D.E;) ex equo an- 
tem prima A. quam tertia C. major 
|p a * fuerit serit e» quarta D quam fexta 
CDE:Et Fajor.. Quod ff prima fuerit. tev- 
tie equalis , erit e quarta equalis 
J [| fexte : fen illa miuor , bac quoque minor erit. 
| I. Hyp. AC C... Quoniam to Sade à bp, 
À | invertendo erit E.D :: C.B. atqui 55723 c. ys, 
j| 


| 





€ ergo 





























1o6. EVCLIDIS Elementorum. 


efriol. 1, 5, € C180 E 72A, hoc eft E. 
dio $. D B F 
Q.EODA xa: 
z. Hyp. Similiter, (1 A —2C; erit D-3F. 

3. Hyp. Si A— C. quoniam E.De:: C.B :: 
e A.B i£ EF. £eric D—F. QE, D. 


PRaeoPr. XXII. 


Si (int quotcunque magnitu- 
dines A; B, C 5 e» alie ipff« 
equales numero D;E,F; que 
bine e in eadem ratione fn- 
mantur (A.B :: D.E. &B. 
C; E. F;) € ex aquali- 
tate in eadem vatione erunt 
(A.C :: D.F.) " 

Accipe G; H ipfarum A 
D;&l,KipfatumB; E ; 
item L, M ipfarum E; F «- 
quemultiplices. 

Quoniam « A. B :: B.E. 
b eric G. I :: H. K. eodem 
modo, etit I. L :: K. M. er- 
gofi G c7—, JL» erit 

H.C^ 2 "39M;4ergo A.C 
:: D.F. Eodem pacto fi ul- 
terius C. IN :; F.Oy erit. ex 


D.O. Q. E.D. 


|; 
| 
| 

| 


Ge-me 2 NE ME LEE MEX qa qr, MOREAU 
»- 


€ 10. 4. 
d 6.dsf $. | 


z 


zquali A. 


4 ego D C7 F.- 


Op 
(em [ 


(— 


6. 


-: 


ni di 


DAT 
(ut 


B ls 









Liber V. 
PROP. XXIII. 
$i fFnt tres magnitudines A,B4C, 
alieque D; E; F ipffs equales mu- 
mero; qu& bine in ealem vatione 
fumanturs fuerit autem perturbata 
earum proportio. ( A. B::E. F.& 
B.C :; D. E.) etiam ex «qualite 









































e 0—— 











[A || : ; 

G LM eadem ratione erunt, 

] Sume G;H,L ipfarum A,B)D; 

: | | ! item K, L; Mipfarum C, E, F 
à wquemulüplices.. ertt G. H 4 :: 
d || : | | A.Bb:EFa:sL.M.porroquiaa:.$.— 
: li. BB. C:: D.Eerntcc H. K :: I.L. 5 »p 1 
j | | | | | | eigo G;H,K ; & LL,M. habent * €5- 
"A e ritu fe juxta 21. 5. quare i GC, 
i | 1 —, AK, erit fimiliterIz 7,—," 3 
: | | | M. 7 proinde A.C:: D. F. Q.E,D. a & of. j. 
yt Eodem modo 1i plures fuerint 
j : maenitudinibus tribus ; &c. 
"al coroll. 
: | Ex *his fequitur;rationes ex nídem rationibus REM 
E compofitas eile inter fe eaídem. item ; earun- ki NM 
, | demrationum eafdem partes inter fe eafdem effe. 
1 PRO P. XXIV. 
C | A——-8eÁ Si prima A B ad fe- 
t| C———- B G «undam C eandem babue- 
D———--[[77 rit rationem quam tertia 
"Ay. s ESH DEad quartam F 5 babuee 

rit autem c quinta BG ad fecundam C eandem 

rationem ,' quam fexta EH ad quartam Y ;. etiam 

compoftta prima cum quinta (AG) ad fecundam C 

eandem habebit rationem , quam tertia cum fexta 

(DH ) ad quartam F. 3 

" Nam quia 4 AB. C: : DE. F. atque ex hyp. 5 21 «. 





| &inverfe C. BG :: F. EH , erit é ex equali AB. 
| BG :: DE. EH. ergo componendo A G. 
Pj BG::DH.EH. * item BG. C :: EH. F. b ergo € bp. 
rurfus ex &quo) AG. C :: DH, F. Q. E. D. 
PROP. 

































































EVC DT DI S. Elementorum 


'PRo»r. XXV. 

Si quatuor magnitudines proportio. 
nales fuerint, (, AB. CD. :: E. Fs 
maxima. AB ev minima E, reliquis 
CD e E roajorcs erunt. 

Fiant, A. G— E ;;& C H— F. 
Quonidm, A.B; CDa::E.F,55. 

, AG.CHi c erit A B. CD: : GB. 
HD. .4fed AB —- C D. eergo, 
GBC-HD.atqui AG--.F — E 2E. 
ACE F. €H. ergo AG--F -- G Bi E--. 
"^ CH--HD,; hoceft. AB -- EC E-r. 
CD. Q.E.D. 

Qua. fequuntur. propofitiones non funt Eu- 
clidis ; fed.ex aliis defumpta,ob frequentem ea- 
rum, ufam Euclidzis fubjungi folent. 

PRoP. XXVI. 
e -- Si prima. ad fecun- 
D----- dam habuerit majorem 
proportionem , quam 
tertia ad quartam; babebit comveriendo; fecunda ad 


primam minorem proportionem , quam quarta. ad 
tertiam. 


SUO B. uu D ; 
Dico X vcc.Nam concdpe 


A E, PM 
"em 7 quare À C. E. cergo 


PxorR XXVIE 


——— Si prima ad. fecun- 

dam babuerit majorem 

z proportionem, quam ter- 
1ia ad quartam; babebit quoque. vicifsim prima 4d 
fertiam majorem proportionem, quam fecunda ad 
quartam, - ) Sit 











. ót (SEA C 
| F'erit ACC-GC. c ergo 57 





| AT AB 
" BC,y5erit AB [77 GB. Ferposc cr gc 4 vel 


Yiber^V, 109 


^. . E». ! ^ C [ A BE ' E C 
-4 — Dio. —tc-— Nam pa em 
Sit sc .m. e: 5,N puta- 


— 
"AJes 


'Aotaouda ttes uei A E BE. a 
eeigo A C. E.Pérgo cC7C evel Q:E. D. $59, 


PROP. XXVIII. e16. s. 





Si prima. ad fecundém babuerit! majorem. propor- 
ionem ,' quariv tertia '&d quartam s. babebit" quoque 
. compofità primatum fecunda ad fecundam: majobem 

proportionem y qnam cómpo]ta tertia cum qiiarta-ad 


qu artam. ; 
. AB DE. AC:"DF | A^ 
$it — 7- — Dico —c—- — am cootta 
BC" EF. BC EF: N g 


E "T 1 
Mecpa a ergo AB C^ GB. adde uttínque'BC, $16, 4, 


! GC. DF b 4. e» 
[v -— d lg s 4 f 
G^ gc. hoc eft -( of 4 


Q:E. D. d ;8. $. 


"PvROP. XXIX, 





Jm. dB c 
eret -— 


Si comporta prima cum fecunda ad fecundam 


| májerem babuevit propórtionen , quam tompofrta 


tertia cum quárta ad quartam; babebit quoque divi- 
dendo prima ad fecundam majorem proportionem 
quam iertia ^ad quartam. 
S a" - DE / AB DE 
Sog) —)"'Diro, — t 
BC EF. BC EF. 
GC 


DE, Ae — 60: | 
| ic. s etgo AC —7 GC. aufer cómmmune 


l ntellige 


8256, 4, 


cs, pe 1 


"BO CER. 48.5. 


/ Q:E.D. PROP 

























































EVCLIDIS Eletnentovuii 
PROBE 4A | 
Si compofita pri- 
A——— C macim fecunda ad. | i — 
D———-.--.[---F fecundam | babuevit 14 — 
EC majorem propertió- M vc— 
| nem,quam compofr- Y c — 
ta tertia cum quatta ad quartam 5 babebit , per Ww — 
comver(iowem rationis ,. primacum [ecunda ad pri- d aim, 
mam minorem vationem , uam tertia cum quarta Wo. | 
ad tertiam; | Ins 
, AG cis D RauELoAQU DE ^q NEA 
Sit i5 opp. Dico oben ter Nam quia | ina 
ACa .DF EIAS T AB. ..DE cea 
ez — — bentdividendo C rz 6conyer-] dw 
BC c. FE, BC . EF: B ym d 
T OB, EF «64 ! 
endo igitur — 7. 4 er lo f(- 
tendo igitur pi. go . componendo i ec 
| |o 
ak J| moli 
Pror XXKL h. 
A -—-D -- . $iffntires magni- | 
B—————-.4-—-2 E-.--—- tudines A; B; C, e J ' 
rini js alis ipfi equales | 1 
G-————- 3 nunero D ? E , F5 | b. 
H-———---- (0 (itque major propor-| 
tio prime priorum ad fecundam » quam, prime pofte- 1 
viorum ad fecundam (5 2 item fecunde pri-d inm 
, . H ? . H 
órum «d s por , quam fecunda pofteriorum| Qi 
ad tertiam ( cc go) 9 quen ex equalitaté 
major proportio prime priorum ad tertiam » quam 


Y A A... D 
prime po[fleriorum. ad tertiam pius 52 


Concdpe, c — g^ ergo EC-G. &ergo — $i 


H D H XA . Ji 
Rurfus puta 2 ———7 c ergo- ^2). d ergo fortiu$| 
P G E 2 G -5; - | 


Ho DA mw 2m 
a cg quare ACT H.*proindezc c vel gl 


Q. E. D P0 9P! 


l 


























Liber .V. 


| 
| PROrP XXXIIL 


l IM D -— — Si frnt tres magnitu 








E. 2 p——- dines A;B.C 5 c alie 
Eb cu- p ib(s equales D; E, F; 
is not fitque major - proportio 
! -H (NS NUS prime. priorum ad. fe- 


[eundem ,' quavs fecunde  pofferiorum | ad. tertiam 
(x) iude bvi T 

ABT EÓutem fecunde priorum ad. tertiam Md 
| jorquam prime po[leriorum ad Jecindam( EE) 


q[ erit quoqueex équalitate major proportio prime pri- 
| orum ad tertia;quam prime pofleriorum ad tertiam 


al (A —?. 
"I (Ce FJ 


| Hujufce demonftratio Plane..fimilis cft. de- 
| monítrationi przcedentis. 


PRor». XXXIIK 





E Si fuerit major proportio 
| AL——-4 B totiusAB ad totum CD; 
lH C———[---D quam ablati AE. ad abia- 

F tum CF; erit ev reliqui 


EB ad reliquum FD ma- 
M forproportio, quem totius AB adtotum CD. 


ia t eA 4. etit ipe tando 35? 
e A e e a E 
Quoniam cp Gà, permutando ? 2 i 


AB C ego de af: €30.44 
| &zC cg. "EO Per converfionem ràtionis 

AB CP NIA AB EB 

— —-— tando igitur -— ^2 .— 
| za 7 JrFp. permu Oo g CD fD e 




















EVCLIDIS Elementorum 


.PiR oP. XXXIV. 


N BOVAMECW EP Si fmt quot-| 
cunque -amagni- | 
tudines , € 4| 

G lie. ipfis equa- | 

les. mumero. , :frtque majox proportio. prime priorum | 

ad primam pofleriorum; quam [ecuside ad fecundam; | 

"e bec major quam tertie ad tertiam ). C ffc dein- | 

tes z- Bhbebunt omnes priores. (imu ad omes pofle- | 

riores (mul , majorem proportionem , quam omnes 41 

priores; velitka prinia.  udcamiies pofleriores , velita | 

quoque pyivnas wiuorenrautemsquam prima priorum | 
ad primam pofleriorum 5 majorem denique etian | 
quam ultima priorum ad ultimam pofleriorum. | 

Eorum: demon(lhratior efl penes. ntevpretes s, quos | 
adeat, qui eam de[iderati-mos omifmus brevitatis | 

fludio s &» quia illorum nullus ufus in. bis elemen- T 

tis. | | 

d 
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L I B. VI. 
































Mt. | Definitiones . 

(Ii« 

"21 ^ 

|M. T5 

77 . 

4h 

lif- b 

ife | 

mr ZG Lmiles figure reQlinez fünt 

" D (A BC LI Dc B5) qu& &.an- 

" p gulós fingulos fingulis equales 

4 D habent; atque etiam latera; qu 
| C3. circum ahgulos «quales ; pro- 


m" portionalia. 

4 Mns. B—DCE;^AB.BCzDC.CE. 
"^ tem ang. A — D 5 atque BA. AC :: CD. DE. 
denique. ang. A C B — E. atque B C. CA :: 
I|C E. ED. 


| Il. Reüdproce auü- 
b») tem funt (B D , B E;) 
cum in utraque figura 
| antecedentes , & cónfe- 
A B G quentés rationum  tef* 
mini fuerint. E ett; 
:: EB. BC.) 
É F AB.BG::E 





| A! » E III. Séctiti* 
| C duni extréniam 

& mediam ratió« 
nem recta linea A B fecta effe dicitur, cum ut 
'|tota À B ad majus fegmentum AC;ita majus fe- 
gmentum A C ad minus C B fe habuerit. (A B. 
|A C: AC. CB) 





H 1 V. Aki- 











LA SUA GRLEACMUOR T 2D 5 lie 


—€——— 

















a 15.d:f.5. 
b 15. 5. 


EVCLIDIS Elementorum 


XV; Alütudo cujufque £5 | 
gure ABC eft linea perpen- | 


diculais A D , à vertice A | 


cad balim B.C deducta. 


D 


V. Ratio ex rationibus componi dicitur ; cum | 


rationum quantitates inter fe multiplicatz ; ali- 
quam effecerint rationem. , 
Vt vatio A ad C , componitur ex. vationibus 
1B,c» Bal C A cB Ab. AB 
» Bad C. naim T TI 
prd bo. 6. QU BG 


du: 


l 
) 


Tux 


NL nt 
| 


, 
|! 


! D 


iun 


Bot. 


MH-G B C D (subse BC, C D. 


a Accipe quotvis BG, HG, iph BC zquales 5 | 


item DI —CD. & conne&e AG, AH; AT. 


b 'Triangula ACB; ABG,AGH zquantur;b l- 
temtriang. AC D — A DI. égo triangulum | 
ACH tam mulüplex eft tiangult AC B, quam | 
bafis H C bafis. B. C. & equemultiplex eft tri- | 


ang. ACI trianguli ACD; ac bafis CE bafis CD. | 
cum igitut fi HC C 5—, 72 CL c erit fimiliter | 
tiang; AHC [^ »$**. 9A CL. 4ideoque BC; 
CD: tiang. ABC. ACD z erg CE. CE. 


Q. E. D. 


Schot 


eiTe 

Triangula NR, di 
ACD , c pavallelo- 
gramma BCAE | 
CDFA , quorum ea- | 
dem fuerit altitudo , | 
ita fe babent. inter fe y | 









Liber V T; 
Scbol; 
si TEL H 








2t opu C IKE ME 
Hiüc, triangula A B.C; D EF , e pavallelo- 
| gramma A G B C, DEFH, quorum equales funt 
bafes BC, EF, ita fe babent nt altitudines AL,DK. 
| - aSumeIL — CB ; & KM— EF ; ac junge 
| LA, LG, MD, MH. liquet effe triang. ABC. 
DEF:zbPALLDKM:cALDK: 4 pet 
| AGBC. DEFH. Q. E. D. 


PxoPr IL 


A Si ad unum. trianguli AB C 
latus P. C, parallela du&ta fuerit 
re(la quedam linea D E , hec 
proportionaliter - fecabit — ipffus 
trianguli latera (A D. BD :: 
AE. EC.) Et fi trianguli la- 
n Etera proportionaltey fetba | fue- 
"d n cHint (A D. BD: ÁE. EC) 
n: NC que ad fefliones D, E. adjunBia 
- | fuerit veta linea DE, erit ad reliquum ipfrus trian- 
P |guli latus BC parallela. Ducantuz CD, BE. 
) I.Hyp. Qniatriang. DEB s — DEC ; b etit à, «, 
(|tnang. ADE. DBE:: AD E. ECD. atqui 7,5 
et | trang. ADE. DBEct::AD. DB. & triang. 
[| ADE. BDECc:; A E. EC. 4ergoA D. DB: dui. 5. 
| AE. EC. 
| 2. Hyp. QuiaA D. DB :: AE. EC. ehoc é 16. 
Ó eít triang. ADE. DBE; ADE, ECD; 
V | fent triang. DB E — EC D. zergoDE, BC f9.s.. 
[füntparallele, Q. E, D, | £39. ^ 
H x Schol. 
































Ie a 

















EVCLIDIS Elementorum 


Schol. | 
Imo ; fi plures ad unüm trianguli latus paral- | 
felze dactz fuerint;erunt omnia laterum fegmen-. | 
ta proportionalia ut facile deducitur ex hac. 
PR ojP.; ILI. | 
$i trianguli BAC an ulus | 
BAC bifariam fetus d fe- | 
cans autem angulum velia li- 
néa A D fecuerit e» bafgm» | 
n bafts feginenza eandem babe- | 
zc bunt vationem quam | veliqua | 
v C ip(zus trianguli latera (BD. 
D. C:: A B. A C.) Et ff befts fegmenta eandem 
babeaxt vationem quam veliqua ipfrus trianguli late- | 
ra (B D. DC :: A B. À C.) retta linea A D que. | 
à vertice A ad feftionem D duciiuy , bifariam fecat. ] 
trianguli ip(rus angulum BAC. | 
Produc BA 5 & fac AE — AC. & junge CE. | 
r. Hyp. Quoniam AE — AC, eritang.ACE | 
4 B b —  BACc-— DAC. 4ergo DA, CE | 
parallela funt. e quareB A. A E (A C) :: BD. | 
DC. Q. E. D. | 
o2. Hop. Quoniam B A. AC. (AE): BD. ] 
DC.fetrunt DA; C E parallele : gergo ang. |J 
BAD -— E; & ang.DAC £—ACE b —E. k er- | 
go ang. BAD — DAC. bifectus igitur eft ang. | 
BAC. Q. E. D. ! By 























Ji 
But 
I dint 





PROo»-Pr. IV. 


&quiangulorum. tviangu- | 
lorum ABC, DCE pro- | HG: 
portionalia [unt latera , qua | 6L. 
Circum. equales angulos B y J ot 

(S DCE (AB.BC : DC. ] Ij 

N.CE, &c.) ev bonologa | 2H 

B G E: funtlattra AB , D C , &c. d 39 

que equalibus «ngulis ACB, E,&c. fubtenduntur. 3 iyu 
; | Statue | 





i 
| 

































Liber .V.I, 


Statue latus B C indire&tum lateri C E, & 
produc B A; ac ED doneé a óccurrant. 8 3L. d, 
Quoniaii ang. B ^ — ECD,c funt B-F; C D ede 
parallele. Item quia ang BCA b — CED»cfunt c:8.:. 
C A; EF parallela. Figura igitur C A F D eft 
j parallelogramma. dergo AF — C Djd & AC ds4 t. 
í — F D. Liquet igitur A B. A F (Co) *:: BC. vh 
CE. f permutando igitur AB. BC :: CD. CE. f € 5. 
^| exem B C. C E:: F D. (A. C) D E.f ergo per- 


Á | mutandg'BC. À C :: CE. DE. quare etiam g ex 
* | equo AB. AC: CD. DE. ergo; &c. (2 Bn.$. 
n | &le Coroll. 

" I Hinc AB.DC ': BC. CE T AC. DÉ. 

T . Schol. 

it Hinc fiin triangulo FBE ducatur uni lateri FE 





M| parallela XC 5 erit triangulum ABC fimile tod 
(t FBE. 


T'AR'OT, V. 


Si duo triangu- 
la'A B C DEF 
»| NU Itera proporriona- 

E XI" jio babeant (A B. 


»| | ( BC:ul/E EF. 
"A c &€. BC 
M B CG DEF: EF. item 


AB.AC::DE 





1 d 
j | DF) equiangula erunt triangula, c equales babe- 
| bunt eos angulos, fub quibus bomologd latera fubten- 
p dantur. 
ul] ^ Adlatus EF 4 fac ang. EFEG-—B;s&ang. a1. 1. 
8 EFG— C,? quare ettam, ang. G: a— A. ergo 532-7. 


d GE.EEc:zAB. BC :4D E. EE €8rgo Hen 
T | GE-— DE. Itin GF FEc:;z:AC. CB4:: Du 
cl DF. FE. e ergo GF — DF. Tiiangula igitur (89,7* 
jd DEP: GEF fibi mutuo zquilatera funt. fergo 
"- ang.D — G— A. f&ang. FED—FEG-—b. 


!g proinde & ang. DFE-— G. ergo, &e 
4 | 


g 31. f. 





PR69?P. 


| 
| 
| 
| 
| 
| 


— ——— 
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ge. i. [PH 


EVCLIDIS Elementorum 
PRor VI. 


S: duo trien. 


B uen 
gula .-A B.C, 
D E F unum an- | 


. gulum B uni an- | 
E r & 


$5 C« 


^ * gulo' DEF e- | 
N qualem, ewcy- | 
2s An cum equales an- 


gulos B, DEF ] 


latera proportionalia babuerint (A B. B C:: D FE. | 
EF; ) equiangula erunt triangula ABC , DET; | 
equalefque babebunt angulos , : fub quibus bomologa | 


latera fubtenduntur. 


Ad latus E F fac ang.FEG—D,& ang. EFG | 
—C.aunde & ang. G— A. ergo GE. EF» :: | 
AB.BCc:: DE. EF.2ergo DE— GE. atqui | 
ang.DEFe-—Bf— GEF. g ergo ang. D | 


— G — A. bproinde etiam ang. EF D — C. 
Q.E. D. 
m Paor VII. 


A D 


Si duo triangula | 
ABC, DEF wuzum | 


angulum A uni augu | 

G lo D equalem , circa | 

«utem alios angulos | 

ABC, E/acterapro- | 

nd CE Fbomalis — babeant | 
(AB. BC :: D E. E E;) reliquorum autem ff. | 
mul utrunque C5. aut minorem. aut mon minorem | 
yetto, equiangula erunt triangula ABC, DEF, c | 
equales babebunt eos as.gulos. circum quos proportio-. | 


malia [unt latera. 


Nam fi fieri poteft ; fit ang. ABC C— E. fac | : 
igitur ang. ABG — E; ergo cum ang. A «— D; |; 


beritetiam ang. AGB — F. ergo AB. BG « :; 


DE. EF :: AB. BC. eergo BG — BC. f ergó 1 


ang. BGC — BCG. £ergo ang. BGC- vel C 
da á minor 


































minor eft redo; z proinde ang. AGB , vel F re. 8«mtj.t 
| €&o major eft. ergo anguli C & F. non funt e. 
| Jufdem fpeciei, contra Hyp- 


PRor. VIII. ' 

S2 ow otriargulo ve- 
e| . Haneulo ABC $ ab iHe 
A gnlo. veto BAC-in 







Wl ban B C perpendicu- 
; laris AD dutta eft; 


: Ncque 4d perpendicula- 
j Go 7$ rentriangula 'A D B; 

e Da ADO , tum toti trian- 
| gslo-ABC; tum ipfa intcr Jes fanilia funt. 5 
G Nam ang. B A Ca — B D. As— C-D' A. 2 11x, 
*| ang.BA Db— C. & CA D b — B. ergo per 55» 
í |. 4. 6. & x def.6. 





Coroll. Pd 
o] Hinc r-BD. DA c:: DA. DC. ^ e 
2. BC. AC. :: AQ. DC. X CB. 
|! BA :: BA. DD. iW 


c1. def.6, 





ll T7 X - 
K Por IX. 
nl Id (^ LM data veta 
ftt | c linea A B zm- 
ilh peratam. pavtena 
1l- m ! (A G)auferre. 
x 3 
int | Ex A duc 
F1 ^ in&nitam À C 
| BÀ 


nt | utcung;jin qua 

Ó ^| «a fume ttes 5a5:1, 
ie , a. bd A D, D E, E FE 

! ^ G A^ xquales - -ut- 
cunque, . junge F B; cui ex D? cuc parallelam , ,, ,. 
DE D3.Dico fadum. 

M Nam.GB. AGc:; FD. AD. ergo 4 com- ex 6. 
Uf ponendo AB. AG :: AF. AD.ergo cum AB: vira 
ICH AE; erit AG — : AB, Q. EF. 

jot | 3 ü 4 T R O P. 


| 
| 
lu 
| 
I 





| 


















EVCLIDI S. Elememorum 
EEWEE - 
Datam vetlam lineam louis 
AB infellam | ffmiliter |. Na. 
feare (1m F5) G,) ut d o 
NH data altera A C , feta. dett 
"^ fuerit (in D, E.) Bui 
GB Extremitates fecta | eda 
ut & infede jungat recta | 
BC. Huic ex punctis E, D s duc parallelas 
EG; DEFre&tz fecanda& occurrentes in G,. & | 
F. Dico factum. |... ' 
a Ducatur enim DH parall. A B. Eftque AD. | 
DEPzAF.FG,&DE.EC^ó;DE IHe: 
FG; GB. Q. E. b. ; on sr 


Scholiunr, 














Hinc difcimus vetam datam A B. in. quotvis e-. | 
| quales partes! (puta $.). fecare. id. quod. facilius 
przftabitur fic; : 
. Ducinfinitam AD,eique parallelàm BH eriam 
infinitam. Ex his cape partes zquales AR; R$; 
SV, VN; & BZ, ZX; XT; TL; in fingulis una 
| pau- 


| Liber VI. 121 
| pauciores , quam defiderenturin AB; tum rectc 
ducantur LR, TS, XV; Z N. ha quinquife- 

| cabunt datam A B. 

NamRL,ST,VX, N Zaparallelz funt. , ,, ,, 
ergoquun A R; R$, 8 V;V Nb zquales fint; b eonftr. 
c erunt AM; MO, OP; PQ equales. Similiter **:$ 
quia BZ— ZX, eiit BO— QP. ergo A B quin- 

| quifeda eft. Q. E. F. 


PRoP XI 


Datis duabus 
D E vett is lineis A. B5 


AD, terim 
A: 4. proportionalem 
zi C D E invenire. 


| | Junge B D; 
& ex A B protracta fume B C — A D. per. € 
duc C E parall. B D. cui occurrat A D pro- 
| du&a in E. Erit D E expetita. 
Nam AB. « BC. (AD) :: AD, DE. Q. E. F. 3: 6. 


| ; (7! Vel fio fac ang. A B C redum, 
|" g4€ anp. ACD etiam recum. bur 
| À berit A B. BC :: B C. BD- * 











AGERE SEHE INLURTUNIA Ey 
—A—— M € 


| 
| 
| 
| 


—€—— 























EVCLIDIS Elementorum 


DÜERCOOIP,.  ALUI. 


Tribus datis vetlis lineiy D E; E-F5D G, quar- q 


tam pyoportionalem GH invenire. 


ConneClatur E G. per F duc F.H parall. E G; | 
cui oceurrat D G. producta ad H. liquet elle | 


DE. EF «:: DG. GH. Q. E. F. 
Dp 


C e AB. CB :; BD. BE. 


PRorP XIIL 


Duabus datis ve- 


F is lineis Á E, EB, 
mediam —— proportio- | 
aalem E FE adinve- | 


nire. 


A ED . Super tota A B ] 
diametto defcribe femicirculum A FB. Ex E | 
erige perpendicularem E F occurrentem  peri-. f 
pherix inF. Dico AE. EF :: EF. E B. Du- i 
cantur enim A F, & F B. Ex triangulia EU j 

guhi | 


Vel ita. CD — CB X BD aq-! 
iB. E pta circulo. | Circino fume A B. | 


Erit ABx DBE— CB x BD: quas | 


| Án ti 


tipa 
Wt 
C 


P 
M 


Mn 


fiint 



































| Liber V I. 113 
euli A FB re&o angulo deducta eft F E bafi 
"perpendicularis ; bergo A E. F E : F E. E B. b eor, 6. 


I SELF. 


coroll. 


Hinc ; linea recta , quz in circulo à quovis 
puncto diametri ; ipfi diametro perpendicularis 
ducitur ad circumferentiam ufque,media eft pro- 
portionalis inter duo diametri fegmenta. 


POR oO.PRS XIVML 


C Jqualium |, e 
D; I|. uu ABC un 
| EBG equalem ba- 


——iQ  bemüwn. angulum 
n A e pavallelogrannorum. 
e BD, BF,reiproca 


F'— funt latera que. cir- 
] cum quales | angu- — 
4,| Jos. (A B. BG:: EB. B C:) Et quorum parat- 
| Jelogrammorum B D ; B F5; unumangulum A B C 
'| uniangulo E B G. equalem babentium , veciproca 
w | funt latera. que circum equales angulos j illa funt 
equalia. 
|. Namlatera A B; B G arca. equales. angulos 
| faciant unam rectam: z quare E B; B C etiam in afi, i. 
| directum jacebunt. Producantur FG , DC ; do- 
I^ |. nec occurrant. 


Dh| r.Hyp. AB. BGb:;: BD. BHc:: BF. BH 4:: 5*6. 





i-| BE. BC. «ergo; &c. Fiet 

i| — z. Hyp. BD. BHf:: AB. BGg:: BE. BC Wi 
BF. BH, ergo Pgr. BD— BF... Q. E. D. g br. 

|] w— 1 3 h t. 6, 

r | k ce s.s. 

etn ! 

Du- f 

ap | Por. 

y | 


























8 feb.ig- v. 
35 


EVCLIDIS Elementorum 
Poo duox VS | 
b E qualium c unum 
ABC, uni DB E-«-| 


qualem habentium angu | 


lum triangulorum ABC »| 


Mes D B E, reciproca. funt | 


à 
1 
1 


quales: angulos. (A.B. | 


By 
pres fur 
jemo n 
dj 


BE:: DB. EC): Et quorum triangulorum ABC, Wu 


D B E; unum angulum A B.C un; D B E equalem | 
babentium reciproca fant latera , que circum equa- | 
les angulos (AB. B E :: DB: BC.) illa funt | 


equalia. 


| Latera C B,B D circa zquales angulos ; .fta- | 
tuantur fibi in dire&um ;. « ergo A B E eft recta | 


Iinea. dacataur C E. 


r. Hyp. AB. BE^::triang. AB C. CBE 
es triang, DBE. CBE. 4 :: DB. BC. e ergo; &c. | 
2. Hyp. Triang. ABC... CBEf:; AB. BE :: | 
D8. BC p:: triang..DBE. CBE. &ergo triang. | 


ABC — DBE. Q. E. D. 
RO BS XV I. 
iB 
r- Do M 
| j zT 
HIEMS 


'EG 


| Si quatuor velie linee proportionales fuerint | 
(AB.F GiEF.CB,) quod fubextremis A.B». | 


|. CBcamprebendituy vetbangulum: AC aequale eft ei; 


: quod [ub mediis E F, F G comprebenditur ; vettan- 


gulo E G. Et ff fub extremis comprebenfum vefan- | 


gnlum A C equale fuerit ei , quod. fub mediis com- 
prebenditur vetangulo E Gyille quatuor rete linea 
proportienales erunt (AB. FG :: EF. CB.) 

I. Hyp. 




































Liber V I. 12$ 
ri. Hyp. Angui B & F rei , aca proinde a 1z.ex. 
| pates funt 5 atque ex hyp. AB. FG:: BF. C B. 

b ergo rectang. AC — EG. Q.E.D. j^ 
^ 2. Hyp. c Rectang. A C—EG ; atque ang. P 
"B —E;4ergoAB.FG;: EF. CB. Q. E. D. 4146 


| 
l 





6. 


e | Coroll. 

Hincad datam rectam lineam A B facile e 

O | datum re&angalum E G applicare ; efaciendo ei €. 
ki AB. EF ::; F6.5C. 

















n PRoP XVIL 

h | 

da A^. -$ P 

| E ] | | 

* F q TE BC 
Q-——D 


| R——Àc 


Si mes velle linee (imt proportionales (A B. 

EF:EF.CE,) quod fub extremis AB,CB 

| comprehenditur. veétangnlum A C; equale eff ei ; 

| quoda media EF. defcribitur 5. quadrato B G.. Et 

|. f£ fub extremis A B , C B comprebenfum vetkangu- 

| lum A C, equale (rt ei , quod à media. EF. defcvi- 

| bitur, quadrato E. G, ille tres retia linee proportio- 
| males erant (AB. EF :: EF. CB.) 
x Accipe FG — EF. 
hb] r.Hyp AB.EFa4:EF (F G.) C B. ergo 55. 
6| Re&ang. ACb — EG«e— EFqQ. Q. E. D. Fer 


in. | 2. Hyp. Rectang. A C 4 — quadr. E G — 3 
(^| EFq.eergo AB. EF :: FG(EF.) BC. - ei 6 
i" | 

TM Coroll. 


Sit A inB — Cq. ergo A. € :: €. B. 
PROP. 


























EVCLIDIS Elemnenrtoruin 
PRoPr. XVIIL 


E p 


V 


Pc D 


A data. vella linea AB. dato velilinco CEED | 
ftiile ffmiliterque pofrtum. vellilineum AGHB de- | 


ferio ere. 


Datum re&tilineum refolve in triangula. 4 | 
fac ang. ABH — D; 2 &ang. BAH— DCE 5 | 
M iio» 
I dam jr 
g ni 


a & ang. AHG-CEB; a & ang. HG — 
FCE. Rectilineum AGHB ef quaitum. 
Nam ang.B 5 — D. & ang. BAH»P — DCF. 


e quare ang. AHB — CFD ; b item ang. HAG | 
— FCE;,b& ang.. AH G — CFE., quare ang. | 
G-—E;& totus ane;GAB4 — ECD; & totus | 


GHB4— EFD. l'oelygona igitur fibi mutuo | 
xquiangula funt. Por ob trigona S quianeue | 


la, AB. BHe:: CD. DF. & AG. GH.e:: CE. 
EF. item AG. AH. e: CE.CF.& KH. ABe:: 
CF. CD. funde ex «quo AG.AB:: CE. CD. 


eodem modo GH HB :; EF, FD. g ergo polygo- | 
na ABHG , CDFE fimilia fimiliterque pohta | 


exiftunt. Q. E. 
Pkor. XIX. 


Sanilia tvian- | 


afoulu 


dm 


gia A B C; Win 
DEF funt in | | 
duplicata. Yati- Ww, 


one laterum bo- | 
y. iologor im C | 


"9 e "EF. 
« Fiat 2 C. EE .EÉRG. & ducatur A G. 


Quia 




























Liber VI, 


D CI. P e "ABC rre ud 
P rion 3 ergo triang. zc hoc eftbis — 
n . 
gg Di Q. E. D. 

Coroll. 


Hinc, fi tres line» B C, EF, BG proportio- 
nales fuerint ; ut e prima ad tertiam , ita e(t tri- 
angulum fuper primam B C defcriptum ad tri- 
angulum fuper fecundam EF fimile. fimiliterque 
defcriptum. vel ita eft triangulum fuper fecun- 
| dam EF defcriptum ad triangulum fuüpertertrsa: 
| mile fiariliterque defcriptuiui. 


PugRXE 





pow Duo LH 


| Similia polygona ABCDE s» FGHIK i» fimitza 
| tmriangula AB C, F G Hs c& ACD, FH I, e 
| ADE ; FIK dividuntur ) c numero equali4 , e» 
| bomologa totis. (AB C. FGH :: ABCDE. 





"P 1. Nani 


FGHIK::ACD. FHI:zADE. FIK.) £z 
pobyxgona ABCDE ; FGHIK duplicatam babent 
ean inter fevationem » quam latus bomologum B C 
ad bomolosum latus G H.— 


o —Á 


Quia AB. DE^:; BC.EE c:: EF. BG.& ang. beo 4 6. 
| B— B; derit tang. A B G— D E F.. verum 


tang. ABC. ABG e:: B.C. BG 5 & f ES 
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a 5p. 
b 6.6. 


. FGHIK :: BC bis. 
GH 


EVCLIDIS Elenenorum 
I. Nam ang. B. « — G;& AB. BCa:: F G. 


GH.b ergo triangula ABC, FGH zquiangula | 
funt. eodem. modo, triangula A ED; FK I afli- | 


inilantur. cum igitur ang. BCA b — GHFE;& 


ang. ADE ^» — FIK ; totique anguli BCD ; | 
GHI ; atque toti CDE ; HIK c pares fint, d re« | 
manentang. ACD — FHI; & ang. ADC — | 
FiH ; eunde etiam ang. CAD — HFI. ergo | 


triangula ACD, FHI finilia funt. ergo , &c. 
2. Quoniam igitur triangula B C A; 

im .. BCA , .. BC, 
fimilia Tun vett aga — gnis ob ME 
jii a we rn bis.denique ttiang. 3y7g— 
ry bis. quare cum B C. GHg:CD.Hlg:z 
DE- IE, ? erittiang. BCA. GRE: C A D: 


HEI:DEA.IKF:: kpolyg; AB CD E. 


Coroil. 


L Hinc , fifuerint tres lineze rez propor- | 


tionales; ut eft prima ad tertiam ; ita erit poly- 
god fuper primam defcriptum ad polygonum 


uper fecundam fimile fimiliterque defcriptum. | 


velita erit polygonum fuper fecundam defcri- 
ptum ad polygonum fuper tertiam fimile fimili- 
terque defcriptum. 

Unde elicitur methodus ffeuram quamvis vetti- 
lineam augendi vel minuendi in vatione data. Vt ff 
velis pentagoni; cujus latus.'C D;aliud facere quin- 


tuplum. inter AB, c $ AB inveni mediam propor | 


tionalem. Super bac * con(iyue pentagonum femile 
dato. boc erit quintuplum dati. 

I I. Hinc etiam , fi figurarum fitnilium homo- 
loga latera nota fuerint ; etiam proportio figura- 
rum innotefcet ; nempe inveniendo tertiam pro- 
portionalem. 


qm bL. 


j 
| 
| 
| 
| 


Nie. 


————— 


—m 


-— 


«—— ——— 


in | 
Wit 
(is 
fm), 
lt fi 
Ql 


i "hh 


à 


TRe?P | à 














por- | 
dj- 
Jur 
um. 
(t 


alli 


Tur 
nf 
jn" 
pos y 
wi | 











-|bis. ero AB. CD :; EF. GH 'Q. E B. 


Liber VI. 
PRorP XXI 


P B : Jj 











LE cC Hao 


Que (AB C; DIE) eden "Yellilineo HFEG 
funt (fmilia; e inter fe funt. (rmilia. 


Nam ang.A « — H.« — D. & ang. Co— G adf. 


||a— E;& Rug/bA—E p osc T sitem AB.AC :: 


HF. RH G:: DI. DE.26AC. GB: HG. 


GFzDEELK&AB.BC: HF.FG: DI. 
|IE.  eído-À B.C, D LE fimilia (ünt; Q.E.D. 


PR'oPr. XXII. 





JE FG uw 


Si quatuor, velie. linee proportionales. fuerint 


(A B€ DecE.F..G.H-): & ab eis retilinea (f- 


milia fr. fmiliterque defcripta proportionalia erunt. 
(A.B L:C D K :: E.M..G O.) zt f£à rettis lineis 
(milia (fmiliterque defcripta, veftilinea proportiona- 
lia fuerint (ABI.CDK ::;:E M. GO) pfe etiam.ye- 


Li linee Brepottraue les erknt, (AB. 91: :EF.GH.) 
ABlg, 


M 
| A. BK paa ra ES j bia dh. 
|d ergo ABI. minds EM. AO. QE, D. 

od, TABLOL IRM cC 
zin Hp. e bis — 4 Ck 90*-— 6n. 


Scbol, 


8 19. 6, 





^ 
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petr. Herig. 





s AEq: AEq. ADq- f hoc 
























EVCLIDIS Elementorum 
- ASebol. 

Zinc deducitur , c demon[lvatur vatio multipli- 
candi quantitates furdas. ex .gt« Sit 4/-$ nfülti- /| 
plicandus it 4/. 3. dico preyenire M 15.Nafa ex | 
multiplicatignis definitione debet effe; 14/3 ::. | 
A/ 5: produ. ergo pér hadc » q. T. qt 3:54. | 
u/ 5. q. pródu&t. hioc efti 1. 3:4. q- p lu&. | 
ergo q:produ&t: eft.1 5. quare v/ 5. eft proc u&us | 
ex / 3in4/ 5. QJE. D. Y 







TH EOR. Ób: 
2X i$-*4 ! d ; * " I 1 
| E. UNIS |! n 

». € mt 
























Ac - 
EH 
Sivetta linea. AB. fefta. fft ntcunque in D, ve" B uw; 
Eangulum füb pavtibus/A D, D B contentum » eft d uo. 
medium.péóportionale intéy] carum. quagfata. Irem | 4G 

veldangulum contentu ful tta. A Bye iia parte] 
AD, vel DB, ef. m iufh prienifea int qua-d r 

drátymt totius T3 cie quadehuimrditbe- partis 
mA oti alii pen ue 
-. Super diamettüm A B deferibe femicireulum. |. 
ex D erige hornidleim DE occurrente pertiphe-] - 


rix ih E. junge AE, BE. roin »] 
"Yiqueteffe A D. DE? ::DE.CODB. P ergo] 
"À'Dq. DEq :: DEq. D Bq. clioc eft 'A Dq. 


ADB:: ADB: DBq: QE. D. | 
D. eérpo BAq. 
eft B Aq. BA.D Hj 


Porto; B A. AE2*: X E: 
Eodem modo ABgq. ABD :4J. 
ABD. BDq. Q. E. D. " oni ! E uU 
Vdüc;it ZE2AA-E.liquet éffe Aq«AE 5: a AM vol 
E ::4 AB. Eq. item Zq. ZA ::a Z. h.5:2a ZALO 
Nq. & Zq. ZE :: 4 Z.E:: ZE.ÉEq. 1. 


B.AD;: ADq. 





PRoOPI 












Liber. V4. 
PROP, XX1II. 


Kquianzula Vparalie- 
lagramma AX. , CF ia- 








| ter. fé | vationem — bubenf 
4 edd? que x  Vatéribas 
à. componitur. BA AN 
Lus Es CG 
M 
CE 


Latera circa zquales angulos 'C 2fibiin di- 
re&tum ftatuanturj & comple&tür patallelogram- 
mum CH. , " x 

ro ep S Cai o end 5 pe Dc 
| 7 Rao: gis -egohopp rc t 


| Q;E. D, 





Coroll. 


| A Hinc & ex 34. I. patet primo) Trianguia , que 
I| unum angulum (ad C) equalem babent 5 vationem 
IE. babere ex rationibus vetarum » ^C adCB,; & LC 
Im| ad CF, equalem angulum continentium. 
itl L Patet fecundo , 
| à; | Rettangula ac * pro- 





iue 
sil inde € pavallelo- 
' pgsterve quecunque 
lun. d "rationem | inter fe 
je babere || compofrtam 
i ex vatiohibus | bafrs 
ei ad baftm , €» alti- 
Dyi tudinis ad  altitu- 
p^ TNNT dinem. eque ali- 
MP C t/ u ter de triangulis 
p: | p ; ratiocinaberis. 
atet tertio 5: Qnomodo trianeulówim.-acparal- 


51 

) | lelogtammorum proportio exhiberi pofst. : Sunto 

M parallelogramma X&z; iquorum bafes; A C; 
CB; altitudines vero CL, CE. Fiat CL. CE :: 

|, CB. Q. * eit X. Z::A CL O. 


a f/z&. 15. 


b 20 4f. 5. 
c 1,6. 


Andr. Tae4. 


15.5. 


* 35. 


1, 6 


Ia PRoP.: 


x* 14. 6. & 










































EVCLIDIS Elementorum 
P:R;O P. XXIV? 


angula funt. a Itemt 
IHC; quam triangu | 
jnteríe zquiangula.' b ergo AE. EI; AB. BC, | 
, bkatque AE. ALiAB. AC 5b & AI. AG :: AC. | 
- KD. c ex &qualijigitur, AE. AG ::: ABE AD. 
4 ergo Pgra. EG, BD fimilia funt. eodem modo | 
HF, BD fimilia funt. ergo; &c, | 
P R.o.P.. XXV. 


SLM N 


Dato rettilineo ABEDC ffmile frmiliterque po- | y. 
ftum P, idemque alteri dato F. equale; conffituere.— VY 
4 Facrectang. AL — ABEDOC. b item fupet | 

BL fac triang. BM — F. Inter A B, BH cin- | 
veni mediam proportionalem IN O. fuper N O 10 
! 4 fac | 













Liber -.V I. 


E 
|* 4 fac polygonum P: fimile dato ABEDC. Erit 
hoc zquale dato F, 

Nam ABEDC(AL.DP::eAB. BHp :: 
| AL. BM. creo Pg — BM ^ — F. Q. E. F, 


PRor». XXVL 





mà ^ l B Si à pavallelogrammo 
um S : ABC D paralleloerammum 
"Ix NN AGE E ablatum fit ,. e fr- 
As, mite toti » c fimiliter pofr- 
ut | E. tum. y communem cum eo ba- 
Gl C bens angulum. E A Gs. boc 
iC | b circa eandem- cum toto dia- 
D. | metrum: AC confrflet, 

Ylo | Si negas AC eíle communem diametrum ; 


efto diameter AHC fecans E F in H.. & ducatur 


| EF. 4 proinde EH — EF.f Q. E. A. 
| PROP. ZXXVII, 


Omnium. parallelo- 
/ DNE grammerum A D, 
H | A G fecundum | ean- 






dem vellam lineam 

1 A B. applicatorum , 
deficientiumque e 

| | gris parallelogsam- 

| | libus ; frmiliterque po- 

| ffir, e AD, qued à dimidia defcribitur , maxi- 

) B anum eff AD, quod ad dimidium eft applicatum » fe 

Jf mile ex(rftens defetui KI. 

jd "Nam quia GE? — GC, addito communi 


133 
d 18 6. 
€ ror 10,6, 
1, 6. 
g 14. 4. 
h ier; 


HI parall. A E. Parallelogramma E I, D B3 fi: 224 6. 
| milia funt. Pbergo AE. EH :: AD. DC e: AE. rare 


2 43. I. 


t 4 KLbbernt K E — C Ice— A M. adde commune 5 


pti C G»2erit A G— Gnom. MBL. fed Gnom. i 
i4 MBLe73 CE (A D) ergo AG 72A p. 2 
VOR Q. E. D. | 


LE l3 PRoeP, 





2.4X. 
36. 1. 
21.0x. 
9, dX. 







































217.6. 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. XXVIII. 





Ad datam. vettam lineam A B , dato veflilineo 
C «quale parallelogrammum. AY applicare deficiens 
figita parallelogramma ZR.) que femilis ff& alievi | 


parallelogrammo dato D: * Oportet autem. datum. ] ': 


vetkilineum C, cni. equale AP applicandum e[lnon 
majus effe eo A F, quod ad dimidiam applicatur, £- | 
xilibus ex(iflentibus defe&ibus , d»ejus A F quod | 
ad dimidiam applicatur, e ejus D , chi ffmile. de | 
effe debet. | 


Bifeca A B. in E. Super EB sfac Pgr. E G | 


fimile dato D. » fitque EG — C — I. c fac pgr. 
NT — DL & fimile dato B, vel EG. duc diame- | 
trum FB.facF OK N; &F Q—K T. Per 


O, & Q duc parallelas SR; QZ. parallelogram- | 


mum A P eft id quod quaritur. 


Nam parallelogramma D; EG, OQ; NT, | 


ZR 4 funt fimilia inter fe. Et Pgr. EG e— NT | 
T Ce-— OQ-r- C; fquare C — Gnom. | 


OBQz-— AO z- PG — AO -- EP —AP. | 


Q. E. F. 

















Liber. V I; 






























nik oJ. 4OXIiXc 


Ad. datam vettam. lineam AB, dato re&ilineo C 
equale pavalleloorammum AN applicare , excedens 

| figura parallelogramma OP, que fimilis fé paralle- 

«| logrammo agri datoD. -——— — - 

| Bifeca A B in E. fuper E B « fac Pgr. E G fi- qd 


ir mile dato D. Pfitque pg: HK — EG - €, & 

^.| fmiledato D vel E G. facFE Le — IH; c& 55" 
FGM--IK. per L M duc parallelas RN ; 

To MN. & AR parall. NM. Produc ABP; GBO. 


; ! Ducdiametrum FBN. Pgr. AN eft quaitum. 
S. | Nam parallelogsramma D, HK,L M;EG 
| afimiliafunr. eergo pgr. O P fimile eft pgro dox 
al L M, vel D. item L Mf— HK f— E G —- C. f efr. 
| g ergo. € — Gnom. ENG: atqui AL ^ — IB hus 


wl k— BM: 7ergo.C — AN. Q..E.F. k 43. 1. 
utl ! PRor. XXX. UE. 
* pe Propo[rtam ve- 

4) | &am limeam ter- 


X minatam X B, 
| extrema ac me- 
di« vatione fe- 
«are. ( A B. 
A 5p B1 
G B. 
| F aSeca A B Meses 
inG;5:;itaut ABxBG — AG p ergo B À. re 
1 AG :: AG. GB. Q. E. F. 





I4 PROP. 


I 





























a eor. 8. 6 
b eer. 1.0. 6. 


€ 14.5. 

d fcbol. 14.5. 
€ 22. 6. 
f 24. $4 


g /ch. t4. $. 
h 47. 1. 


EVCLIDIS: Elementorum 
PnRoyp. XXXI 


[4 


1a vellangulis triangulis B A C ) figura quavis 


B F a latere B C rettam. angulum B A C. [nbten- | 
dente , defcripta , equalis eft figuris BG ; AL , que | 
prioriilli B Y. (files; e fimiliter poffte à lateribus | 
BA, AC retium angulum continentibus . de[cri- 


buntur. 


Ab angulo re&o B A C demitte perpendicu- 
Jarem A D. Quoniam € B. C A«:; C A. D C. | 
bent BF. AL :: CB. DC ; inveifeque A L. | 
BF :: DC. CB. Item quia BC; BA a;: BA.DB. | 
b erit BF. BG :: BC; DB; ac invertendo; BG. 
BF :: DB. BC. c ergo AL -- BG. BF :: DC — 


DB. BC.4 ergo AL -4- BG— BF. Q. E D. 


Vel fic. BG. BE :: BAq. BCq.e & AL.BE :: | 
ACq. BCq. fergo-B-G—- A L BT :: BÁq — | 
ACq. BCq. s ergo cum BAq — ACq » —BC4. | 


b erit BG--AL-— BF. Q. E. D. 


Coroll. 


Ex hac propofitione; addi poffunt; & fubtrahi | 
figürz quavis fimiles,eadem methodo; qua qua- f 


drata adduntur & fubtrahuntur ; in fchol.47. r. 


PRO»P.| 


a Ch: 


a uin: 
! LUE 
EET 
B nw 
g no 


Nar 


à) 
Aud. 
ICE 




















- Liber V I. 
PARAOP..XXXLE 


$2 duo triangula 
ABC J DCE ) gae 


[EI UA 
D duo latera duobus 
latevibus — proportio- 
nalia babeant (AB. 
3 A i n D bs D E;) 
C 


E. fecundum unum an- 
| gulum A. C D. compofíta fuerint 5 ita ut bomologa 
eorum latera (mmt etiam parallela (& B ad DC, 
& A C ad D E ) zum reliqua. illorum triangu- 
lorum latera B C , C E in rettam lineam collocata 
veperientur. 

Nam ang. A4 —ACD^9-7—-D; & AB.a:19. t. 
ACb:: DC. DE. cergo ang. B — DCE. ergo kr 
nj | ang; B-- A4—A CE. fed ang.B-- A--A CBe— 2 da.ax. 
j| Re&t. fergo ang. ACE -- ACB——2 Ret. ergo (2,7 
nt BCE eft rectalinea,. Q, E. D. gt4. t. 
ut PRoP. XXXIII 


| A 

















| In &qualibus circulis DBCA ; HFGP , angu 
|.B D C; F H G eandem babent vationemy cum peri- 
| pherüis B C, F. G5 quibus infeflunt 5. ffve ad centra 
Ji (utB D C, FH G;) ffve ad peripherias A, B 
| conflituti infflant ; infuper vero e fettores BMC; 
| FHG» quippequi ad centra con[rftant, P 
| dc 






































EVCLIDIS Elementorum 


Dac rectas BO; FG. Acconimoda CI—CB; 
& GL-—FG-—LP; & junge DI, HL; HT. 


arcüs F G,, atqueang. FHP 




















| TCU 
Bos 

Arcus BCa—C L 2 item arcus FG, GL, LP 
&quanrur bergo'ang. BDC CDI. & ang. | 
FGH2-GHL-LHP. Ergo arcus BFram mul- | 
tiplexeft arcüs B C; quam ang. D'D I agguli | 
B D C. pariterque zequemultiplex eft arcus FP 
anguli F HG." Ve- | 
rum fi arcus B I C7; —, 73 F P, c etit fimiliter | 
ang.BDI E^, —, ""3EHP.ergo arc. BC. EG 4:3 | 


ang BDC.FHGe:BDC.FH Gf: A.E. | 


E P 


Q. E. D. 
Rurfus ang. BMC 2 — CNE 


feom. 
CDI. 9 
rátionefectores FHG ; GHL , LHP zquantur. 


Quum igitur prout arcus BI 77,7253 FGD,ita | 


fimiliter fe&tor BDIr7—; 3 FHP.m erit fedt. 
BDC.FHG :: arc. BC. EG. Q. E. D. 


Coroil. 


Hincr. Vt fe&tor ad fettorem , 


angulum. 


2. "ng. B D Cin centro eff ad. 4 xetkos , ut av- | 


cus BC cui inféflit ad totam circumfeventiam. 


Nam ut ang. B D C ad re&um, fic arcus B C 
ad quadrantem. ergo BDC eft ad 4 rectos ; ut | 
arcus B C ad 4 quadrantes ; id eftad totam cir- | 
cumferentiam. item ang. A.2 Ret :: arc. B C. | 


periph. 


Hinc 3. Inequalium civculorum aycus IL. BC, | 
qui equales [ubtendunt angulos , (foe ad centra y ut. | 
lAL & BA C, ffvead peripberiam , funt ff- 1 


(BA €.) | 


4Red. item arc. B C. periph :: ang. B A €.: 
4. Red. 


vales. 


Nam IL. periph. :: ang.'I AL; 


h atque idcirco | 
BCM — CIN. kitem trang: BDC -— | 
Leroo fe&tor BDCM 2. CDIN. Simili 


fíc angulus ad 


J 


«T 
| pipi 





Sa 


E 
y 
J 








Liber VI. 


4. Re&. ergo IL. periph :: B C; periph. proin- 
|l arcus IL; & BC funt fimiles. Unde 













J| 4. Due femidiametri AB , A C &concentricis 
peripherüis arcus auferunt ffimiles XL; BC. 
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LIB. VII. 
Mi diii 


E rdi eorum quz funt , 
unum dicitur. 


III. Pars ett nümerus numeri, minor ma- 
joris; quum minor metitur majorem. 


Oxmis pars.ab eonumero nomen, frbi. [umit y. per | 


quem ipfa numewmy cujus eft pars , metitur 5 ut 4. 


dicitur tertia pars numeri Y25qui& metitur 12 | 


pe 3. 


] V. Partes autem, cum non metitur. 


Partes quecunque nomen accipiunt à duobus illis 


numeris, per quos maxima communis duorum nume- 
rorum menfura utrumque eorum metitur. ut Yo di- 


cituy 2 numeri 155 eo quod maxima communis men- | 


faa y nempe 5 metitur 10 per 2€ 15.per 3. 


V. Multiplex vero major minoris , cum ma- 


jorem metitur 1nlnore 
V I. Pat numerus eft; qui bifariam dividi- 
tur. 


VII. Impar vero;numerus ; qui bifariam | 


non dividitur; vel;qui unitate differt à pari. 
VIII. Pariter par numerus eft , 
numerus metitur per numerum parem. 
I X. Pariter autem impar eft, quem par nu- 
merus metitur per numerum imparem. 


X. Impariter vero impar numerus eft ; quem | 
impar numerus metitur per numerum imparem. 
quem fola unitas | 


X I. Primus numerus eít, 
metitür. 


X II, Paümi inter fe numeri funt; quos fola | 


unitas; Communis menfura;metitur. 


II. Numerus autem eft , hi 
uhitatibus compofita multitudo. 


quem par 


X III. 






























il 
B uccos q 
B ut 
B it 1 
| pret Mif 
li hi 
auteni 
V. 
tur, Qu 
phat 
is dr 
Hnc 
UT 
Nut 
Wa, 
| deniidt 
| PTT 
i 
plant 
] usa 
nud 






| tum 

W 
Tite * 
Diti 
W ft [ 
In 
| "ttd 
COtttn 


| ETÀ 


































IL 
du 


qm 


Liber VII. 


XIII Compofitus numerus et ; quem nu- 
| merus quifpiam meritur. 

— XIV. Compofti autem inter fe, numeri 
funt, quos numerus àliquis communis menfura 
metitur, | 

In hac defimitione é» precedenti unitas nsn eff 
numerus. 

X V. Numeius numerum mulüplicare dici- 
tur; cum toties compofitus fuerit 1s qui multi- 
plicatur, quor fünt 1n ipfo multiplicante unita- 
tes; & procreatus. fuerit aliquis. ' 

Hinc , in omni multiplicatione unitas efl ad mud- 
diplicatorem ut multiplicatus ad produtbum..——— . 

Nota ; quód Jepe cum multipiicandi funt quivis 
uwneri,puta & in Byliterarum conjunto pyoduff um 





denotat. Sic .AB — A in B. item CDE. — C in 
DI BDUNUEUS INUUT 

X VI. Cum, autem. duo numeri fefe. niultt- 

plicantes aliquem fecerint , qui fadus erit ; pla- 

nus appellabitur 5... Qui vero numeri fefe mutuo 

| multiplicaript , latera illius dicentur. Sic 2 (C) 

dl (D) 2—6— CD eft numerus planus. 

XV II. Cum vero tres numeri mutuo: fefe 
multiplicantes fecerint aliquem 5: qui procreatus 
'erit;folidus appellabitur; Qui aütem numeri mü- 

tuo fefe multiplicarint, latera iliius dicentur. 
|Sic, 2 (C) i»3 (D)in s (E) — 3o — CDE 
eft numerus folidus.. : 

X V I LI. Quadratus numerus eft, qui equa- 
|liter equalis ; vel qui fub duobus xqualibus;nc- 
meris continetur, Sit A /atus quadrati; quadra- 
itus frc notatur, AA, vel Aq. 
|! XIX. Cubus vero ; qui zqualiter equalis 








«i | aequaliter, vel qui fub tribus zqualibus numeris 
j5| continetut. Sit A/atus cubi 5 cubus notatur ftc ; 


AAA, vel Ac. 


[fh] | Im bac deffnitione ) jy tribus precedentibus ; nai- 


1| 


n $5 
| tas eff mumern 


X X. Nu- 


At 






















141 









EVCLIDIS Elementorum 


X X. Numer proportionales funt , cum pri-| 
ius fecundi, & tertius quarti zquemultiplex elt 
vel eadem pars;vel deniq: cuim pars prim fecun-| 


dum, & eadem pars tertii &que meutuf quar-| T 
tum , vel vice verfa. A. B :: C. D. héc eft, ?.] 


































9i: I$: 2. quu 

XXI. Similesplani y. & folidi numeti funt »8 1 

' qui proportionalia habent latera. B uin, 

Latera nempe non quelibet, fed quedam. m 

XXII. Perfe&tus nuaerus eff, qui fuis ipfius | iil 
partibus eft xquális. ; 14 


Ut6.&28. Numerus vero qui fuis ipfiuspar-W ..( 
tibus minor e[L, abundans appellatur : qni vero ima- M jy, 
jor» diminütus. ut 12 eff abndans ,. Xs eft dini-A | 
nutus. "n n AM W ni 

XXIIL Numerus numetum metiri dici-| E 
tur per illum nümerüm , quem mulciplicans, Yel] «| 
à quo multiplicatus, illum producit, fe 
— Ih divi[rone , unitas eft ad quotientem ; ütdivi-l- ..- 
dens ad dioifum. Notà , quod tumerus alteri lineo- Er 
la, interjetta, fubfcviptus dvoiiuem denotat. Sic] is. 
É — MK divif. .per. D. tem ao C iz A divif. | enis 
perB.' )..11 L 

Tecmini five radices. proportionis: dicuntur] 9^/ 
düo numeri quibus in eadem proportióne imino-| hg 


res fümi nequeunt: ] en: 
, qn 

Poffulata.. KL 20s fn 

?* " " ! i4 | £1 | 9, f 

1. pOftuletur. ,. cuilibet | nufnero; , quotlibet] «n, 
fumi po(fe zquales; vel multiplices. I ili, 

2. Quolibet tiumero fumi poffe.majorem. ... f. y 


3 Additio, fubtra&tio ) mulupficatioy divifio4 ay, 
extractionefque radicum ; feu laterum,numero-] 
rum quadratorum,, & cuborüm concedantut 
etiam, tanquam poflibilia. A ils 







Liber V LI. 
Axiomata. 


x Q Uiequid convenit uni zqualium nume- 
rorum ^ Convenit: & teli: quis aequalibus 
numeris, . 
(12» Partes eidem parti; vel ii(dem partibus; 
| exdem; funt quoque1nter fe. edem. 
A3. Qut numedu  xqualium .nuiierorum y vel 
ejufdem; eadem partes fuerint ., aequales inter fe 
| fant. 
| «54 Quorum. adem numerus, vel equales;ez - 
M dem partes fuerint; equalesinter fe funt, 
: (8.( Unitas;jomnem.rumerum.perunitatesque. .. 
,,| inipfo funt; hoc ellsper ipfummet numerumme-  «: 
ti titur. 
"| .-.6. O mais numerus feipfaüm metitur per uhi- 
tatem. 
TFI c7, Sinumerus numerum diiielts ; ali- 
"t | quem produxerit/;' metietur riultiplicans pro- 
'| ductum per multiplicatum , multiplicatus autem 
&l | eundem per.multiplicantem. ;: 
|, 7 Hinc nullus oumerus. primus planus qi apt foli- 
mu] 45» quadratus, vel cubus. 
i| 8..Si numerus nümierum metiatur ; & ille per 
| quem metitur, eundem metietur per'éas ; qux in 
|! metiente funt;unitates, hoc eft;per ipfum nume- 
| rum metientem. | 
|*..9. Sinumerus numerum metiens, multiplicet ^ 
dbuf eum; per quem metitur ; vel ab:eo multiplicetur, 
| allum quei metitur; producit. 
, f 16s Nunierus quotcunque nurberos metiens, 
iof «compofitum quoqae ex iplis metitur. At 
x II. Numerüs quemcunque numerum meti- 
auti éhs 5» metitur Quoque omnem numerum quem 
ale metitur, : 
12, Numerus'ietiens. tetum & ablatum ; 
if ametitur & reliquuin. 
F 
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PROLFL 








a 18 2x.3.! 


b 1. 7. 


€ eon(tr. 
d g.ex 7. 
€13,0X.7.1 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP.:I 


Si duobus mumerit | 
inequalibus: propa[rtis 
(AB, CD) detra- | 
batur, femper minof 
C D de majore NB. (& reliquus EB de CD] 
&c.) alterna quadam detrattione ; neque veliquus Wi 
unquam precedentem metiatur quoad affumpta: frt 
unitas GB; qui principio propofftt [unt numeri AB, | 
CD primi inter fe erunt. 
Si negas ; habeant AB; CD communem men- | 
furam, numerum H. Ergo: H. metiens C D5 | 
&edam A E metitur; proinde & reliquum FB ; | 
4 ergo & CF; atque bidcirco reliquum FD 5 | 
a quare & ipfum EG. fed totum EB metiebaturs | 
b ergo & reliquum G B metitur; numerus uni- | 
tatem. cQ; E. A. 


upP Roo BOGLL ?g 

9 6 "V UDhobus nugme- | uM 
Asus Es Bo3$9 6 0sdaisAB, CD ^ 
6" 73 "8e primis inter fe, | i 
Qi usoF 4d 2 5 * wpaximam. eorum | " 
A caede 5. À« comiitunem menfu- V, 

yam E D reperive. 177 
Lud 


Detrahe minorém numerum XC D' ex: majori | "n 
AB, quoties potes. Si nihil reliáquitür , a patet A 


T 


ipfum C D' effe maximam tommuriem menfu- f. 


ram. Sirelinquitur aliquid E B ; déme hunc ex | 
CD;& reliquun F Dex EB; & fic deinceps», 
donec aliquis F'D praecedentem 'E'B metiátur. | 
(nam b hoc fiet antequam ad unitatem pervenia- | 
tur.) Erit F D maxima communis menfura. | 
Nam F D e metitur E B; 4ideoque & CF 5| 
e proinde & totum CD; 4 ergo ipfum AE; atque I 
idcirco totum A B. metitur. Liquet igitur F D. 
communem effe menfuram.Si maximam eífe ne-: 


£355; 

































| 
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| gas» fit major quzpiam G.ergo G metiens CD; 

|4 metitur A E, e& reliquum E B , 4 ipfumque PE 

ut | € F- e proinde & reliquum.F D; 2 major mino- BJupoj.  . 
ij | tem. & Q. E. A. 

TS 

mnl Coitil. 


D'| —Higc; numerüs 'metiens duos numetos ) me- 


! titur qnoque maximam eorum communem men- 
/' | füram. | 








|! | &2BURU:! p;?:gt IT. 


A eouePÀ Tribus numews datis A, B, C 
MB ........ 8 non primis inter fe , maximam 

| D ...4 eerum communem menfuram E 
Bs. 6 Teperire. 
Pas Inveni D. maximam com- 
MI R-:- rpunem menfuram duorü A,B. 
$1 D metitur tertium C, liquet 
| D.maximam effe trium. communem menfuram. 
,S1 D non metitur.C, ecunt faltem.D; & C com- 
" pofiti interífe, ex coroll praecedentis. Sit 191- 

( turipforum D ; & C maxima cominunis men- 
"^ fara E. erit E is quei quaris, ' 

Nam E « metitur C, € D 5 «ac D ipfos À  & aéof) 

i B metitur ; ergo E metitur: fingulos A; B; C ; b ii.ex y. 
; [nec major aliquis (F) cos metietur.; nam fi hoc 

affirmas ,:c ergo F metiens A, & B; eorum ma- C eor, 1.3. | 

Xximam communem menfuram D metitur. Eo- : 
J'Idem modo, P metiens D  &.C yceorum maxi- 











"mam communem menfuram E ; à major mis d fappof. 
?T|norenu; metitur. e Q. E. A. € 9 «x 5, 
ite - 
T: coroll, 


inde D M i 

: | Hinc, numerus metiens tres numeros 5. maxi- 

jp] mam quoque eorum communem menfuram me- 
|titur, | 

(que 

L 


fe nd 


p 
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a 4.def.7. 


, b3.def.7. 


abyp. 


b eonft 
d 2.0x.T, 


€ 1,0X, t, 


EVCLIDIS. Elementorum 


Paor IV. .| 
BAonoió Omnis numerus A , omnis | P 
Bus numeri B, minor majoris, aut | c... 
B..leueesss. I9 7 pars efhy unt partes, E un 
B iusso S! A & B. primi fint] «/, 
| inter fe ; « crit A tot pat- B uy 
tes numeri B , quot funt in À unitates. (utf jj, 
6—; 7.) Sin A metiatur B , p liquet A effe par- B: 
tem ipfius B. (ut.6— : 18.) denique fi A &] i», 
B aliter compoíiti ; inter? fefuerint ; c maxima | Qux 
communis menfura determinabit ; quot pártes A M, 
conficiat ipfius B; ut 6 — 29. | ua 
Dor V. E 


uAXCU d D Lan 
6 6 4 4 
B. egtosi epo RI LH.LLFS 


Si numerus A n&meri B C pars fuerit, c» altey | 
D alterius EF eadem pars. 5 d» fimul wuterque| 
(AF D) utriufque ffmul. (B C —- E F) eadem. 
pas erit, que unus A untus ii G- | 
^^ Nam fi BC in fuas partes B G ; G C ipfi A | 


aquales; atque E F in fuas partes FH;,H F ipfi bic 


D zquales refolvantur ; a erit numerus partium| 


in B C zqualis numero partium in EF. Quum] 


igitur A-- D b — BG-- EH-— GC -- HF , erit]. 

À —- D totiesin B C — E F; quoties A in B C.j 

OU ESD. | 
Vel fic brevius. Sit ac x & b — 

2 


2 
a--Ebcx-rycx-ry. Q.E.D. 
| - XP poit ^ 
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PRpor:VL 
^ "pe 4 4 $2 nu- 
UD ALG..Be. D... H,.ES8 meu AB 
WE d 9 cepe: 42:12 numeri C 


| partes fuerit; & alter DE alterius F eedem partes; 
[it € f£mul uterq; (AB—EDE)utrisfq5 ffmul (C--F) 
P*| eedem partes erit, que unus AB unius C. 
(t| ^ Divide A B. in fuas partes AG, GB 5; & 
DEinífuas DH; H E. Partium in utroque 
A B; D E zqualis eft multitudo; ex hypoth. 
| Quum igitur A G « fit eadém pars numeri C , a byp. 
quz D H numeri F ; b erit AG -- DH eadem ^ 5.7. 
pars compofiti C 4- F, quz unus À G unius C. 
b Eodem modo G B —- H E eadem pars eft ejuf- 
dem C —- F, qua unusG B unius C ; e ergo 
| AB -- DEezdem partes eft ipfius C -- F ; qua 
AB ipfius C.. Q. E. D. ! UT 
Velfic. Sit a—2x. & b-——2 y.4 ergo a-Eb—— a as, 1. 
2x-Fiy—2?y -—F! x. Q. E/D. 
NR oM Trob WI 


C2dx 7- 


| EAE SZ numerus 
T TOS E..B8 AB. numeri 
am 6 IO 6 C D pars: fue- 
abQgeeC.e Fus Dti16 rit jqualisab: 
VETE | latus A E ab- 


zin lati C F5 e» reliquis E B reliqui F D eadem pars 

Ul eris! analis totus AB totius CD. | 

uui ...4 Sit E B eadem pars numeri G C ; quae A B a x pof. 
t sp(ius CD , vel AE ipfius CF. 5 ergo AE —- EB 55.5, 

V eadem eft pars ipfius CF -- GC, quz AE ipfius 

CF, vel AB ipfius CD. cergo GF — CD. au- 

fer communem CE, 4 manet GC — FD. e ergo Pe * 
EB eadem e(t pars reliqui FD (GC) qua totus «1,» 7. 







(apo 


Velfic. Sit a -- b — x; & c -- d — y; atque 

itam X — 3 y; quam a— 3 c;dico b —3 d. Nam 

I3 c7- 3 d£ — 3 y — x € — a--b.aufer utrinq; 
3 cg — a;& & remanet 3 d — b.. Q. E. D. Jat. 
EK": 


| 

















8 3,0x.*. 
b eonftr. 
c 3,0xX. i * 


d. 3. 


e g.ax.7. 


f 1.2. 
g 1. ex. T, 
h £y. 
k 3 ax.t*. 
1 84x .7. 

































EVCLIDIS Elementorum 
Pau P. VIII. 


Gon * 2234.. H^ 70 S; nwme- ici 
A. Be Gen E eQL.Baó vas AB nu- | zu 
m 1  meri.C D vitem 

Q eem Fia (13,34. partes faerit V vir 


z uales abla- Vu ( 
sus AB ablati CF. 5 c reliquus EB reliqui ED. e«- | ain 
dem partes ertt» quales totus, AD totius CD. um 
$eca A B in À G, .G.B partes numeti C. D; CER 
tem A Ein A LH, H E partes numeri C F ; € fue |» 
me. GL c AH E HE; 4 quare HG — DUE 
quia b AG. GB «c etlan.HG — LB. Cum i- T: ! 
gitur totus AG eadem fit pars totius CD , quz | 
ablatus Af ablati; C E 5 4 erit reliquus. H Co 
vel. E L; eadein etiam, pars reliqui ED » qu& li « 
AG phus C D. Eódem pado, quiaG b eadeni | : | 
pars eft tonus CDs que HE,vel GLphus CF, ] . 
d eric reliquus LB &adem. pars reliqui FD » qu& [y 
G B totius C D ;; ergo E L -- L B (E Byezdém], 
elt. partes reliqui FD, quz totus ABtodus CD.] — 
IubsD. 
"Wel.fic facilius. Sit a —r b — x. & c -- d—y. | 
ltem tam y —2 x»; quam c — £2 j vel e quod | 7" 
idemeíb3 y — 2x;& 3 c—2 3, Dico d 2— 2». ] ) 
Nam3c-e 3d£—3y — 2x/o hacc? bf, 
g ergo 3 Qpusy dze $a-z b. aufer utrinque iu 
qicP — 2 358 kmanet 5,d, — 2 b. ergo desit 


vf 


3 


sr. "n 3 pil ha I Die 
pRoPr IX | | SE 
E Anl 

p. uto p Si numerus A numeri | latio 


BC pars fuerit altey Di 
"E alterius EF eadem pars;eil 

Vu lo eer $ vici[rim que pars eff ; aut] à 
E..o HF IO partes primus A tertii Dj 4.. 
- "eadem pas erit vel edema — 1 


« partes; dr fecundus BC. quarti EF. dU... 





4| 


Ponisl 











Liber V 1T: 149. 

| . Ponitur A 7J D. Sinti igitar BG, GC, & 
EH; HF partes nutmetofuni BC, EF,hv ipii A, 

| ille 1phi D'pares. Uttirnqué multitudo pattium 

| equalis ponitur, Liqueé veto B G « eandeni eife &Y yh 

y^ out eafdem partes tplius E H, quie G C 55,velé&7.. 

ipfius HF ; P quate B € (B. G^ -E/ G C) ipfius 

EF (EH —- H F) eadeni pars eft. aut partes ; 

quz unus BG (A) uriiusEH' (D) $^» ix D. 

Vel fic 5 Sit a —: b & *c- d. «dico 





* 






















U oesw Si nmerus A B amneri € 
i Cua. ó partes fuerit, cv alter D-E-a7- 
$ $ terius E^ eedem 'pavteso 5? e 
I oobooM odd E 1o otcfeim:que partes:eft pris 
em Doa us mus AB zierbHs as 
J.T pars , eedem partes evite» 
| fecundus C'quarti F y aut pars. 
-h| ^" Ponituür AB" 2D Bj; & C "3 F.Sirt A-Gs 
ual | GD, &D H, HE partes numerorum "C, & EF, 
:^| tot'Bempein À B ; quofin DE. Conftat A.G 
ipfius C eandem effe partem, quz DH ipfius F. 
NA a quare vicifim AG ipfius D H; pariterque. G B 


2 | iplius H E, & b proinde conjunctim A B. ipfius b : 
| DE eadem pars erit; aut pattes, quz Cipfius E. à ?7 
| Oc ED. 

Applicate potes fecundam pracedentis demoh- 
| frationem etiam hüic. 

ent 

mA. Pk, O.P, XL 

4 | 2173 8i fuerrty ut totht A B 

iN A--EB..B7 | ad totum CD jita ablatus | 
| 8 6 AE ad ablatim CF $5 ev 4 
|C os Eus Di4' -rdiquus EB dd reliqui 

K*3 FD 
































a4. 7. 
b 10, def. 


"m 


C. », vel8,5. 


a 20. def. 3. 
b5,&67, 


c 20. def.7. 


EVCLIDIS Elementorum 
FE. D erit, ut totus A B ad totum C D. 
SitprinoA B^73 CD ;zsergo ;/A B velpars* 
eft, vel partes numeri C D; P eademque pars eft; 
vel partes ipfe AE iphius CF; c ergo reliquus EB 


u 


qct 
Jum? 


B vreod 


reliqui F D eadem pars eft;aut partes ; quz totus | 


AB totius. C D. b ergo AB. CD:: EB. E D. | 
Sin fuerit A B C^ C D; eodem modo erit juxta | 


modo oftenfa; C D. AB ;: F D. E B. ergo in- |t | 


vertendo;AB. CD :: EB. FD. 
PROP» XII. 


A A) as Bie $i fint quotcunque nu- 
B; 8. D»4. P; 6. meri proportionales (&. | 

B s C.D::E FE) e-| 
yit quemadmodum unus. antecedentium A ad unum | 
confequentium B y ita omnes. antecedentes (A — | 


C —- E) ad omnes. confequentes (B —- D —- F.) 
Sint primo ; A; C, E minores quam B; D, F. 

ergo (propter eafdem rationes) a erit A eadem 

pars aut partes ipfius B; que C ipfius D. bergo 


conjunctim À -- C. eadem erit pars aut partes | 


ipfius B-- D; que unus À unius B. Similiter 
À —.C —- E eadem pars eft ; aut partes "ipfius 


B —- D -- F; que A ipfius B. cergo A —- C — | 


E.B --D — F :: A. B. Q,E. D. Sin A,C;E; 


ipfis B, D, F majores ponantur , idem oltende- 


tur invertendo. 


Pnor XIII 


qula 
Mnittr t 
qutt 

Na 
Ius 
quit p1 


Si quatuor numeri proporti- 41 


As ib Eus onales (ít (A. B :: C. D. 


Bj $5...D); 12. c» vicifsim. proportionales e- | 


Y4nt (A. C :: B. D.) 


Sint primo A & C ipfis B. & D minores ; 
atque A 12 C. Ob eandem proportionem; « erit | 


A eadem pars; aut partes ipfius B., quz C ipfius B i 


D. p ergo viciffim A ipfius C eadem pars eft; aut i 


partes), qug B. 3pfius D. ergo A. C :: B. D. Sin fi 


AcC"y 
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| ACC ;"atque A & C majores flatuantur , 
| quam B. & D, eadem res erit ; proportiones in- 
































: | vertendo. 

lus ! 1 , P ROINFP. XIV; 

D, A, 9. D; 6. Si fint quotcunque numevi 
"5| B, 6. E, 4. Aj,B,C, c» alii totidem D,E;F 
t| C,5. Fa. illis equales multitudine,qui bini 


| fumantur ,| e» in eadem vationc 
(A.B:: D. E. & B. C:: E. E) etiam ex equali- 

tate in eadem vatione erunt. (A.C :: D F.) 

|| : Namquia A. B :: D.E; e erit viciffim, A.D :; à i57: 
(B. E :24 C: F. 4 ergo iterum permutando; 
MA. C :: D. F.. Q. E. D. 





un 
a | PR'orp'XV. 

JB. s. D. Sj unitas: numerum quem- 
IB 2, E. 6. . piam B metiatur;eque autem 
et alter numerus D alterum 


Q9 | quendam numerum E: metiatur 5. e vicifsim eque 

Q5 | unitas tertium numerum D metietuy ei fecundus B 

ii| quartum E. 

5| . Namquia1 eft eadem pars ipfius B. , quz D 

/* | ipfius E ; 2 erit viciffim r. eadem parsipfius D; ag,.s.c ci 
b | qua Bipfius E. Q. E. D. 


| Por XVI. 
| Si duo numeri A, B fefe 
B» 4. A3. mutuo mmultiplicantes fece- 
wid A, 3. B, 4. vint aliquos AB, BA; geni- 
DI AB,12. BA;12.- £iex ipfis A:-Bj B A equales 
je inter fe erunt. E 

| NamquiaA B—.A in B, eerit 1 in A toti- MATS 
iif €s»quoties Bin AB. 5 ergo viciflim 1 in B toties y ,, 7. 
il] erit; quoties A in AB. atqui quoniam B A — B c 4«x7. 
fus | in A, aerit 1 in D toties ) quoties A in B A. et- 
aum go quoties I in A B; toties rinB A 5 &cproin- 
5n] de AB — BA. Q. E. D. 
E ; 


- N 





K 4 PROP. 














































8 14.def.7. 


b 20.d«f 7. 


€ 15. 7, 


EVCLIDIS Elementorum 
P'n^0pr XXVII 


meros BC multiplicans fe-. 
AC;12. 


niti ex ipfrs eandem Yatid- | 
vem babebunt ; 
B. C.) 

Nam quia AB— Ain B,» erit 1 toties in| 


A. quoties B in AB. 21tem quia AC — A in C] 





ceritaliquüs AB, AC; ge-| ^ 


quam. multiplicati. (A B.AC: pg 


u 











Si numerus À duos nu-Yi ; 





^ X 


etit 1 toties in À » quoties C in A C. ergo quo- | 


ties B in A B ; toties Cin À C. quare B. AB :: 
C. A C.cergo. vidiflim ; B.C :: A B. A C;| 


Q.E.D. 
P R.0o.P. X VILI. 


[ 


C, 5. LN Si duo numeri A, B , 
À; 3. B; 9: numerum quempiam MI | 
AC,i;. BC, 4,.  "ultiplicantes: fecevint. a-. ij 


liqus A C , BC; geniti] 

ex ip(ts eandem vationem babebunt qiiem multipli- 
cantes. (&. B :t AC. BC.) 

Nam AC 4— CA; & BC5 — GB; fic idem | 

C 4e does A & B producit A C, & B C. | 

bero A. Bt AC. BC. Q. E. D. 

Schol. 

Ex his pendet: modus .vulgaris redücendi fa] 

€iones (o. 7) ad eandem denominationem. | 


Nam duco Mis 1n3 » quam jn $5.5 proveniunt | 
mr quoniam ex his VN QUE 45. item 
duc $ in 7; & 9; ibus 25. e Atquia 3-5. 
35.45* 
P'n"o"pSCUXCIX 
/ 5A; 4. B,6, C, 8. D; 12. 
AD, 48. BC, 48. 


C. D;) qui ex priino ex quarto Yi aumerus. A D, 
equalis efl ei , qui ex fecundo e tertio fit 5 numero 
BC. 


MIU 


tI 


: MoNNoetlfe euer e LLLLLL.LLULLLU 
— GG 


— 


Wr dli 
M i 


X M s 
$2 quatuor "HM | 

| mer proportiona- | 
les fuerinty( À B:: | 


N 
My 
Win 
B s, ! 


&CI 










































Liber V 1 I. 
Rc. Et (f qui ex pr imo e quarto fit nimerus AD, 
equalis fr fft ei. qui ex fecundo & cp fit » numero 
BC Y ipf quatuor numeri propor rtiondles eyunt. 
IP ^. CS Ix ) 217 7. 


b . Hyp. Nan AC. AD2:: C. D b: A. bip 
(s fo à AG. BC. 4 ergo AD — BC. Q. E. D I SE T- 


i. Hyp. Quoniam e A I2 — B € , erit A C. e5r. 
AD/:AC.BC. SdHAC.ADzs: C. D. & 7,5, 
AC. BC» :; A.B. &ergo C.D. :: A.D. Q. E. Et 18. v. 

i$ 


PkoPrP. XX. 

): A. I C. Sitres muneri propertrona- 
L 4* 6. 9. Jes fuerint (A. t :: B. C.) 
AC, $6CBB; 56. quz. fà b extremis continetauv 
| D; 6. (A C ) equalis eff & ; qui 
B, à medio efficitur (BB.) Et fi 
€ qui fub extremis continetur (AC) equaits fuerit e 
rd (B4) qui. fub AR » ipft ires numtri groportto- 


niti | qaa les ey unt (5 $1 2.) 
[i | T. Hyp. Nam fume D — B. aergo A. B :: L7 7 
AI CB.) Cb quate: A C1—— BD, a vel P5: * 
tQ. B. D. 

TAPES Hyp. Quia AC c — BD, derit A. BubDcbr 





((B.)C. Q.E.D. ida. 
n MP A0 PX X 
m S. G Bs. E. IO. Nameri A B. 
junt GC. HD 3. f ..6. C D minimt om- 


| nium eandem cum 

j | ets rationem habentium (E. F) metiuntur eque nu- 

3" | meros E, F eandem citm eis vatkomem babentes , ma- 

|jer quidem A.B majorem. E; minor vero 'C D. si- 
«orem. T. 

dit Nam..A B. C D 4;: E, F. b ergo viciflti 45, 
i| A B.E: €CD.F. c ergo A B Muda pars eft; 4n: J 
Ns vel partes ipfius BE qua C. D ipfius I F.. Non gat- ts E 
1), | tess-nam fi ita » int AxG, G B partes numeri E.5 
s i& CH, H D partes numeri F, cergo A G. E: 
CH. 


















































d 5.7. 
e bp 


a bp. 


b i9. 7. 
C 1.ax, t, 


d 19 7. 


211.7. 


b 33 2f 7. 


C1$.7. 


39.4x y. 






























EVCLIDIS Elementortim 


CH. F; & permutando,A G. CH diu E.F es] 
AB. CD. ergo AB; CD non funt minimi in fua| 
ratione, contra hypoth. ergo, &c. 


XXII. 





jit 
gi | 
& D nor 


| Bos 





PR O pr. 


A54.:. D, 1$. Si fuerint tresmumeri A, B» 
B,3. E,8. XC, evalii ipfis multitudine e-Mi, ? 
Q8 P6. quales Dj E, F » qui. bini fis (3. 


mantuy , e in eadem ratione ; 
fuerit autem perturbata eorum proportio( A.B :: E. E| Yun 
& B.C :: D.E;) etiam ex equalitate in eadem *4- | 


tione erunt (A.C :; D.F.) E 
Nam quia A. Ba:: E. E,entAF zB E; $ &| 
quia B. C ::2 D. E, b ent BE-—— CD. c ergo | 

AF--CD. 4quare A. C:: D. F. Q. E. D. o. 

PRO», XXIII. by 

A.;9. Eb,a4 Primi inter fe numeri A; B, p 
C--:-D.--- minimi funt omnium e«ndem | 

E -- cum eis rationem babentium. — | ! Lo 

Si fieri poteft, int C. & Di fig 
minores quam A &Bb, atque in eadem ratio- | |: : 


ne. 4 ergo C metitur A zque, ac D metitur B, 
puta pet. eundem numerum E : quoties igitur | 
1 in E; » toties erit C in A. c quare viciffim quo- | lvi | 
ties I in C,toties E in A. fimili difcurfu quoties I» 
1 in D, toties E in B. ergo E utrumque A & B | n | 
metitur ; qui proinde inter fe primi non funt5 | I 


contra Hypoth. Ux 
PROo»r. XXIV. | 
E 4, 
A59. B, 4. Numeri Ay Byminimi omnui- | h. 
C--- nm eandem cum eis vationem V y, 
D--- E-- babentium, primi inter fefunt. V 


$1 fieri poteft, habeant A f. 5, 
& B communem menfuram C ; is metiatur A | [ ] i 


perDj & B per E; * ergo CD-—A,b & CE—R 
































Liber V 11. I$j 


" » quate A. B::D.E. Sed D. & E minores funt 5 17.7, 
Íg|juam À & B ,utpote eorum partes. Ergo A 
& B non funt miniml in fua ratione , contra 


hypoth. 


PRO P. XXV. 

| 8i duo numeri A, B primi inter. 

Aj9. B.4. fe fuerint , qui unum eorum A 

s C,3. D-- metitur numerus C y ad desee 
B primus erit. 

' Nam fi affirmes aliquem D numeros B & C 

"metiri; 2 ergo D metiens C ; metitur. A. er go 





) À & Bnon funt primi nter fe; contra Hypoth. NES 
) 
"tO PRO». XXVI. 

IA, s. C, 8. Si duo numeri. A, B ad 

| B,3. quempiam C primi fuerint, 

ÀB, is E-..- .tiam ex illis genitus A B 

)^ E-...  adeundem C primus erit. 
lam | Si fieri pote(t, (it 1pfo- 
| |rum A s & Ccommunis menfura numerus E. 
J| eque ^7 —F; «ergo AB — EF ; quate Ex ao any, 
3,1] A 3: F. Quia vero A primus eft ad C quem b 19.7 
irl E metitur;« erunt E & A primiinter fe; 2adeo- c;,.,. 
»| quein fua proportione minimi, & eproinde z- d:5.7. 
M | que metiuntur B ; & F ; nempe E ipfum B. & A T^ 
ai ipfum F. Quum igitur E utrumque Bj C. me- 
ul tiatur, nón erunt illi primi interfe , contra 

, Hypoth. 

FE*E OP. XXVII. 
A54. B; 5. Si duo numeri , A; B; prin 

TA | Aq; 16. inter fe fuerint etiam ex uno eo- 
M D, 4. vum genitus (Aq) ad. reliquum 
wl | B primus erit. 


rM. SumeD— A; ergo s finguli Dj & A primi, HA 
"| | funt ad B. b quare A D, vel Àq; ad B primus eft. b 6. 7. 
| Q. E. D. 


a |- PROF, 


EVCLIDIS Elementorum 


pkco'p9 XX WIPE 


$i duo. numeri A, B B «d Mis 
duos numeros C, D , u- TT 

CD,8. terque ad hirumiue, prit 

fuerint: d qui. ex eis gt-| 
gnentuy AB, CD, primi inter fe erunt. Hnc: 
Nam quia A & B ad C primi funt » 2 erit A Blos.i 
ad C primus. Eadem ratione erit A B ad DT. 

primus.» ergo AB ad CD primus ett. Q.E. D.| 


PRoPrP XXIX' 


A;3. E. Si duo numeri A , B primi 
Aq»9.  Bqo4. inter fe fuerint ; e multipli-: 
Ac 27. Do8. cans uterque feipfum fecerit 4-| 

liquem. (Aq; & Bq; ) € ge-| 
niti ex ipfrs (A q, Bp primi inter fe erunt 5 e» ft 
qui in principio A; B genitos ipfos Aq, B] multipli- | 
cantes fecerint aliquos (AcBc) ex bi primi intev fe 
erunt: évfemper circa extremos boc eveniet. 

Nam quia A primus eit ad B ; aerit Aq ad B fi. 
primus. € quia Aq primus ad B, serit Aq adf». 
Bj primus. Rurfus quia tam' A ad B; & Bq;| 
quam Aq ad eofdem B, & Bq primi funt » b erit | 
A x Aq id eít Ac, ad Bx B j» id eft Bc , primus. | 
Et fic porro de reliquis. | 


IU Dp," A XS 









































8 $ Si duo numeri |) 
Asso Bus Ccti3s.D---- AB, BC primi | 
i inter fe fuevint y| 
etiam uterque f fmul (A C) ad. quemlibet. illevum 
A B, B C primus erit. Et (f uterque fomul A C ad | 
anum aliquem illorum AB primus fuerit , eriam qui | 











itt principio numeri AB, BC primi inter fe erant. 
I, Hyp. Nam fi AC ; A Bcompofitos | velis , | 
i1xae y, fit D communis menfura. | 2 Is metietnr reli- f 
quum BC. ergo AB, BC noníunt primi inter fe; f 

contra Hypoth. qu 


227 

























































Liber VII. 1j7 


l2. Xyp. Pofitis AC, AB inter fe primis ;. vis 

ID. ipforum AB, BC communem effe menfuram. 

rie Hs igitur totum A.C. metitur. quare A C5 A B. b (o:ex 3; 
jw |non funt primi inter fe, contra Hypoth. 


Coroll. 


Hinc numerus; qui ex duobus compofitus, ad 
dium illorum primus eft, ad reliquum. quoque 
primus eft. 





Paxor XXXI 


Omnis primus numerus À. ad omnem 
A5, B,8. numerum B. ,. quem non metitur 
prias eff. | 
Nam fi communis aliqua. menfura: metiatur 
utrumque A;B;4nondéritAÁ primus numerus ; 
contra Hypoth. 


j| Por. XXXII 


dB A; 4. D53. Sj duo numeri A,B , fe mn- 
qd|B,6.  E,8.  twomultiplicantes fecerint. ali- 
Il AE, 24. quem AB s genitum autem ex 
jet | ipfis A B metiatuy aliquis pri- 
1 | us vumerus D; is etiam unum eorum y qui à priv- 
| cipio, A, vel B metietur. 
Iis Pone numerum D non metiri A ; fit vero 


— E. s ergo AB — D E. 5 quare D. À :: agar. 
b 

B. E. c eft vero D ad A primus. 4 ergo D » & yt 

atl | À minimi funt in fua ratione ; e proinde D me- 57 

nv] titur B; zque ac A metitur E. liquet igitur pro- ,,, 

c4] | pofitum. 





12 f 
a 11,267, 


[2 


mt | 
vim | 


Ls pu'or XXYIlIIL 

í] 

ds, d As 12. Omnem compofrtum sumerum B.» al- 

de] B. 2. quis primus numerus B metitur. 

, U je e r « metian- 

eíl nus velplures nume i MORARI 


turA, quorum mininus fit B. is primus erit. 
nam 






a 
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a 15.def 7. 
b i1 22.7. 


€9.a4x 7. 
di3. 7. 
€ 21, 7. 


fg ax 7. 
g t.4x.1t, 
b 19.7. 

k fappef. 
| 10,.def.7. 


EVCLIDIS Elementorum 


nam fi dicetur compofitus ;4 eum minor aliquis| 
metietur; / qui proinde ipfum A. metietur; quare! 
B. non eíft/niini nus eorum qui A metiuntut | 
contra Hypoth. 


JA o. XAARLM. 


Omnis numeyus. Ayaut primus eft 5 aut] 
A, 9. eum aliquis primus metitur. 


Nam A neceífario. vel, primus ef j 


vel compofitus.:Si primus» hoc eft quod afferi- | 


mus. $1compofitus , a ergo eum aliquis primus 
metitur. Q. E. D. 


PROP»P..XXXV! 


A56. B, 4. C, 8. 
pr aie. ^ Hee de 


E53 Eit Qn don 


Numeris datis quotcunque A, B, C reperire mini- | 


mos omnium E5 E4.G eandem rationem cum eis ba-| 


bentium. 


mutnetof 
sini ju 
bent 


dead 


Dui 
qum 


Si A; B, C primi fi fint inter fe , dpfi in fua ra-]. 


tione minimi4 erunt. $1 compofii fint, b efto. 
eorum maxima communis menfura D, qui ipfos | 


metiatur per E; F,.G. Hi minimi erunt in ra-| 


tione A, B, C. 

Nam D duéctus in E, F; Gc producit A B C. | 
4 ergo hi & illi 1n eadem fünt ratione. Tam i puta, 
alios H,I, K minimos effe in eadem ; e qui pro- | 
pterea zque metientut A; B; C nempe per nu- 
merum Ll. f'ergo L in Hy L K ipfos A, B, C| 
procreabit. g ergo ED — A — HL. £ unde E.| 
H:L.D. S:dEAC ti ;Z ergo L C7 D. ergo| 
D non eit maxima communis menfura ipforum | 
À, By C; contra Hypoth. 


coroll. 


Hinc; maxima communis menfura quotlibet| 
nume-| 


hM 
Quem 








Qus 
tare 
T 


a 


ety 


feri. | 


Imus 


n quem illi metiuntur. 
jme | 


Liber VII. 1$9 


'uumerorum metitur ipfos per numeros , qui mi- 
inimi funt omnium eandem rationem cum ipfis 
habentium. Ex quo patet methodus vulearis re- 


Iducendi fra&iones ad minimos terzninos. 


PROoP. XXXVII 


.. Duobus numeris datis. A, B. , reperire , quem illi 
minimum metiuntuy numerum. 


E. C54 1. Caf. SY A , & B primi 
AB; 20. fint inter fe ; eft AB quafitus. 
dug qq Nam liquet A & B metiri 
.E---F--- AB. Siferi poteft ; metian- 


tur A & B aliquem D "2AB; , dapi 
puta per E; & F. a ergo AE — D-——BF.? quare * (.4X-d. 
|A. B :: F. E. Quia vero. A, & B « primi funt & Fi 
inter fe; 4 adepque 1n fuá ratione minimi, eaque d5.7. 
metientur'A ipfum F , ac B ipfum E. Atqui dm 
B. Ef: AB. A E (D.) z ergo A B etiam me- go./f. 


tjetur D, feipfo minorem. Q. E. A. 





IAS 6. "B, 49 pr. 2- 2. Caf. Siü 
C,3. D5 2. G--- H--- ^A, &Binter fe 
"AD; t2. compofiti fue- &,. 


rint , ^ reperian- y ;s,s. 
tur C, & D /minimi in eadem ratione. kergo 
AD-—BC. Erit AD, vel BC quzxfitus. 17.4x, 7. 

Nam!liquet B ;-& A ipfum A D , vel B C 


|metiri. Puta.A; & B metinF "JAD, nempe 





A perG;, & B per H. s erro AG — F — BH. Popp 


i "undeA.B:: H. Go:: C. D.? proinde eque o «onfv. 


[metitur C ipfum H, ac D ipfum G. atqui D.G ARA 


[1:7 AD. AG (F.) ergo AD ' metitur F. ; major ::9 447. 


i 
minorem. Q. E. A. 

| Coroll. 

| Hinc, fiduo numeri multiplicent minimos 
| eandem rationem habentes ; major minorem, & 
| minor majorem, producetur numerus minimus ; 





TROP. 


l 





























NNLLA: 


| 
| 
| 
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——XÓÀÀ 


















































a byp. 

b conftr. 

€ t1.0x.7. 
d 11.4x.7. 


EVCLIDIS.Elementorum 


PROPE XAXVTE 


A;2. D $i; duo numeri A, B. nu-| 
E. merum quempiam C D e-3 
C----F---D tiantuy 5 etiam minimus E, 
quem ii smetiuntur , eun- 
den C D metietur. B in 
Sinegas, aufet Eex CD quoties fieri po-] Nui 
teft, & relinquatur F D 723 E. quum igitur Aj 
& Ba metiantur E; 5 X E. ipfum CF; cetiamgfi- 
A, & B metiuntur C EF ; « metiuntur autem to- 17 ! 
tum C D ; 4 ergo etiam reliquum E D metiun- | : 
tur. ergo Enoneft miniinus ; quem A; €&B| 
metiuntur, contra hyp. 


Pxor XXXVIIL 


Ax; B;4,C,6. Tribus numeris. datis A, ByC5l 
D lA. veperire minimum, quem illi mec 
unntur. | 

a Reperi D minimum , quem duo A; & Bl 
metiüntur;quem T tertius C metiatur, patet D | 
e(fe quafitum. Quod fi € non metiatur D , fit 
E minimus, quem C, € D metiuntur. Erit | 
E requifitus. | 
A53. 5,3. CO) 4 Nam. fingulos A, D, Ci 
D, 6, E; 12. ietirr E^conftat ex 11. ax. 
P. 7. Quod fero nullum ali- 

um F minorem metiantur, |. i 

facile oftenditur- "Nam fi affirmas , bergo D [3 


— T 
e E 


-— Bá. ($a 


[ 
1 
! 
r 


c-r 


' metitur P; » ptoinde.E eundem F metitur , mas]. 


jer minorem. Quod ett abfurdum. 
coroll. 


Hinc, fi tres numeri numerum quempiam me- f 
tiantur; etiam minimus ) quem illt meuuntur , | 
eundem metietur. | 


NH 
Ww 


PRepP.] 





































diem 


1tuty f 
o D] 
E 


| 


| 


"LA; 12. Si mumerum ;A quifpiam numerus 


" 


PRbP. XXXIX. 
B,4,C, 3-. B metiatur 4 ille. A quem B meti- 


tir; partem. habébit C, à metiente B 
denominatam. 


a pé vct omis b exit. A — BC. Parge P cen. 
B : 3» Sens 
A — B. Q. E. D. "T AY 
IC o5 Y TZ 
PRofP. XE 


Si nwmerus- A. partem babuerit 


À; 15. quamlibet: B, metietur. ilium nume- 
B,3. Co s. TusC » àquo ipfa pars B denomir 
i natur. 
Nam quia BC 4 — A, berit A — cip. QcES D. bio. 
ó" 9.ex. 7. 
€ b 5,ax.7. 
PRoPR. XELL 
2 GylIzx. — 5 Numerum vipeiire G; ; qui miai- 
vo He-- oomus cum- (it. babeat datas, partes 
E | 1,1,1 
z 2737 


a Inveniatur G minimus ; quem despini lidtb 238.7. 
520324 metiuntur. 5 Liquet G habere partes; 539.7. 
Án P "| $i fieri poteft, H 773 G habeat eafdem | 


partes j^ ergo 2,3, 4 metiuntur H; & proinde , c oJ. 
|G non eft minimus ; quem 2;5,4 metiuntur. 


contra conftr. 


LI P. 









































a 4.7. 
b 23.7. 
C 31.7. 


- 


" i SA 
514.7. 
€ 29 7. 
d i. 8, 


e 157 










* 165 





























Bir 

LTUB-VIIT.:s 9 ! yn 

lon n 

DOPomOor L B. 0! 
À,8. B, 12. C, 18. D» ?7: | 

.E-F--G---H---- | i 

" : T. Fill 


I—füerint "quotcunque  uumeri | deine Mus, 
ceps proportionales A; B5 €; D5 ex- Wii 
tremi eero. ipforum A, D. primi Pedguu 
ter. fe fuerint ; ipf ^, B, C, D mi-Wucy 
nim [unt omnium eandem cum. eis Muir, 

rationem babentiump. 1 Ü Du 

Nam,fi fieri poteft; fint alii totidem E, FG; H funr 
iniiores ta illa ratione; .4 ergo ex equali A.D :: freto 

E:H. ergo A, & D priiinumeri, 5 adeoque ia filum 











fid ratione xninimi»e que tnetiuntur E. » & Hole 
feipfis minores. Q.E. A.  H 
TRAN, T : frineror 

P R o P. II. dd A] 

d T. gpuneor 

| A55. B,3. | 

Aq; 4. AB, 6. Bq 9. dun, d 

ho 8. AqBy 12. ABq, 23. Bc 27. dualin: 
Numeros reperire deinceps proportionales minimts y (| 
quotcunque jufferit quifpiam y in data vatione L5 n 
[ici 

ad B: : | n. v 
|^ Sint A, & B minimiin data ratione. Erunt i ^h 
Aq. AB; Bq tresiminimi deinceps in ratione ADS 
1 ^ y A TM 


ad B. 
"Nam AA 
quia A, &.B b prirai 
Aq; Bq inter fe primi; 
funt :* minimiin ratione A ad B. 
. Dico porro, Ac » AqB; AB) 
^ "ad. B. quatuor effe minimos. 
AqBe :: A. De:: ABA (AqB.) ABB. e atq 
A. B :: ABq. BBq.' (Bc) Quum igitur Ac , 


OABanA.DB an ABsDBB. item| 4? 
(unt interíe; ;c erunt] 
d proinde Ag, AB, Bjl 


| 
n 


; 


M 


LA 
»-— 
.c 


Bc in rationc 

Nam AqA| ENT 
ue] t 
ét, 
M 


| 
| 
] 
M 
1 

























d Liber VIII. 163 
£f inter fe. primi fint z erant Ac ^ AqB, f19.7, 

kBq; Bc quatuor :7 minimi in ratione A ad B. à 

;odem modo quotvis proportionales invefiiga- 8^ ^ 

Uus Q.E.D ou 

| 

| Corell. 

| 


J| T. Hinc, fi tres numeri minimi funt propor- 
li*l'onales , extremi quadrati erunt ; fi quatuor ; 
; e ubi. . ' 
i/^|2, Extremi quotcunque proportionales per 
)ÀW anc propof. inventi in data ratione minimi, in- 
i lier fe primi funt. 

3. Duo numeri; minimi in data ratione, me- 
GHIuntur omnes inedios quotcunque minimoruni 
D5|à eadem ratione ; quia fcilicet producuntur ex 
Küllorum multüplicatione in alios quofdam nu- 
&Iiaeros. ; 

4. Hincetiam liquet ex confttuctione,. feries 
'"umerorum 1; À, Aq; Ac; 1, B; Fq; 3c; Ac, 
i qB, ABq4, Bc, conítate zquali rultitudine 
,umerorum ; ac proinde extremos "numéros 
| uotcunque minimorum Continue proportiona- 
(tum; effe ultimos totidem continue proportio: 
lalium ab unitate. ut extremi: Ac; Bc continue 
|hroportionalium Ac; AqB;AB3,Bc, funt ultimi 
iotidem proportionalium ab ujitate 1, A, Aq, 
"M cs & x, B, Bip Bc. 

i ! $. 1; AyAq; Ac; & B,BA, DAq; ac Bq; AB] 
ur Junt t? in ratione 1 ad A. item, B, Bq, Bc; & 
22 P AB ; ABq; ac Aq» AqB fünt zin ratione 

;il ad B. ! 
M 
eni PROP IIL 


| A58. B; 12, C18. D, 28. Si (rnt quvt- 
: cimque numeri 
IA, B, C; D deinteps proportionales ; minimi omni- 
"LL eaudem.cum eis rationem babentium;illorum ex- 
Brem? A, D funt inter fe primi. 

( " 
Li Nam 












vint 















































a28., 


b 3 oft 7. 










































EVCLIDI.S Elementortum 


Nam fiainveniantur totidem numeri minimi| 
inrhtione A ad B , illi non alii erunt; , quam; 
A;B,C; D;ergo juxta 2. coroll. procedentis| 
extreml A & D primi funt interfe. Q. E. D... | 

P RO oPOV. B nu 


As6. B5. Cs 4. Ds 5. Rationibus | da- | un 
H,4.. F,24. E20. G, 15. (iur. q 
I--K--L--- 


i 





s quotcunque in i w 
minimis, termims3 V... 
: | (A àd B, & C ad 
D) reperire numeros deinceps minimos in. datis va- | ^ 
tionibus. ; 

4 ReperiE minimum quem Bj & C metiun- |j 
tur; & B ipfum E b eque metiatur; ac A alterum [6i 
F, puta per eundem H. ? item C pfuüm: E. 5 ac D ] p 
alterum G eque metiantur ; erunt F, E» G. mi- f d; 
nimiin datis rationibus. Nam A He— FE; &| 
BHce-—E. 4ergo A. B:: AH.BHe:z: F. E.| 
Similiter C. D. :: E. G. funt igitur F; E, G | Ns 
deinceps proportionales in datis rationibus. Imo |y r . 
minimi funt in iifdem : nam. puta alios T5 K; L |]. 
minimos effe. f ergo. A & B ipfos I -& K, f£ pa- ] eii 
riterque C & D ipfos K & L zque/metiuntur, | — 
eigo B,& C eundem K metiuntur.z Qnare etiam | 
E eundem K metitur ; feipfo minorem. Q.E.A. 


hj 


)svisgeprte "2 
r- 
-— 


mes 


Qf 


y 


A; 6. B, 5. C, 4. D» 3. E55 PE,7. Hn 
LH, 2,4. G; 26. I, I$. K; ZI. AC 

;; Datis vero tribus rationibus A ad B, & C ad  »tu 
D.ac Ead F. reperi, ut prias; ttes H; G; LI (v 
minimos deiuceps in rationibus A ad B; & C ad. in 
D. tunc fi E numerum I metiatur; ICD, 
f utone 

5. Sume alterum K,quem F zeque metiatur 5 e- fui; 
runt quatuor H, G, I, K, deinceps minimi; in ju, 
datis rationibus ; quod non aliter probabimus 5 DW 
quam in priori parte. | E nu 
Jude 


hi 


ams Ape 


A».6.. 


* 




































i Liber VIII. 


mi 
al ICÁÀS6. Bis. €. 4. D,3. E52. Fj75 
| H, 24. G,29. Lb 15. 


nr 
|a 


M;48. L; 4o. K;30. NN, 105. d 
| Sin E non metiatur I ., fit K miài- 

|rius ; quem E; & I metiuntur; & quoties 
i| T3pfum K, toties G ipfüm L ; & H ipfum M me- 
i| tatur. quoties yero E. ipfum K ; toties ;F ipfum 
ii| IN metiatur. Erunt M; L, K, N minimi deinceps 
l| 18 datis rationibus ; quod demonftrabimus , ut 
| Prius. 


Id Odi. 
| Plani numeri 
"mW C,4. E,;, CD,tEF rati- 
DiD.6. F,r6- ED, 18. onem babent ex [a- 
Wd cn. £544 teribus compo[rtam. 
5 a BUNT ^ D, 
M i EF —E VU gp 
,0| "Nam qui4CD. ED «:: C; E;a & ED. EF -: 
(D. F. atque e icr ED e it. rati 
SP. £F. que z;5— £p-tgg rit ratio 

|ED. 356.0» p | 

"az mart rem e F. Q. E. D. 
" iu B Oo P. V I. 


dau 
jM ^ À.I6. Bs24. C,56. D, 54. E, 8r. 
NE P,4. G, 6. H, 9. 
Si ffnt quotcunque numeri deinceps proportionales 
158, C) D; E 5; primus autem A fecundum B non 
E ietiatuy s neque alius quifpiam ullum metietur. 
Quotiiam A non metitur B » 2 neque quilibet 
f proxime fequentem metietarsquia A.b :: B.C: 
AC. D, &c. P Accipe tres F, G, H. minimos in 
ratione A ad B. quoniam igitür À non meti- 
tur B;« rieqjue F metietur G. cergo F non eít 
|unitas. fed FE; & H inter fe primi fünt ; ergo 
quum e fitex zquo A..C :: F. H, & F non 
metiatur H, 4 neque A ipfum C metretur ; pro- 
finde nec B ipfum D , nec C ipfum E; &c. quia 
BA.Ce:B. De:: C. E; &c. Eodem modo 
| Tx fumptis 








n 








817.7. 
b 20.def. s; 
C 11. 5. 


a10.def 8." 


b 35.7. 


€ $ ax 7. 
d5. 3. 
€14. 7. 






























































86.7. 










































EVCLIDIS Elementorum 





Wow 

fumptis quatuor vel.quinque minimis. in fatione| a 
A ad B, oftendetur A ipfos.D, & E 5 ac B ipfos| E wi 
E, € F non metit, &c. Quare nullus alium me-| dia 
tietur. Q.:B!D. js 
' totem 

PRGQQUEOSC VLA E: 


A, 3. B; 6. C, 12. Di 24. Ej 48. 
8$; (rnt quotcunque numeri deinceps proportiona tes 
A,B, C,D;E; primus autem A extremum E. me-| hi 
tiatur; ji etiam metitur fecundum B. o6 
Si negas A metiri B , 7 ergo nec ipfum E me-] J 
tietur, contra Hypoth. | 


PROP. VIII 


j (B5; 
A24. C, 36. D, 54. BE, 81. ^ Si intéy duos] 
G,8. H, I2. L 18. K5 27. 

E,32. L, 48. M; 72. F5108. 


| 


numeros À Bl " 


medii continud) bs 






proportione cg-], M? 
ciderint numeri C ; D 5 quot. inter eos medii con- Mut 
tinua proportione i LER numeri y tot c» ater alios 
E,F eandem cum illis babentes Yationemy medii, 

continua proportióne cadent. (L; M. ) | 
a Sume G, H; I, K minimos zin ratione] 5: 
A ad C;beritex equali, G. K :; A; B e :: E.F.] Àg4.. 


Mani & K Z primi. funt inter fe..5 e quare GI 
aque metitur E, ac K ipfum F. . per eundena nu-] LUUT 
merum metiatur H. ipfum L; & I ipfum M4? t ü 
f itaque E; L, M, F ita fe E ut G, H,L Kj] 
hioc eit ut A, B, C, D. C. E. IA, | 'u 


Pwobs. LX | 
j 


d - Si duo numert 
A; B, fnt inter fed 
primi, c» interi 
eos: inedii - conti*l 
0nd proportione! 
cecideyint numeri, C, Ds quot inter. eos medii cone | 
tnit 







E 


) 
A 


| Liber  TAET T. 
tinua proportione ceciderint numeri totidem (E,G, 
|'& F, 1) c inter. utrumque eorty ac unitatem me 
| dii continua. proportione cadent... 
Cónlatr E,G; A; & 1; F, I, Beífe 7; & 
totideni quot. A, C; D,'B, nimirumex 4 coroll. 


7. 8. Q. E.D. 


| Pmpo P" X. 


Y 





"4 A;8.L 12- K;18. B 27. ^ $2 intev dios 

E; 4. DF, 6. G5 9. (ot numeros &4325 d 

Djs. P,35. unitatem contingue 

I. proportionales ce- 

| cdiderint mumeri 

(E;D,:& EG.) quot inter utrinque ipforum; e 

] sumitatem deinceps medii comtinüa- proportione cidunt 

M runners totidem e» inter ipfos medii continua: pro- 
ql portione cadent, I,K. Ms 


Nam E;DF,G;&NAyDjF(L)DG(K,) 








! ] B funt £5 per2. 8: ergo» &c.  « 


P Ro P. XL 


uo Ay2:By 3- Doria quadratovum 
rM Aqo4. AB,.6..Bq, 9.. uirorum Aq, Bq unus 
ce) c p28.«or3 inedjus proportionalis eft 
aud ?Hmerus) A B. e» quadratum Àq ad quadratum 
MI Bq» deplicatam babet lateris A ad. latus Evatio- 
ME nem. ; ; D à 
s Liquet Aq, AB, Bq» effe 7. b proinde ai:; 7. 
DOCRER IS CNTRP, MURE TX v biodefs s, 
J etiam, — 5 bis. Q. E-D. 


I 





P AO. 











168 EVCLIDIS Elementorum | 
« Mandun 


PROP XII. da 


Ac 27. AqB; 36. ABq» 48. Bo, 64^. |. Duorum, f x9 
A3, B» 4 "(03 ciborum nu- M3. 
Aq; 9. AB; 12. Bqi16. . merovum Ac, | honti 
| Bc duo me- | 
dii proportionales funt numeri AqB, ABq. Et cubus r 
Ac ad cubum Bc triplicatam. babet lateris A ad | 
latus B Yationem. n 1 
4 Nam Ac. AqB, ABq, Bc funt. —;- in ratios Bio 


8 2. t. 
bio 4f.5. se A'ad B. proinde a mA s ter. .Q. E. D. 




















B ow 
PRo»Pe XIIfÍ. : 
j NA, 2- B, 4. C; 8. qd 
Ad;4. AB;S: Bqs t6: BC, 3£. Cqs 64,0 7 
Ac,8, AqB,16, A Bq.32. Bc, 64, BqC, 138, BCq,256. Cc, $12. | 
Sj fint quotlibet.nnmeri deinceps propostionales; |t 
A; B,C; ec» multiplicans quifque feipfum.faciat Maui 
&liqhos 5 qui. db illi produtti fuerintiAq,Bq; £q fu: 
proportionales erunty er fé nmmeri primuni pofeti N$ Y» 
B» C multiplicantes jam fattos. Aq; Bq, Cq » fece- diacà 
vint aliquos Ac) Bcy.Ccsnipff quodue proportionales | CE 
erunt. c femper circa extremos boc eveniet. | 
Uqwam Aq, AB; Bq, BC, Cq «funt £55 ergo 
ex diddo Aq. Bqt:BqCq. .Q. E. DATA 5 | 
"og litem «Ac AqBy-.ABq, Bc ; BqC, BCq,» Ce! 
füstZt , b ergo iterum ex aquo , Ac Bc: Bc: | 





















































W diris 


p R. O.P. XIV. j í "T 1 inti) 


go 4. AB;rz.. (O4 26. 4) S quadratus nus | (uit 

À»2, B; 6. merus Aq quadya- f. 

tum. numerum Bq | 

metiatur e latus unius (A) meiietur latus alterius | 

(B:) e ff unius quadrati latus A metietur Latus aL- | 

terius B, c quadyatus Aq quadratum Bq metietur. | 

ax&kin8. ^ Y./Hyp. Nam Aq. ABs :: AB. Bq 5 cum | 
ipitur ex hyp. Aq metiatur Bq; idem Aq fe-| 

cundum | 

































































Libr VIII. 169 


undum AD b metietur. atqui ^d AB::A.57.8 
3, cergo etiam Á *metitur B. 'Q7E: D. c 10.4;f.7. 





"| 2. Hyp. A metitur D. cetgo tam Aq ipfum 
" I B,. quam A B ipfum Bq. metitur; 4 & proinde d ux. ax.7. ! 
( 


Ad mpi. BS D: 
PRO XV. 


| Ax B, 6. Si cubus nu- . 
1* |&c,8.AqB;24.ABq;72. Bc;216.. merus Ac. cu- 
" Lum numtrum 


Bc metiatur 5 cv latus vvius (A) metietuv. latus 
alterius (B: ) Et ff latus A unius culi Ac latus B 
aterius Bc meiiatur 5. Cv cubus Ac cubum Bc 
metietuv. ^ 
I.Hyp. Nam,Ac,; AqB, AB y Dc 4 Áant 2:22. i18. 
:90.Ac , bmetiens extremum Bc, cetiam 1e- c ohi 
de /AqB metietur, atqui Ac: AqB :: : À. B. 
d ergo etiam A. metietur B. Q. E. D. 
iM c: 25Hyp. A ameuturB; 4 ergo :o Ac metitat AqB, 11947. 


jt i£que A B3, & hic Bc; eergo: Ac mecetur Be. oid das. 


hilo. E EM 


IIT | 

«p «& DiROO B XVL 

Qt A, 4. B, 9. $i quadraius numeyiaus Aq 

Da bea I6. D dd Sr. quadratum eumcum. B eon 
SEN metialur ngque. A latas unius, 


lieri: latus B metietur: c f£. A latus unius qua- 

drati &q non metiatur D latus alterius Bq; neque 
uadratus Aq quadratum Ba metieti. 

|d 14 MU E 











je 

m I. Hyp. Nam fi affirmes A meia3B 5 a de "TM 
i an. ipfum Dq ntetietur, Bu hyp: i 

qu ncs HXP- Vis 94 meti Bq5;4eí20 Aupfum 


1| B metietur, co: ntta hyp. Kr 







































































aig. 8. 


* $1.drf.5, 


8 17.7. 
b 11. 5. 


€ 1o,drf.£. 






EVCLIDIS Elementorum 

























Por XVII 
ÀA;2. |B,3. Si cubus numerus Ac cu-| (E, 
Ac,8. B27. bum numerüm Bc non metia-| 


tuy ien A latns unius latus] ^ 
D alterius metietur. Et [f latus. A, unius cubi Ac]. 
latus B alterius Bc non metiatum , neque cubus Ác| | sin 
cubum Bc metietyr, Lo ! 


QA) 
I. Hyp. Dic à metiri B; ^ ergo Ac metietur| I. 


as contra Hypoth. Out 

M EOP- Dic Ac metiri Bc 54 ergo A ipfum B p 

metietur. contra Hyp. ir 

PERO». XVIII D. 6. 

iego| 

€,6. D,;. Duorum [fmilium pia- | ] na 

CD, 12. norug, numerorum CD; | i 
E.9. F,3.DE,18. EF ,; unus medius: pro- | 

EP 3:47. DE eft numerus | 


DE : e planus CD] ij Qi 
£d planum ET dáplicatam babet lateris c ad latus | 
bomologum E. vationem. | 
Quonian * exhyp. C: D:: E. F j permu- ] 
tando erit C. E':: D. F. atqui €. E a :: CD. | 
DE; «» & D. F::DE.EF. b ergo C D. DE 
DE. EF. Q. E: D. l 
€ Ergo ratio CD ad EF duplicata eft rationis: ] 
CDadDE; hoc eft rationis C ad E; vel D 1 
ad F. | 





j| dam 

mE 

. coroll. 5 

i Gd 

lif 

Hinc perfpicuum eft , inter düas bsailes pla- | *" 

nos cadere unum medium propórdonalém , in R 
] 


ratione laterum homologorum. E 


































Liber VIII. 
Pukor- XIX. 






«| CDE,39. DEF; 6o. FGE. 120. F GE, 24^. 
ilit. S CD,6.DEF, I2. FG; 24. d 
iD C3 2. D, 3. E»5. E,4. 5 6. / TH 10. 


Düorum frmilium folidozum. CDE, FGH; dzo 
medzi proportionale: fant numeri DFE , FGE.. £t 
,| foridus CDE ad folidum F GH triplicatam ratio- 
nem babet lateris homolosi C ad latus bomologum Y . 

uoniam ex* hyp. C.D :: F. G5 & D. »ixafis, 
E:G.H;etitarermotando C. P :: D. Gez: 9777 
| E. H. atqui C D. DE b: C. Fa & DEÉFGÀE:225:.. 
D. G-« quate CD.DF:DF.F G::E.H.d 77. 
dergoC D E. DFE:: D [EÉEEPGE:.EH: 
ii F GE. F'G.H. ergo inter CDE, EGH cadunt 
3) | duo reedii proportionales, DFE, FGE. Q.E.D. 
«|. e Liquet igitar rationem C D Ead FG ki rripli- 


^ | catam effe rationis CDE ad DFE ; vel C ad E. 


» | DD. E, D. 


a 





e 10 def. 5. 


Caroli, |. 

Hinc, inter duos fimiles folidos cadunt duo 
l .- - . B . 
e medii proportionales; in racione fateruin homo- 
Di logorum. 
E5f PRO»P. XX. 


dA, 12. C; 18. B, ?7. Si inter duos nu- 
15A 7Y» 2. Ej'3: Ej6. G;g. meros A;D, unus me- 
t dius proportionali: ca- 
| dat numerus C. fcmiles plani erunt illi numeri, A;B. 
| ^Ac«ipeD, & E minimos in ratione À ad ,;; ». 
| C, vcl C ad B. P ergo D que metitur A» acE b:1 7 
|| ipfum C» puta per eundem F.^ item D zque me- 
Ul "titur C acE tpfum B» puta per eundem G. c er- c9 2*7 
Jj? oo DF — A, & EG — B. 4 quàáre A, & B plani 
| funt numert. Quia vro ERc — Ce — DG;,,. 
| cit DE: FG». & viitlim D. F :: E- G- t2147. 
J| rergo plani aumeri A; & B e&am fimiles funt. 


ME Q.E.D 


PRoP. 




































































EVCLIDIS Elementorum 
PROP XXI 


Aa 
[6] 


^ G,9. dios nkme-| 
6« "res A,B diro] 
medii pro-| 
portionales cadant numeri C ,D 5 ffmiles folidi erunt à 
i/i numeri, A, B. B 
a:. 8. .; A$ume E, F, G mínimos Z.in ratione A. adBiui, 
ML C. bergo E , & G funt numeri plani fimiles.]us : 
€ 12.def T. hujus laterafint H & P; illius K & L:; ergo H. aui: 
SRATES Ku POLIAE.F. Atqui E, F, G ipfos Ao 
NV D esque metiuntur , puta per, eu&dem M; ii-| 
| demque ipfos, C, D, B aque inetiuntur , putaq(.): 
fg.x7,  .pereundem N.fer?tóaA — EM — HP M,f& 
8745 B — GN—KL N;gquare A & B folidi (uat 
numeri. Quoniam vero Cf — EM; & Df—] :u 
EN , erit M. IN P SEMIE NÀ:: C. D :: E.| quad 
1 conjt. FGH.OK s POL. ergo A, &B funt numeri[i 
miidf7 (olidifimiles. Q. E. D. | me] 


DRO?P. XXIL / 
Uo 4s 7 B,6:17 6,9. $z tres. numeri A, B, | 


C deinceps fent broporti- 
onales , primus-autem & frt quadvatus, e tertius C. | 
: q | 


2810.8 
b by», 





quadratus erit. | 
Inter-A&4..& C cadit medius proportionalis. | Wit n 
ergo: À ,& C funt fimiles planij quareiP cum A. [mà 
-quaádratusit;:erit C etiam. quadratus. Q.E.D. | * 
| 35 
r | PRO». XXIII. | y 
1558. /B,r2, (5 19 D £T. Si quatitoy nineeri (etam 
A, B, C,D dein- ] 
ceps (fnt proporiionales 5 primus autem A fft cubus, Www, 
€ quartusAD cubus erit...) efi. 
DUM NamA , & D 2 fimiles folidi funt; ergo fiy. 
55». bom A cubus fit, erit D cubus. Q. E. D. Im 


PRor.] 




















] 
l 


ji 
7,3 
) di 
p 


Tnt 
iadl 
llej, 


P 





Liber VIII. 


H CUP? AXXI'V. 


, 


| A, 16. 24. B, 36. 


C;4. 6. D, 


Si duo numeri A ,Bra- 
tionem. babeant inter. fe 
quam quadratus numeris 


C ad quadratum numerum D , primus dutem A [tt 
quadratuss c fecundus B quadratus erit. 


Inter C, & D numeros quadtatos , * adeoque * 8. & 


igrer A, & B eandem rationem habentes, 2 cadit, » 
unus medius proportionalis. ErgoPcum 4A bj. 
quadratus fit, c etiam B quadratus erit. Q.E.D. 67-8. 


Coroli. 


|. 1. Hinc fi fuerint duo nuniero fimiles AB,CD. 


ICA. B :; C. D) primus autem AB íit quadratus, 
etiam fecundus CD. quadratus erit. 


* Nam AB. CD :: Aq. Cq. 


2.Liquet ex his, 


proportioner cujüfvis ntime- 


»E. [ri quadrari ad quemlibet non quádratum , exhi- 


viis. | 


duit 
Àit, j 


beu nullo modo poffe in duobus numeris qua- 


dratis. unde non erit, Q. Q *: r.z2.nec 1.5. :: Q- 
|Q. &c. 
|] P.R OP. XXV. 
|C 64. 96. 144.- D» 216. 
A, 8. 12; 19. 3D, 27. A, B rationem inter 


Si duo numeri 


fe babeant , quam 


leubus numeras C ad cubum. numerum D , primus 
Iautem A frt cubus, e fecundus B cubus erit. 


4 Inter C, & D cubos , » adeoqueinter A & 


1.Hinc etiam fi fuerint duo numeri ABCjDEF- 


B eandem rationem habentes , cadunt duo.me- 
jdii proportionales. ergo propter A c cubum 
»|4 etiam B cubus erit. Q. E. D. 


Coroll. 


(A. B:: D. E. & B. Cz: E. F;) primus autem 
«p | ABC cubus faerit , etiam.fecundus DEF cubus 


L erit. 


* Nam ABC. DEF :: Ac — Dc. 
2. Patet etiam ex. his, proportionem cujufvis 


Un- 


8, 


* cr 9.8 


a132.8. 
b 8. 8, 


c byp. 
' 5 da,.9. 


x y, K 19.8, 




















EVI.CLIDIS Elementorum 


numeri cubi ad quemlibet numerum non cubum| 
non poffe reperiri ia duobus numeris cubis. | 


TROFrF'XXVI 


À;20. C; 3o. B, 45. Similes plani numeri 

D;4. E,6.. Ei 5. A, B rationem inter fe. 

babent, quam quadra | 

tus numeras ad quadratum numeyum. — | 

InterA ; & B « cadit unas medius proportio- | 

- nalis C.» fume tres D, E; F minimos zin ra- | 

tione A ad C. Extremi D; FP quadrati erunt. | 
atqui ex zquali A. Bc i: D. F. ergo A. Bii Jr. 

PRoO?SP XXVII, 


A516. C524. D, 36: B» 54- Similes foli- | 
1/8, JIIRdGiIS4oLi 175 di numeri. A, | T 
B,rationen; ba» | 
bent intev fe, quam cubus numerus ad cubum nume | 
T4"). 
a Inter A, & Bcadant duo medii proportio- | 
nales, puta C & D : b fuine quatuor E, F; C; H | 
iiaimos i$ inratione A ad C. & Extremi E; | 
H.cubi funt. At. A. B. cu E,.H ;: C. C.) 
(QE..D. | 


















































Scbol. 








dae 1. Ex hisinfertur, nullos numeros habentes | 
n proportionem fuperparticularetm , vel fuperbi- | 
partientem, vel duplam, aut aliam quamcunque | 
multiplam non deno;iinatam à numcro qua. | 
drato;effefimiles planos. 1. 

2. Nec duó quivis primi numeri; neque duo J| 1 

quicunque inter fe primi, qui quadiati non fint) | 

miles effe poffunt. | 











Ja d B.] 






















175 


bum | " 

LA D l4 

E ROO P.L 

ini 
t A,6. |. B»54- 
di Aq; 36. Io8. AD, 3?4. 
tdv | EAT duo [miles plani nwneti A, B multipi- 
T3587 T ca ntes fe mutuo, faciant quendam A D, 
ix 1E DO». produtius AB quadratus erit. 
);| eren» ^ Nam A. Ba:: Aq. A5; cumigitur 9178 





$i dao numeri - A, D fe 
mutuo multiplicantes faci- 


ie -—— cy 

itte r : 

P PRorPr . II. 
xttos | 

5H | 

! P | A; 6. B554. 


: C Aq; 36. AB; 324. 


! 


ral | 


ant AB quadratum, (miles 
plani erunt; A, B. 
Nam A.B2:: Aq. AB ; quare cum intet Aq, a «7.4. 
| AB P cadat unus medius proportionalis, c etiam ? 

unus inter A; X B medius cadet. ergo A, & D 2:52& 
ad | funt fimiles papi. Q. E. D. 


ig 7 Px"o P RLE 


qu 
|A,2. AG8$. Acc, 64. 


: duo | 


fin | reet aiquém Acc, produ&kus Acc cubus. etit. 
Nam r:À 4:: A.Aq5:: Aq.Ac.ergo inter 1,& 
t4 ; a 1$ def7, 
| Ac cadunt duo medii propottionales.Sed 1.Ace:: b :5.7. 
| Ac. Acc.c ergo inter Ac;& Aa cadunt etiam duo * 8 8. 
medi 


|a] 


Si cubus numerus Ac 


inter A; & B » cadat unus medius vroportioná- c8. 8. 
lis; e etiam iater Aq; & AB cadet unus med.pro- 

port. ergo cum primus Aq fit quadratus, Zetiàm d 3.8 
, |terttus AB quadratus erit. Q. E. D. 
Li | "Velfic: Sint ab; cd fimiles plani; nempe a.b :: 
Àj le.d.x ergo a d—bc.quate abcd;vel adbc»—adad 


x'97 
yix T. 


510.8, 


eiblum multiplicans pyo- 
feipfi ans p 


H 
























EVCLIDIS Elementorum 
medii proportionales.Próinde cum Ac fit cubus; ] Qi 
d erit Acc cubus. Q. E. DV i t: D 
Vel fic 5; aaa (Ac) in fe du&tus facit aaaaaa. 
(Acc;) hic cubus eff , cujas atus aa. 











PyoTt EM 


Ac, 8. Bc, $7. $i cubus iumerus Ac] 
Acc, 64. AcBo, 216, cubum numerum Bc mul-Ji 
tiplicans y faciat 4Hquemi 

AcBc, fatkus A.cBc cubus erit. | 
Num Ac. Bc 4::: Acc. AcBc. fed inter. Ac] 
& BC cadunt duo medii proportionales; ergo! |icjin 
inter Acc, & AcBc totidem cadunt. itaque cum; [e 
Acc fic cubus; d erit AcBc etiam cubus. Q.E.D.] Ya 
Vel fic. AcBc — —2; aaabbb Cababab) ; — C:ab. [t 


dE o pov. E 


put: 
Ac B. B7. Si cubus numerus Ac] i: 
Acc, 64. AcB, 216. numerum quendam B mul-V Vj 
tiplicans; , faciat. cubuni| E 

AG; ev multiplicatus B cubus erit. | Em 
Nam Acc. AcB 2 ::: Ac. B. Sed inter Acc, & p 
AcB 5 cadunt. duo medii proportionales. c ergo] C;i 
totidem cadentinter Ac, & B.quarecum Ac cu- fie 
bus fit, 4 etiam B.cubus.erit.. Q. E. D. dedi. 


T'R'OrAm-yIlI. 
A58. Aq, 64. Ac, 512. di. numerus A fl 
ipfum. multiplicans fa- 
ciat Aq cubum; c ipfe À cubus erit. 
Nam quia Aq 4 eubus ,. & iis ( Ac) 5 cu-| 
bus, € erit A. cubus. Q. E. D 


PRO»rP. VII. 


A, 6. B, 11. AB, 66. $i compof[rtus numerus] Mt 
DjyuBf. A numerum. quempiam By 
multiplicans j quempiam 
faciat AB; fatbus AB folidus erit. | 




































































Liber IX. 


l 
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j| Quoniam À compofitus efl; « metitur eum a à ns df. 
|iquis D» puta per E. bergo A — DE ; c quare cid. 


"DEB — AB folidus ett. Q. E. D. 
| PRor VIIL 
Ir, 25 3- a*; 9. a2, 27. atf, 81.a ? 245.4 6» 729. 
l|. Si ab unitate quotcunque. numeri deinceps propor- 
Wi donales fuerint (1,a,a*,a3,a4» &c. ) tertius 
I| quidem ab unitate a* quadratus e(l d unu inter- 
mittertesyomnes (a 4,a6,a9, &c.) ; quartus antem 
Ara 3 ef cubus; e duos intermittentes. omnes (26a 
"i &c.) feptimus vero a 6;cubus (rmul & quadratus; c 
uml guipque intermittentes omnes (a 4 a 18, &c.) 
j| Nami. a*— Q.a.&a4-—— aaaa — Q.aa. 
dM & a 6— aaaaaa — Q. aaa; &c. 
| 2.a3—- aaa —— C.a.& a 6 — 2322323 — C. 
laa. & aaaaaaaaa — C. aaa; &c, 
iN] ^ 3.26 —— a22aaa — C- aa —— Q.22a-etgo;&c. 
"HM —Veljaxta Euclidem; quia 1.a9::a. a*)b erit 
im[a?— Q:a. ergocuma*; as a4 hat Lent 
tertius a4 etiam quadratus. pariterq; 35,2 8,&c. 
; Af Item quia 1.a a :: a *. a?- erit a3 ^ — a*1ina— 
up| C: a. 4 ergo quartus ab a j» nempe a e; etram. cu- 
(bus erit; &c. ergo a 6 cubus fimul & quadratus 
jexiftit; &c. 
j PRofP IX. 
li I.35 4. 32; 16. 33; 64. a 4 256; &c. 
Jn 1.358. a3; 64.35, $12. a b 4096. 
al Si ab unitate quotcunque mumeri deinceps pro- 
Iportionales fuerint (152, 32,5, &c.); qui vero 
| (a) poft unitatem fit quadratus 5, € veliqui omnes; 
[21.23 24, &c. quádrati eromt.. 4t (cà y qui poft 
| unitatem [ft cubus, c veliqui omnes a *,a 5a 4,Xc, 
I1 cubi erunt. 
&M4 r.Hyp Nama?*,a$a 6, &c. quadrati funt 
I ex praec. item quiaa ponitur quadratus » a erit 
 Ritertius a 4 quadratus, pariterque a5, a7, &c. ergo 
D EM T E M. : 2 HP. 


a 5yp. 
b 20. 3. 
€ 22, 8. 


d 235. 8. 


2*2, & 






































































































































abyp. 
b fuppof. é& 
S, 9. 
a4. 8. 


d 34. 7. 


e 14, 9. 













































EVCLIDIS Elementorum 


z. H»p.a cubus ponitur, ^ ergo a5, a7, a. 1e 
cubi funt : atqui ex praeced. a^, 36, a 9, &c. cubi] 
funt. denique quia 1. a::3. aa;c erita* — Qi s 
a. cübus autem in fe 2 facit cubum j ergo a , cu-], 6.5 
bus eft; & eproinde ab eo quartus a5, pariterq;| 
a8, 311, &c. cübifunt. ergo omnes. Q. E. D. fu 

Clarius forfitan fic Sit quadrati alatus b. er- fy v 
co feries a; a 2a 3a 4, &c. aliter exprimetur fic frio 
bb; b, t6, bs, &c liquet vero hos omnes qua- | 
dratos effe ; & fic etiam exprimi poffe;Q : b; Q:] Qu 
bb, Q:bbb; Q: bbbb, &c. - | 

Eodem modo, fi b latus fuerit cubi a, feries fima 
ita nominari poteft. 5 b 5, b 6 b s, b !2, &c. vel 
C:b,C:ibsC:b»C:b4, &c. | b) 





r 


|: 
PR o P. X. 8 


1,3, 3*5a?, a1, 35,26. 
I»25,4») 8, 165325 64. 


Si ab unitate. quot- 
cunque. numeri deinceps | 
proportionales fuerint ( x 5| 
423,23, &c.) 5 qui vero poft. unitatem (2) non | 
fit quadratus; neque alius ullus quadratus erit, pre-| 
ter a 4 tertium ab unitate, c vnum intermittentes |. 
omnes (a4,a6,ag. ) 4r ffa, qui pofl unita- ] 
zemy non (it cubus, neque ullus. alius cubus erit pre- | 
ter a3 quartum ab unitate, e. duos. intermiitentes | 
omnes, a6, 39,a 0, cc. 
1. Hyp. Nam fifieri poteft, fic a 5 quadratus ] ^i 
numerus. quoniam Igitur a. a 2 4::a4. à 5, atq; | 
inverfeas. a4::a2.a; fintque a5, & a 4b qua- | 
drati, primufque a ; quadratus, c erit a etiam Ji?" 
quadratus; contra Hyp. | [OF 
2. Hyp. Si fieri potell; fit a 4 cubus. quoni- J| Jr 
am igitur dex &quo a$.a6::a. a5, atque in- ! Mi 
verfea &. 34:: a5. a; 6 fintque a6, & a, cubi, f t 
& primusa , cubus, » etiam. a cubus erit; con* d 
tra Hypoth. i| 


B: 


I, 
Wt, 


(td 


! 
| 






























Lie IX. 


4| 


alil PRor. XI 

( it; 4» 21» 33; 44) 2$» a6. Si ab a- 
Wit, f, 9, 27, 81, 243» 729- nitate Quot- 
"m cungs numefi 


D. feimceps. proportionales fuerint (15 a; 22, a3, &c.) 
-fhininor majorem metitur per. aliquem eorum quiin 
(ll! voportionalibus funt numeris. 





que i Nee aaa. 
)(Q| Quoniam1.a::a.aa, «ent 27 —2— — ;T 
: .. 32a 
"IS tem quia I. 3a 4::a. aaa. ^ erit. ,— — aa— 
dI a 
(V6 
1*4 a$ |: 
P — e 1 ni "TY 
lia — 345 c denique quia x. a35::a. a*, 
| a4 a6 
| . : TENWEL um. 
|| ent 4 — a?— 43 &c 
quiet 
"p coroll. 


d |4 Hinc, fi numerus qui metitur aliquem ex pro» 
portionalibus, non fit unus. proportionalium; 

"Ineque numerus per quem metitur, erit aliquis ex 

" |proportionalibus. 

" PRoP. XII. 

[1,3, 3523» 24» $i ab unitate quotcumqs 
uu] 26,36. 2161296.  mumeri deinceps proportio- 
" B, 3. nales fuerint. (x , a, a2 
az] 35,24) )5 quicumqne pri- 
a) "07m mimerorum B ultimum a 4 metiuntur, iidem 
- 4B) e eum (a) qui nnitati proximus efl merientur, 
oil Dic B non metiri a; a ergo B ada primus eft ; 
,,Be ergo B ada 2 primus eft 5 &c proinde ad a 4 


i .* € * 
uil | quem metiri ponitur Q. E. A. 


HN éordll. 


I. Itaq; omnis numerus primus ultimum me- 
tiens, njetitur quoq; omnes alios Bltimum pra- 
cedentes. Ma 2. Sj 





un 


a 4.4x.7, 
& 20. ". $. 


b 14 7. 


a3t, 57. 
b 33. 7. 
e 36, 3. 





a a à ta —Q—X 








































































































180 EVCLIDIS Elementorum 


2. S1aliquis numerus non metiens proximum, 
1nitati; metratur uliimum , erit humeruscom-] 
potitus. Y | 

3. S1proximus unitati fit primus numerus , | 
nullus alius primus numerus ultimum metietur. 


























3i C 
ó L- 
LARSO Pad da I 
|| 
1 . : gu pni 
1,4, 4, 45, af Si ab unitate] 
E25» $55 124, 6254 quotcunque numeri | NS 


H--G--F--E-- deinceps proportio- | bEo 
nales fuerint (a 3l Ia 
a*, a? ; erc.) ; qui vero pof? unitatem (a) primus Jue 
frts maximum nullus alius metiétuy , prater eos qui | Hrort 
fart in numeris proportionalibus. | 
$i fieri potett , alius quifpiam E -metiatur a4, 1 
2e0r11.9.? nempe per E ; «erit F aliüs extra. 4: 4* , a3. B,.— 
bi co? 11.9 Quia vero E metiensa4 non metitut 2, berit | Àj 
2 7 E numerus compohitus 3 c ergo. eum aliquis pri- | bj 
es erii g, Ius metitur, dqui proinde ipfum a4 metitur; | 
e ideoque lids non eft, quai a. erbo a meti- j^" 
tur E. Eodem immodo oftendetur Fcoripofitus 
numerus; rrietiens q 4, adeoque ipfum E inetiri. ] idu 
gio 5.  Maque quum EF f —a4 — a in gerit a.E :: Fd n 
n iodf7. 43.€rgo cum 4 metlatur E , & que F meüetur | wo] 
Ecr.11.9.. a5, puta per eundém G. "| Nec'G erit , vela*. ! ligu 
éffo; tit prius; G eft numerus compolitus ; & « | t 
eui merirür:; quum igitür FGf— a1 —— a1 in 45 | Lp 

gerit a. F:: G. 415 & proiade ; quia A metitur Jj 
F;'5 $queG metijerur a, fcilicet per eundem H;. | Dti 
Kqut nón eft a. leto quim G H . —'4—a2. | liy 
Hey) ert H. 4 ::wcG. érgoó quia a inetitdir ^ GiQut. f HC 
m io 4f. 7, priis ) s» etiaci H^ métietüra ; 'tuinéram pti- |i 


iun. Q TF. N- 








| CETT 


[ 





Liber | 1X. 


Pxor. XIV. 


| A; 30. SP minimum numerum A 
B2. C,3. D55.  priminumeri Bj C, D me- 
BXENUS tiantur; nullus alius «ume- 

| vus primus E ilium metie- 
| tj» prater eos, qui à principio metiebantuy. 


Te 20A 

Sifieri potett , fitX — F.4 Etgo A—— E F. 2927. 
I^ Ergo finguli primi numeri B; C, D ipforum , $1y 
| E. F unum meduuntur ; non E, qui. primus po- , 
nitur; eroo F ; minorem fcilicet ipfo A 5 contra 


il Hypoth. 
PUR o PU XO. 


, lA, 9. By 12. C, 16. Si tres aumeri. A, B;.C 
Id Dist! Ela deinceps proportionales, fae- 
| vint minimi ommum ean- 
dem cum ipfe. vationem babentium. 5. duo quilibet 
] compo[fti ad reliquum primi erunt. .— 
a8ume. D, & E minimos in ratione À ad B. ,,, 
l5 ergo A—Dq, ^ & C—Eq; 5 & B—DE. Quia b i. 8. 
| vero D ad E ; primus eft, 4 erit D-FE primus ad vie tu 
lfingulos D, & E. * ergo D in D-- Ee —D j—- « 16 5. 
| DE(fA —- B) ad Eprimus eft ; ideoque ad C £ 
| vel Eq. Q. E. D. Pari pacto DE--E4 (B--C) g:;.7 
d D primus et, & proinde ad A—Dq. Q.E.D. 
.J Denique quia B ad D—-E ? primus eit 5 is ad ] At 
I hujus quadratum kDq 4 2:DE -«- Eq(A —2 12 7. 
, 8 B—- C)primus erit.! quare idem B ad A--B-- C; 
: fiL adeoque ad A--C primus erit... Q. E. D. 




















































































































223. Y, 
b 21. 7. 
c6 ax.7. 


213.7. 
b 21.7. 
€ 10.def. 5, 
d i 4x.3. 


29,0x.7. 


b per 20.5. 



























EVCLIDI s Elementorum 


XVL 


Si duo numeri A, Bpri-| 
mi inter fe fuerint 5. non erit| hs , 
ut primus A ad fecundum B , ita fecundus Bad a-|. ' 
lium quempiam C. E. 

Dic A. B :: B. C. ergo quum A & B in fua) pap 
ratione a minimi fint, A b metietur B eque ac B] ^ 
ipfum C ; fed A c feipfum etiam metitur 5. ergo] "^" - 
A & B non funt primi inter fe; contra Hypoth;| Hi 


oná 
PRO». XVII. E pov 
A;8: B, 12. Cj 18. Dj57. E--- a 

Si fuerint quotcunque. numeri deinceps proportio-] 

nales A, B, C; D, extremi autem ipJorum. A» D] 
primi inter fe (fnt 5, mon evit ut primus A. ad fecun-. Ai] 
dum B, ita ultimus D ad alium quempiam E. | ) " 
. Dic A. B:: D. E. ergo viciffim A. D : B. EAM 
ergoquum À & D in fua rationez minimi fint, " 
b metietur À ipfum B ; equare B ipfum C , & C]... 
fequentem D^, 2adeoque A eundem D metietur. f lus 
d qux 








PROP 
À,;3. B;5. C-.. 


Ergo A & D non funt primi inter fe , contra] 
Hypoth. 


Quam 1 
|i 
bn 
Duobus numeris datis A, B Jl fia 
con[iderave an pofsit ipfis ter- 3 — 
tius propoytionalis Cinveniri.] 

Si A metiatur Bq per aliquem C ; eertit AC] 
—B4. unde p liquet effe A.B :: B.C. Q. E. F.. | 
A,6.B;4.Bq;16. Sin A non metiatur Bq;non erit | 4, 

aliquis tertius proportionalis. | 
Nam dic A.B :: B.C. « ergo AC— Bq.e proinde Ji, 
B4— C. Scilicet A metitur Bq; contra Hypoth. f iy 
^ ! [T 
$44 


A 


PRO r. X VIII. 


A,4. B, 6. C, 9. 
Bq, x6. 


WT 





| 
D 
| 
"aM 
| 
| 
! 
| 


Liber iX. 


PoR-o^p. "XIX. 
p 
eril Tribus nume- 
! vis datis A^, B, C, 
| con(iderare | an 
fa] pofsit ipfrs quartus proportionalis D inven:vi. 
xJ| Si A metiatur B C per aliquem D. , aergo a9.2z7. 
«ol A D — B C; ^ conftat igitur effe À. B :: C. D. bex197. 
ot Q L F. 
| Sin A non metiatur B C ) non datur. quartus 
proportionalis; quod oftendetur 5. prout 1n pr- 
| cedenti. 


PROP XX 
Primi numeri plures. funt 
omni propofite multitudi- 
ae primorum  numeyorum 
A,B;C. 


a Sit D minimus ; quem À, B; C metiuntur, a 38.7. i 
D-r1 primus fit ; res patet 5 fi compofitus , 
fb ergo aliquis primus » puta G; metitur D—-I , b 55.7. 
qui non ett aliquis trium A; B; C ; nam fi ita , 
quum is c totum D-x I;& 43blatum D metiatur; afe" 


| . . E . r. 

jleidem reliquani unitatem mettetur. Q. E. A. eixax 7. 
Ereo propohitorum primorum numerorum mul- 

Iritudo aucta eft per Dr 15 vel faltem per G. 


PROfrP. XXI 


z 2 


5 5 3 3 
AX OE S OB2GUBeC.G. D 2o 


yon | 


/ 


| 


on M 4 PROP. 



































































































































184 EVCLIDIS Elementorum 


P*yIOOXAXXIL 


; I I I 


ADSUSOEOB. S LL Gti6LBb!tgS 


9 [^ 5 3 

Si impares numeri quotcunque AB,.BC, CD,DE 
componantur,multitudo autem ipforum fet pav, totus 
AE par erit. S 


a».def.7.1 


b 2. 


dria 


b proinde compofitus ex ipfis par erit ; adde his 


3*^9. bus, 4totusidcirco AE par erit. Q- E. D. 


XXIII. 


Si impares nu- 


Pn Oo f. 


I 


3 AB, BC,CD 


titudo autem ipforum frt impar 
erit. 


C totus AD impar 


Nam dempto CD uno imparium;reliquorum | 
aggregatus À C 2 eíl par numetus. huic adde | 


411. 9. 
b 21.5. 


CD —1 ; b totus AE eft etiam par ; quare refti- 
€ 7. def. 5. i 


tuta Unitate totus AD c impar erit. Q. E. D. 


TRO? XXIV. 


4 
Adj. 


I 


reliquus B C par erit. 


Nam fi B D (BC — | 
1) impar fuerit;« erit BC (BD--1) par. Q.E.D. | 
Sin BD parem dicas , propter AB ? parem; erit | 
AD par; « ideoque AC (AD —r 1) impar; con- | 


a g.def.7, 7 
b byp. 
c 11.9, 


tra Hypoth. ergo BC eit par. Q. E. D. 


Detratta unitate ex fingulis imparibus, a ma- | 
nebunt AF; BG, CH, DL numeri páres , &, 


componantur mul- | 


$i à pari numero A C. | 


5 
DB .... D. C 1o. par A B detrabatur 5. ev | 
6 


PRO».| 





























E Nn 


| [0 


/ 


c párem numetum conflatum ex refiduis unitati« ] 4..C 


Nn 


B of 


C..E.DIg. meri- quotcunque 6E 


| 
ÜP 1 
jJ 43. 




























Libr IX. 


Pno»r. XXV. 


nE.65 Du $i à pari numero AB 
IA ....s- D.C..Brio.' impar A C detrabatur , 
7 c reliquus C B onbar 

DE [ erit. 


"P Nam AC. * (A D)z eft par. bereo D B az.4f-7. 
left par. c ergo CB (DB —1) eft unpar. Q.E.D. UE 
' 


3 TD'EOR-XxXxXVvI 


! à a 

Ju 24 6 I Si ab impari nwmero 

uU A...C.-D.Bir ABimpa CB detra- 
| - batur y reliquus A. C 
| ar erit. 


| Nam AB-—r (AD) & CB—r (CD) 
ud a (unt pates, P ergo A D —C D (^ C) eit par. 2747. 
24 9. 


qu Q. E. D. 


uil Pxor. XXVII 

ipt |a "INR Si ab impari numero 
H 209 C.so D ID AB par deimabatur CB, 

ruta $ reliquus AC impar erit. 


E Nam AB: (DB) 

«al aelt par; & CB ponitur par. 5 ergo reliquus 4 7.4 f 3. 

), | b ED eft. cergo C Doa-1 (C AJ elt unpar. 1423. 
| Q;E. D. 


n 


T PROP. XXVIII. 

a A, s. Si impav numeyus A parem nume- 

BH Ba. vum B multiplicans fecerit aliquem 

A AB.12. AB, fattus AB par erit. ; 

DE Nam AB «componitur ex tWm- a £yp. & Mj. 


till pari A toties accepto» quoties unitas continetur d^f7- 
IM E: :É b E ^ Ko b 11,9. 
OM 1n B pari. b ergo AB cf? par nurnierus, 
| Schol. 
Eodem modo ; fi À fit numerus par; erit A B 
pár. 


ong PEOP. 
































































































































196 EVCLIDIS Elementorum 


PRO P. XXX TX. | 


| 
A, 3. Si impay numerus A , imparem nu- 
D, 5. merum B multiplicans fecerit aliquem] 
ÀB;1s. AB; fattus AD tmpay crit. 


Nam AB2 componitur ex B im- 


a'SdT — pari numero toties accepto;quoties unitas inclus: 
bz3 9. p etiam impari. b ergo A D ett. impar. 
Scholium. 
B;12 (C,4. I.Numeras A impar numerum 
Á. 3. B parem metiens , pev numerum 
" parem C eum metitur. 
Nam fi C impar dicatur , quoniam « B—AC,; 
agaxy. ert B impar, contra Hypoth. 
b 19.9. 
5.15... (C; 5. z. Numerus À impar nume- | 
À, 3 Yam B imparem metiens ; per nu- | 
merum Camparem eum metitur. 
Nam fi C dicatur par; erit A C , vel B par, 
228.9. contra Hypoth. 
B,1i5 (O;. 3. Omnis numerus (A e C) 
A 3 metiens imparem numerum Byefd 
Impay. 
Nam fi utérvis A , vel C dicatur par, 4erit 
1359. B numerus par; contra Hypoth. 
PR'O&BOEXX 
P» :4 (C. 8. D, 12 (B4. 
» 3 A» 3 
Sr impay numerus A parem. numerum B mcetia- 
uM tuy, c illius dimidium D metietur. 
S 
? . fus CAE TES * 
yn i^ Sit xoc C. b ergo C eíl numerus par. 
de Sit ieitur E—7C, erit Bc— CAq—2zEAe—2 D. 
y. ? 
f9.ax.t f SA Qus NN H Laon «o 
g74y, ^ €go EA—D ; & £proindez; — E. Q.E.D. 


PRO P. 


" 






|| 
D LI 
IH] qu tpi 











] 


































YN 


] 


T 


(Ii, 


! TW 


: qt 
| quen 
d vini 


T pode 
il H 


RET 


|| time 
M 
M Qu 

utt 


Liber IX. 


PRo»r. XXXI 


Si impar numt- 

| vus A ad aliquem nu- 

alimerum B primus (it 5 & ad illius duplum C primus 

J|, B eret. 
|] Si feri poteft; aliquis D metiatur A , &C. 

|aergo D metiens imparem A impar erit , b ideo- ? 3 felol. 

que ipfum B paris C (femiffem metietur. ergo b^0.9. 
| A, & B non funt primi inter f2, contra Hypoth. 


Coroll. 


| Sequitur hinc, numerum imparem,qui adali- 
quem numerum progrellionis duplze primus eft; 
"Al primum quoque efle ad omnes numeros illius 
| progreffionis. 
| XX 


4 

WE 1. A, 2. B, 4. C, S. D, 16- Numerorum 

l A,B,C,D, &c. 
]| à binario duplorum unufqu[que pariter par efe tan- 
h ium. 
Conítat omnes 1; A; D» C, D ^ pares effe 5 a6 def 3.? 
j atque? zz nimirum in ratione dupla, &cpro- bzo4fr. 
j| inde quemque minorem metiri majorem per ali- GS de 

,,]] quem ex illis, 4 Omnes igitur funt pariter pa- d 8.def.y. 
| res. Sed quoniam À primus eft» * nullus extra *1*9-. 

|| eos eorum aliquem metietur. Ergo pariter pares 

| funt tantum. Q.E.D. 


PRoP XXXIIE 


»D A, 30. B; 15. Si numerus A. dimidium B 
ED-.-'E-- babeat imparem; pariter im- 
pa e[t tanium. 
Quoniam impar numerus B« metitur À per? ,;,, 
parem, eít B pariter impar. Dic etiam pariter b 9.d&f y. 
| parem. c ergo eum par aliquis D per patem E poti 
| metitur. unde 284 — A 4— D E. equate 2. ei9.7.. 


*» 





























































































































f6.def. 7 
g 10.def.3. 


3 93.def.7 


b 1. [:5.1g.9. 


ay, 
b i25 


e 12. 4. 
d 3.63, 1, 


€18. 4. 




























EVCLIDIS Elementorum 
E x D.Db. ergo ut z f metitur pa 
par inparem B inetitur. Q. F. N 


rem E; sg fic r 


bj 
PR OF A XXIO | 
A;24. Si pay numerus A. , neque à binarii 


duplus (Tt neque dimidium babeat impad ^! 
Yeyis pariter pav ej^, c paviter mpar. | unb 
Liquet A eic pariter parem 5. quia dimidiu g^" 
imparem non habet. Quiavero 41A bifarietur 417^ 
& rurfus ejus dimidium, 

dem incidemus in 








mr 


m» & hoc femper fiat; tan-[/ 
al quem 4 1mparem ( quiz D 


joninbinarium ; quoniam A à binario duplusf' 
DOn ponitur) is metietur À per parem numerump. 
(uam ? alias ipfe A impar effet; contra Hypoth.) "n 
er20o A eft etiam pariter impar, QE. D. / iG 
PRorP.XXXV. IN - 

Babys. f E" 

4 8 1 (4 

B....F G 12 WM ce 
Lepus. 18 Ini 

9e ^ 6 4 8 (1 
JO a bun Ha Ta E 58 * A EN A, dn? 


5$; fent quotcunque numeyi dgnceps proportionales V": 


A,;B G, C, D N, detrabantur autem E.G à fe- 1. 
cundo, c» K N ab ultimoyequales ipff brimo As erit gu 
ut fecundi exce[fas B. F adprimum A, ita ultimi |o 
exceffus DK ad omnes A, BG C ibfum anteceden- fv 
fes. ! Ear 
Ex DN deme NL—BG, & NH—C. h Vr 
Quoniam D N. C. (HN) 4:: H N. B G. fos 
(LN) 2:LN.(BG)A. (K N.) b erit. di- [i 
videndo ubique, D H. HN: HL. LN :: Lk. 
KN.c quare DK, € -- BG-- A :: LK (4 BF.) I "y 
KN.(A.) Q. E. D. | ] 
Coroll. 2 M 
Hince componendo . DN —- BG--C. A a. 3 d 
BG--C :: BG. A. Jj du, 


PRor. 













Liber IX. 


PROoP. XXXVII. 
LA;2:B)4. C;8- D, 1:6. 

E,31. G, 62. H, 124. L, 248. F; 496. 

M, 3r. N, 465. 

p---- Q--- 

Si ab unitate quotcunque numeri 1, A, B.C,D, 
leinceps exponantur indupla proportione quoad totus 
ompofitus E. frat primus;e totus bic Rin ultimum 
D miltiplicatus faciat. aliquem F jifattus F erit 





indi 
Amy 





dim 
































iut) 

ne vevfetius. ! : : 

(mi Sume totidem; E, G, H; L. etiam in propor- 

il ione dupla concinue 5 ergo «ex equo A. D «ta 7. 





erum E L.^ ergo AL-DE e— F. 4 ergo L-— Fi dti 
| I 

t) juare E,G, H, L; E fuut T in Tatlone dupla. d1.ax.7. 

lut G— E — M, & F — E— N. eideo M. E ti e35.9. 

IN. E -rFO-- Hl —- DL TaoM -— E.g ergo N-— i pae iL 

[[-- Ge Hoe L.ego E — r-e B -pdnien 

I, -- D--E--G-c-H-r-L-—E-N. 

[Quinetiam quia D k metitur DE (F,) ! etiam 

ngali 1, A, B; C m metientes D, "» nec non E; | porn 

15; H; L meauntur F. Porro nullus alius eün- « u.9. 

, [lem F uietitur. Nam f1 aliquis; fit P5qui metia- 

ji] ut E per^ Q. » ergo PQ-—F-D I.E. .*etgo as.ar y, 

ij E- Q : P, D. ergo cun A primus numerus o !9. 7. 

;qil| iétiacur D,& p proinde nullus alius P eundem TRUE 

jig metiatur, 4 confequenter E. non znetitur Q. quas 955 zz, 

m cum E.primus ponatur 5 ' idem ad Q prmus 


[ri / ergo E & Qin fua ratione. minimi fant. Y 


]X ' propterea E ipfum P^ ac Q ipfum D zanecai 7. 
Émetiuntur. * ergo Q e sliquis ipforum A, b, C. 


T 


- (Sit igitur B; ergo cum ex quo fit D. D :: E.H; pios 

ja ideoque B H — DE-— F— PQ. * adeoque 

nt " , MC "ns - A 1'9. 7. 
IQ! B. H. P.» erit H — P. ergo D ett euam yu. e. 


LIS. 2 
aliquis iplorum A; B; C, &c. contra Hypoth. 
fergo nullus alius preter numeros praedictos eun- 


' Bldem F metietur íi proinde F eft numerus perfe- 11. àf3. 
"Bau. Q.E. D. 
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L I P... X. 





Definitiones. 


39 8S Ommenfurabiles magnitudines . di- ( 
$ cuntur , quas eadem menfura meti-] " 
tur. ! | 






I commenfurabilitatis nota ef? T3. ut] XE 
D A^ B; boceff, linea A 8 pedum. E 
commen [uvabilis efl linee B 13 pedum 5 ^ 

quia D linea unius pedis [mgulas A. civ. 
B meiituy. Itt 4/ 18 CL. A/ gosquia] V. 
A A 2 ffngulas f 18, Cv A sometido: 
Nam M —M 9-3. 6. j^ munt 
—— M zs —— 3$. quart 4/ 18. 4M soll 9i 
OLEI | 
II. Incommenfurabiles autem x 
funt, quorum nullam communem menfuram [su 
contingit reperiri. | | EX 
Incommenfuvabilitas franificatur nota "V. .ut4//6 V oer 
"EL. 4 25 (55 ) boc efl 4/ Gincommenfurabilis e(d fui 
numero 5 , vel magnitudini boc numero defrgnate 5 Mni 
quia barum nulla efl communis menfura , ut poftea Wuvw 
pore. | [m 


III. ReGzlinex potentia commenfurabiles | v 
funt, «um quadrata earuni idem fpatium meti- f l 


i^n Y 
tur. p 
| ly ) l 


uu 
Wiss 
Bu 
Ü 
B t 
UM 
Zu. | ] dong 


| 
M 


| 


[ 
"0 


P 
a 























Liber X. 


Hujufce commenfurabilitatis 
nota e[l ur AB T- CD; 
b.e.linea A B fex. peduns poten- 
ua commen[uvabilis eft. linee 
C D ; que exprimitur per 
20. quia fpatium E unius pe- 
dis quadrati metitur. tam 
ABq (36) quam réttangu- 
lum XY (20,) cui equale eft 
quadratum linee CD(4/ 20.) 
Eadem nota U- nonnunquam 
valet potentia tantum com- 
menfurabilis. « 














| I V. Incommenfurabiles vero potentia , cum 
| uadratis earum nullum fpatium, quod fit com- 
nunis eorum menfura; contingit reperiri. 


Hujufmodi incommenfnrabilitas denotatur. fic 5 
"H]- vV/ 85 boc eff numeri vel linee $, € vq 8 
jnluaz incommen[nvabiles potentia 5 quia barum qua 
jul rata 255 € / 8 funt incommenfurabilia. 


V. Quz cum ita fint; manifeftum eft cuicun- 
que re&tz: propofitz ; re&as lineas multitudine 
afinitas, & commenfurabiles effe; & incommen- 
«i garabiles; aliasquidem longitudine & potentia, 
vi illias vero potentia folum. Vocetur autem pro- 
»ofita recta linea Rationalis. 


T) 


^ 
1 


3$ VII. Huic vero incommenfurabiles Irratio- 
l 
B Herc denotantur £. 

| VILI. Et quadratum ; quod à propofita re- 
Ita fit, dicatur Rationale ;. 

| IX. Et huic commenfurabilia quidem Ra- 


lif Aonalia pa. 
X, Huic 





Y 9I 
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& eor.1!$4 4. 
b67. 1. 








EVCLIDIGS Elementorum 
.. X. Huic vero iacommenfurabilia ; Itrationa-| 
]ia dicantur; £«. | 


XI. Et re£tz ; que jpfa poffunt; Irrationa« 
€$35 f. 










Schol. 





2 


definitiones | 

emplo aliquo illu4 

flrentuv y fft cir- 

culus ADBDP 4? 

cnjus. femidiame-| 

ter C B 5. buic in« 

feribantur | latera] 

figurarum — ordi4 
natayum. , Hexa-| 

goni quidem; B P jl 

P Trianguli A D | 

quadrati B D, pentagoni D.Itaque f? juxta $ de-| 
fin. femidiameter CB frt Rationalis expofrtaynumero| 
2.xpreffa » cui velique BP, AP, BD,FD compazt 
yande funt,* erit BP 2 — BC — 2. quare BP eft] 
(XL B C, juxta 6. def. Tteg A P b — 4 12, 
(nam. ABq (16) — BPq (4) — 12) quare AP] Àt 
ef) d 8 C » enam juxta 6, def. atque APq| 
(12) «yh gv , per def. 9. Porro B Db — 4/ DCq] 

--BCq — 4/ unde BD eft jt. BCie* BDq]. 

£r. Denique , EDq — 10 — 4/ 26. (ut patebit. ex| 
praxi ad 10. 13. tradenda). erit dy y juxta vo. def 
€ proide FD — 4/:10 —. A/ 20 eft f, juxta 1x] 
defin. | 

























































Pofiulatum, | | 

Oftuletur; quamlibet magnitudinem totieil 
pofie multiplicari ; dogec quamlibet magni: 
tudinem ejuídem generis. excedat. 





Y 
a 
D 































Liber X. 


otl 


| 
| 
| 
| 





AXt0maAt4. 





lot 
1.MAAgnitudo quotcunque magnitudines me- 
dens, compofitam quoque ex ipíis meti- 

!:qtur. i 

ej 2. Magnitudo quamcunque magnitudinem 
ilifmetiens,meutur quoque omnem magajitudinem 
idi quam illa mettur. — eid 
jj 3. Magnitudo metiens totam magnitudinem 
iM 5€ ablatam» metitur & reliquam. 
lit ii 
liit PReP. IL 
lin EI Duabus magnitudinibus. ineqnalibus 
»t B AB C propofriis » fià majore A B aufe- 
Y ratuy majss quam dimidium (A H.)) c» 
M IG; e ( HB) quod reliquum | efl, vuv fus de- 
^ 


jd u trabatur majus quam dimidium (H 1, ) 
(teri : . 
" € boc [emper fiat. y velinquetur tandem 


quelam magnitudo Y B , que minor erit 
propo[rta aninore magnitudine C. 
T a Accipe C toties ; donec ejus multi- 
A CDyfex DE proxime excedat AB ; fintque 
IDF — FG-—'GE-C. DemeexAB pluf- 
dom dimidium AH, & à reliquo H8 plufquam 
. Bdimidium Hl;& fic deinceps, donec partes AH, 
i IHL IB eque multa fint partibus DF; FG, GE. 
Iam liquet FE,quz non minor eit quam * D E, 
I majorem efe quam HB, quz minor eft * quàm 
j|AB"2D E. Pariterque G E qux non mitor 
ist quam * FE major eftiqnam IB 7 2 * HB. er- 
vidigo C- vel! GE c- 1B. Q.E. D. [ 
4B. Idem demonttrabitur , fi ex AB auferatur di- 
"5 i midium AH; & ex reliquo HB ruríus dimidium 
HI, &ita deinceps. 












Jn | 


a poft. 10, 













































































a t. 1 Oo, 
b ^yp. 


C 214X,10 
d 1,2X.10 


81. 0. 


b conftr. 
C t 4x.10, 


d 1 ax.19. 


e 1ax,VO. 


f 3.4x,10, 


































EVCLIDIS Elementorum 
IT. 


b Si duabus magnitudinibus inequalibut| v. 

propofftis (AB , CD) detrabatur. feupet ls. " 

5 minor AB de majore CD » alterna qua-l 

à dam detrattione , ci» reliqua minime pre- " 
G cedentem. metiatur 5 incommen[urabiles| 
erunt ipfe magnitudines. ] 

'. Siferi potelt ; ficaliqua E commu-]. ! 

nis menfura. Quoniamigitur A B de]. ? 

tracta ex CD; quoties fieri potet, re] C 

linquit aliquam F D fe minorem ; &J sj 

N qQR FDexAB relinquit GB, &fic dein-]i sc 


ceps ,-4 tandem relinquetur àliqual; 


PRO. 


ume 


. GB 73 E.ergo E. b metiens AB; c ideoque CF3| 


b & totam C D ; 4 etiam reliquam FD; metitur; Tu 
€ proinde & AG; 4 ergo & reliquam G3 ; feipfal p, 


minorem. Q.E. A. | quz 
Pao vr IIL iN 
] metit 


Duabus magnitudinibus commen [uA c. 
vabilibus datis, AB, C D, maximatto y 
earum communem menfaram. Y. B red. 
perire. . I. 
Deme A Dex C D ; &reliquua] 
EDex AB, & FB ex E D , done] *& 
EB metiatur ED ; (quod tandem &] vis 
et; aquia per Hyp.AB EI- CD) eri] 7 
FB quafita. " 

NamEFB 5 raetitur ED ;c ideoqu] 
ipfam AF ; fed & feipfam , 4 ergi 4- 
etian AB , & c propterea CE, 4aj (. 
deoque & totam C D. Proinde FB communi] 1. 
eft menfura ipfarum AB; CD. Dic G commu] ui, 
nem quoq; elle meafuram, hac majorem;ergo C 
metieüs AB, & CD,e metitur CE ; &f reliquan| 
E D, eideoque A F » & £proinde reliquam F B. 
major minorém. Q. E. A. | 
Corel 

| 








di 
Titi 
Tit 
| Qa 









Liber X. 


Coroll. 


Hinc ; maegnizado metiens duas magnitud - 
nes , metitur & niaximam. earum menfura 
communem. 


PRO .;. LV. 


ororxn s Poil lc aut 


Roo 09065 X95 


C E F 7 


Tribus magnitudinibus commenfurabilibus datis 
IA, B; C; maximam earum men[uram communem 


4 Inveni D maximam communem menfuram a ,. 16. 
fduarum quarumcunque A; B ; s item E ipfarum 
ID & C maximani communem menfuram ; erit 


s Nam perfpicuum eft-E metiens D & Cp b eonffr & 


metiri tres A, B, C. Puta aliam F hac majorem 2,4x.10. 
"I feafdem metiri. c ergo F metitur D ;c proinde & 
J E; ipforum D, C maximam communem menfu- 
ram, major minorem. Q.: E. A. 
coroll. 
| Hincquoque, magvitudo metiens ttes magni- 
J tudines, metitur quoque niaximam earum com- 


€ tor. 3.10, 


ml 
imunem menfuram. 


commenfura- 
biles magnitu- 


ic I : 3 : à 3, 1O. 
Ig menfura; quoties Cin A &B , toties 1 conti- 


5B neaturin numeris D & E. bergo C. A :: 1. Ds bao.crf 7. 
quare tüverfe A. C. :: D. r. Patqui etiam C. 
N 2 Bs 





EVCLIDIS Elementorum | 
B 
N 
P2?0»2vr. VI. 


LO NETT CHpAwGr F.r. $i dwe ma- » 
& S - ——C.4.. gnitudines A, BEP 

B Yt D.3. inter. fe propor-R. 
tionem babeant , quam wumerus C ad numerum D 5 | T 


. . . L (f 
commen [uvabiles erunt magnitudines A; B. ] " 
L j 1 Ug 

Qualis pars e(t 1 numeri C; talis fiat E ip- | 


fius A. Quoniam igitur E. A bite C. atque| E. 

A.B c:: C. D 5 dex xquo erit E. B: D 7] 

ergo quum 1 e metiátur numerum D , f edamBun. 
g confir. E metitur B;fed & ipfum A g metitur. ^ ergo 
hudfio ATL B. Q. E. D. 


PROP VII. 
























































VM MIN Incommenfuvabiles| 

B Led amit magnitudines &,B in] 
ter fe proportionem non babent. , quam numerus ad: 
numerunte 


Dic A. B :: N. N. 2 ergo & 7U- B, contra| 
Hypoth. | 


PRoP.VIII. 





A — —— Si due magnitudine| 
B ———-- A; B inter fe proportio! 
nem non babeant, quam numerus ad numerum y in| 
commenfurabiles erunt magnitudines. 
Puta A "1. B « ergo A. B :: N. N, contr; 
Hypotli. : 





















Liber X. 


DRoPR. IX. " 


A ——————— — Que à rellis lineis longitu- 
4 ——— dine  commeufurabilibus — fiunt 
mi quadrata; inter fe  proportio- 
sd nem babent, quam | quadratus 
Ap numerus ad quadratum numerum ;. quadrata in- 
p. rer fe proportionem habentia, quam quadratus wume- 
p; ros ad quadratum. numerum € latera habebunt 
longitudine commenfuvabilia. Que vero à. vetlis 
lineis longitudine incommen[urabilibus funt quadva- 
" td y intey fe proporttonem non babent, quam quadra- 
lU eps numerus ad quadratum numerum : €. quadsata 
n. inter fe proportierem non habentia, quam quadratus 
li repmeypus qd quadratmm timerums 6d latera babe- 
"IB bugie Jongitudine commen[urabilia. 
p. Hyp. A. TL B. Dico Aq. Bq Q.Q. 
Nam à fit A. B :: num. E. num F. ergo 
Aq//? Api, afa E. 4— ÉL uuo Aq. b 26. Pe 
ut Bqw B TET Fq 2 € feb. 13. 8. 
b|- Bq: Eq. Fq:: Q. Q. Q. E. D. pbi 
wdl 2. Hyp. Aq. Bq.:: pes :: Q. Q., Dico A i 
: AqNZ.— Eqb.— E 
ile B. Nam g' bis ( Eq HM "E ps 
bi.;ergo A.B :: E. E: N. N.k quare À 8 
|l. B. Q. E, D. 
| 3. H»p. A "3- B. Nego effe Aq, Bq :: Q. Q. 
| Nam dic. Aq. Bq :: Q- Q. Ergo A "I3- B, ut 
ul] modo oftenfum eft, contra Hypoth. 
4. Hyp. Non: Àq. B4 :: Q:. Q- Dico A LL 
B. Nam puta A t. 5; ergo Àq. Bq.: Q. Q- ut 
! modo diximus, contra Hypoth. 
































ont 


pri 
nm ff 


conta 
coroll. 


^ Linee | "H(unt etiam "Tj-;at non contra.Sed 
linez "T1. non funt idcirco L-, Linez vero T- 
| funt etiam" Qa. x 








"un N 3 PROF. 
|^ ; 













































































198 


a $4. 10, 
b 6. 10. 
C7. 10. 
d 8, 10. 


EVCLIDIS Elementorum 


: PRlo £.3X. | 
$2 quatuor magnitudines Proportio- | 


vero C fecunde.— A. fuerit commenfas 
rabilis ; c tertia B. quarte 3 commen- | 


m——— 
am € mà 
em mcm 








nales fuerint (C. A :: B. Dj ) prima |^ 










INI 
I T 


Wien erit. Et f£ prima. C. fecunde M — 


A fuerit incormen furabilis, e» tertia B | 

| quarte D incommenfurabilis erit, 
CABD 
Nb5:: B. D. b ergo B 7n D. SinC 

LL À ; ergo c non erit C. A :: N.N SB.DO 
4quare B'TI- D. Q. E. D. 


LEM.JM-.. Ir. 


Duos mumeros planos invenire , qui proportionem | 
non babeant , quam quadratus numerus ad quadra | 


tum numerum. 


Huic Lemmati fatisfacient duo quilibet nu- | 
neri plani non fimiles ;. quales funt numeri ha* | 
bentes proportionem fuperparticularem ;' vel fu- | 
perbiparttentem, vel duplam; vel etiam duo qui- | 


vis numeri primi. vid.Schol.27. 8. 


B;$,C; 3: 





Invenire lineam HR. , ad quam data vetta linea. | 


KM fit in ratione datorum numerorum BC. ^^ 
4 DivideK M in partes equales ique multas 
unitatibus numeri B. harum tot » quot unitates 
funt ia numero C. ; 5 componant rectam H R. 
liquet efe KM. HR :: B. C. 
LEMM.4. 3. 


Invenire /ineam Dy ad cujus quadratum date ve« 
fie K M quadratum frt in ratione datorum numero- 
rum D; C. 


Fac 


| 


| 


I-— 


| J —- 


$1 Ct A, a ideoerit C. A 58ON.] 


j enti 


tm di 


], XU 


quad 
E 


T 


E 


I 


l 
] 
| 


| 








Qm 
ntt 
lin 
fih 





| Liber . X. | 199 
| Fac B. Ca :; KM. H R- ac inter K M , & a2lem.10. 


il H R b inveni mediam pioportionaleam D. Ent "we £s 
in KMq. Dq c :; KM. HR 4: B. C. € 10. 6 
hjle | 


d eonffr, 
Pio P. XE 


MAR AC, cde B.io.  Propofite vete li- 
d po peu Sc EN OQ COM invenire duas 
ID "es vettas lineas incom- 
| [nzenfuvabiles 5 alteram quidem D longitudine tan- 
[ruo alteram vero F. etiam potentia. 
| rn Sumenumetros B,C, 2itaut non fit B.C :: 4, uio 
| Q.Q. b atque B. C :: Aq. Dq.cliquet A "EL 10... ; 
ID. Sed Aq 4 "LI-.Dq. Q. E. F. Sari io. 
| az. Fac A.E s EOD. Dico Aq'H- Eq. c9. 10. 
Nam A. D e:: Aq. Eq. ergo cum An D';d46! 


| ut prius, f erit Aq"D- Eq. Q. E. F. did 


f 10. 10. 


PuxoPr XII 


-Que (A, B) eidem magnitudini C 
unt. commenfurabiles 5» inter fe fuat 
commenfuvabiles. 
Quia A "Q- C,&C-"u.B;,;^- t A.35 10. 
SON. ON 5s D. Beat 
que C. B :: NN:SE 
;2. 653. G. b fumantur tres nu-, 
5:b4KE,6. mei H; LK minimi 5 
inrationibus D ad, E, & F 'ad G. Iam 
|quiaA. C c: D.Ec: H.l.. ac C. Bé: F. G. PAR 
Bc: L K..derit ex «quali A. B :: H.K :: N. das. «. 
ergo A T2- B. Q. E. D. i27.$6 0. 
Schol. i 


Hinc ;: omnis. recta linea rationali linez 
| commenfurabilis ; eft quoque ; rationalis. Et iof 6. 
| omnes rectz rationales inter fe commeníurabi- ^ 
T les funt , faltem potentia. Item; omne fpatium 
Jj rationali fpatio,commenfurabile ; eft quoque ra- 
| tionale ; & omnia fpatia rationalia inter fe com- 4-9. 


| N4 men- 


8. 


e ———dg-———-— 
mu 


uj-——— -——— 


» 


D 


























































































































260 EVCLIDIS Elementorum 
menfürabilia fant. Maenitudines veto ; quarum 
altera eit rationalis; altera irrationalis , funt injp«i 

def 3, & 10. : ] | 
ter fe incommenfütabiles. | uii 
PEE 
EPA o PCOXILL li 
A-——-— — Siffht due magnitudines AJ? 
C ————- B ; évaltera quidam A eideni] 
B .--——- C fft commenfurabilis , altera 
vero B incommenJfürabili; intommen[urabiles erum] - 
magnitudines Ay B. d 
" Dic B ri. A. ergó cum C a*r- A ; p erit C] D 
2 bjp, i 
bij jo. , "CL D,contra Hypoth. | |. 
PROP XIV. | d 
Si [mt due. magnitudines commenf[uva-! " Vs 
biles À , B j aera; antem. ipfarum | "" 
(1 A magnitudini cuipiam QC incommenfuva-| Y ] 
| d o] biis fuerit ;: e reliqua B eidem C incon- | TM 
| men[uvabilis eyit. m 
a by. Pata D*t1- C. ergo. cim 'A "2 2 B, | $" 
bini,  À B Üperic A TE C, conttá Hyp: | " n 
1 ) 
PRO». XV. lisi 
A ----- Si quatuor: vette [i- | 
B ———————— nee proportionales fue- | à 
C. r rint (&.B;:€. D; y] 
D - --—-— prima vero. À tanto plus Mal 
posit quam fecunda B , quantum eff quadgatum ve- | "V 
ce linee (rbi commenJvrabilis longitudine se tertia | 
C tanto plus poterit , quam. quarta D. , quantus | 
ef? quadvatum rette linee ftbi longitudine commen- |... 
Jfurabilis. Quod. (f pvima N tanto. plus pofsit quam M 
fecunda B. ,. quantum. eff quadratum velle linee | 1 
ftbi incomnen[urabilis longitudine; e tertia C tan- LIN 
to pius poteritquam quavta Dsquantum eft quadra- Vli 
tum vette linee (tbi longitudine incommenfurabilis. Vm l 
e Nam quia A. B s :: C. D, 5erit Aq. Bq :: o, 
em $, —Cq. D4.* ergo dividendo Aq4q. Bq :: Cq— ow; 


DqQ. | 
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lg Dq.Dq. d quaré M : Aq B LB: 4/: C4... Dq, d 16. 
l Dc invertendo igitur BA: Aj3— Bà :: D. M «tr 
[2q— Dq. f ergo ex equah A. M 1 Àq— Bq:: 
Ic. 4/ : $q —Dq.proinde fi AL. , vel tz 4/ 
Aq — B4; g erit li militer C LL, vel "D. 4; 89 t9 


$1 due magnitudi- 
C cosimenJurabiles 
E oem A B, B C componan- 
| ty , C tota maeni- 
qudo AC utriquezpfarum AB, BC commenfauvabilis 
irit : quod ff tota magnitido-&C uni ipfarum AB, 
Eel BC commen[urabi!is fuét 5 c que à princi- 
oio magnitudines AB, BC cempenfuvabiles erunt. 
B 1r.E»p. 45it Dipfarum AB , BC communis , , 10, 
nenfura: b etgo D metitur A C. cergo ACTI. b rax io. 
AB, &BC:; Q.E.D. | acude 
| 2. Hyp. «Sic D communis menfura ipfarum 
IA C; AB ; 2ergo D metitur AC— AB (BC 5) 4, io. 
f proinde AB "LL BC... Q: E. D. 





T | m Covoit. 
fill Hi ^ M 

yp. Hinc etiam , fi tota magnitudo ex duabus 
'"KR'ompohita; commenfurabilis fit alteri ipfarum , 


pii ; YAT 
P"Rradem & reliquae commenfurabilis erit. 


yt 

T PROor XVIL 

2) 

au 9—1———— —8i due magnitudines. in. 

pi B C commen[nvabiles A B, B C 

je D -—- componanturset tota magni- 

umpode AC urrique ipfarum AB, BC incommenfura- 

delis erit: Quod fr tora magnitudo N C uzi ipfa- 
liM um. AB incommenzuvabilis fuerit , ev qu& à pyin- 
J3pro magnitudines A B ; BC incommenfurabiles 

T9. 


1.H»yp. 





EVCLIDIS Elementorum 


1. Hyp.$i fieri poteft , fit D ipfarum A C 
AP communis. menfura. a ergo D metitur) HE 
AC-— AD (BC) Pergo ABI3- BC. , cone 
Hypoth. | 

1. Hyp. Dic A B'ULB C. eergo AC "a. 
AB, contra Hypoth. | 





| 
] 
| 











coroll. 











Hinc etiam ; fi tota reagnitudo ex duaby| 
compofita,incommenfurabilis fit-alteri ipfarum| 
eadem & reliqua incommenfurabilis etit, 


PnRnor XVIII. 























| ! 
Si. fuerini]) — 
due. vette i| 
neg  inéqualey 
AB.GfKI! 
quavte | antem 
B parti quadrae| dar 4] 
c D : 4 ü , quod frt M utr 
Ur c obortis minori G K liu 
H «quate parat ln 
elogrammumm 
ADB ad majorem AB applicetur ; deficiens frgura 
quadrata, & in partes AD , DB /oncitudine com.| 

















A. 

















5 Bifeca GKia H 5; &,5 fac retang. ADB —l 


GHq: abfcinde AF — DB. Eítque ABqc—] 


4ADB4(4 GHq, ved GKq) -- FDq. . Iam 
primo! 











| Liber X. 


AQ imo, Si AD 23- DB, erit AB e^ C. DB? L1. e'6. i0. 





203 


DB f(AF--DB, vel AB— FD)gereoz27 i io 


1 rgo AB "Q DB. / quare A DELL D. 
D. E. D. 


A 


DaQJP.iXLX 









mm I Si fuerint 
fium P asl din M. due rette li- 
| ' Y nee inequa- 
| Jf | | p les, AB, GK5 
| uayte autem 
firi AN li. 341 ico - $ n fas; quadra- 
le di [F (5139 ü, quod fit à 
É T v^ minore G K, 
GN : H "M equale. par- 
«Ue ailelogram- 
voapum ADB «d majorem ^B appücetur, deficiens f- 
| | 1 


"Infra quadrata 5 é in partes incommen (uvabiles 
GK bneitudine AD, DB , ipfam AB dividat ; major 
jg B zanzo plus poterit; quam minor GK , quantum 
"n Lf quadratum vette linee FD , (ibi longitudine in- 
(fg ommaenfuvabilis. Quod [f major A B tanto plus 
It Qiofsit ; quam minor GK, quantum eft quadratum Ye- 
itf liie linee F D ffbi longitudine incommen [urabilis ; 
qui Marte antem parti quadrati qnod fic à minore 
nti 3K, equale pavallelogrammum. ADB ad majorem 
nÓbÀS D applicetuys deficiens freura quadrata; in partes 
longitudine incommen[arabiles AD, DB ipfam AB 
l'ividet. 
| Fa&aputa, & dicta eadem , quz in praece- 
(WMenti, Itaque primo,Si AD r3. DB ,« erit pro- 
li'bterea AB "TI- DB ; 5 quae AB t 2Db 
EH — FD)cergo AB'TL FD. Q.E. D. 
022| Secundo, Si A B'ELF D ; cereo AB'TI- 
2A B — FD (2 D B;)42quare A BILDB,;t«X 
|proinde AD t1 D2. Q.E.D. — 

Ü P Ro P. 








(0 IB^tL FD. Q'E. D. Sinfecundo4 À D LI SIR 6.10. 
QOO, 


|D, berit ideo ABT A B — FD (2D.83) js 35, 


217.10, 
b 15. 10, 


C cor. A4 10. 
d 15. 10. 


e 17. 10, 






































































































































EVCLIDIS Eiementorum 








Pao». XX. P 

A . Quod fab vationa: bi 
libus. longitudine com]; 0 

B menfurabilibus veis 4l à 


neis BC , C D fecun P 
dum aliquem preditto- 
yum modorum , contine-)— 
E Cc wr redangulum B D jg— 
— vatiendle eft. I.— 
a 46 *. Exponatur A; f. & a defcribatur BE quadra:j$iie 
b 1. 6. tus ex B C. Quoniam D C. C E (B €) bp zzi! 
Sb, BD.BE & DCc'u-B C ; derit redang|].. 
ebpég. BD LL quad.BE.ergo quum quad.BE £ UL Aqj] 
"FR fert BO^E3- Aq. proinde rectang. BD eft ivl 
42, 10. j^ 3 | 
Q. E. D. | 
Not. Tria funt genera lineavum vationalium in-| E 
ter fe commen[nvabilium.. Aut enim duarum linea: 
rum rationalium longitudine inter fe conemen uvas 
biliwn altera equalis eft expofite vetionali ,aut neu 
gra vationali expofrte equalis efE, longitudine tamen]... 
ei &traque et commen furabilis; aut denique utraque) m^ 
expo[rte rationali commen [nrabilis efl. folum potens! ui 
ua. Hijunt modiilli , quos innuit prefens tbe. 
yema. qua 
In numeris, fit BC,4/ 8 (14/2) & CD, 4/18 "p 
(3 M. 25) erit rectang. BD—4/ t44 — I2. au 
PRO?-rF XXI 4 
D y Si rationale D : 
E | | ad. rationalem D Cl, "" 
applicetur, ieindil in 
ntm.CB efft v] 


| | ; d Wu. 
C i tiondlem , c» ei D C| i 





"ad. quam. applicatumy 


eft DB, longitudine commenfuvabilem.. do 
a 1.6. . 'Exponatur G, p. & defcribatur D A quadra. | ib i 
b b». tum ex B C. quoniam B D. DA «:: B C. C À 5, | ur 


€ jeh 12. 16, I 


dió:o. ' atque, BD DA ^ funt ga; * ideoque 12- ; EC lt 


A 





I 
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"TL CA. at CD (CA) b efl p.e ergo BC efe. vs. 1o. 
|p. Q E.D. J 
In numeris, fit re&tang. DB, 12; € DC; 9. 
» ait CB, 4/ 18.atqui /18— 3 M/ 2.& s 8 —2 


LEMM.A. 


Duas vetias vationales po- 
sentia folum commenfurabiles 
| invenire 
willst Ajexpolita p. a Sume b A,;*& C 1B. 
)h lliquet B, & € eífe detis: o 2 Epio s 
xl | : 
iud PROor XXIL 
Quod fub ratio- 
nalibus D C, C B 
potentia folum com- 
| menfurabilibus ve& is 
lineis continetuv re- 
| &angulun D B, ir- 
lationale e[l; co» vetta linea V. ipfum potens; irratio- 
"Balis 5 vocetur autem Media. 
É Sit G expofita p. & defcribatur D A quadra- 
lam ex DC; fitque Hq—DB. Quoniam AC. 
PBa:: DA, DB. b atque AC"u. CB, cerit a t. 6. 
ALL DB (Hq). 4atqui Gq "H- DA. eer- c ci 
ro H -Ll- Gq. f ergo Hef fp. Q.E.D. vo- d yp. & g. 
[etur autem Media. quia AC. H :: H. CB. $1 ems 
| Innumeris, hit DC, 5; & CB, 4/ 6. erit re- f 11. 10. 
. Brangulum DB (Hq) M/ $4. quare H eftu4/ 54- 
| Mediz nota eftj4. Medii vero. v ; plurali- 


| 


SCHOL. 


Omne rectangulum; quod potett contineri 
(ub duabus rectis rationalibus potentia folum 
Ullicommenfurabilibus, eft Medium 5 quamvis con- 
idlitineatur fub duabus re&tis irrationalibus : atque 
| omne 









10 EVCLIDIS Elmentorum 
omne Medium poteft contineri fub duabus reli 7 
rstionalibus po.eatia -tantum commenfurabi)- ^ 
bus, ut exemp. ar. 4/ 24 eft v. quia contineti] i? ] 
fub 4/ 3,8 4/ 8, qui funr p T-. etti poffet coii" 
uneri fub v4/ 6, & yy/ 96 icradonalibus; uai Nu 


V/ 94 — v/ ;76—u4/ 6 in u/ 96. puo 
5 
PROooP XXILL m 


p A ; Quod (BL| 








































7 nt 

à media. A fit, «] 
yationalem | Bit 
applicatum 5 lat| 
tudinem CD. 
tionalem — efficit] 
? E LA c ei DC, aj 
Y quam applicatuig 
eft BD longitudine incommenfurabilem. 
aft ix:o,7 Quoniam A efl 4,2 erit Aq re&angulo al 
bt 4x... cgi (EG). aquale contento füb EF, & F( E 


















C) 



























T 














Pei E Ó .b ergo DD-—EG. c quare BC. EF :: EGIT 
Eb CD.4ergo BCq. EFq:: FGq. CD. fed BCq] ^ 
ETE e EFq e funt. Qa;f ideoque CL. 2 ergo FGq UI 
h f 1219. CDq.. Ergoquum FG fit 5» ^ erit CD. Por] 
Aag PUR ro; quia EF. FG4:: EFq. EG (BD)5 ol 
mfda1o. EF "TI- FG; erit EF "UL BD. verum EE 
o1/6. ,2 I. CD3- ^ergo. rediang. BD uU CDq 
p19.15, — quumigitur CDq. BD »:; CD, BC. pent CI 
TL BC.ergo, &c, 


PKoP. XXIV. 



















































[ 
| 
l 












Media , 4] 
commen furabilil 
B, media eft. . 
Ad CD | 











rectang. CFGS 
| : B. Quonian? 
Aq (CE) et »/ y, ^ & CD p»^ent ladmddl 
£23, 10 DR. 









Liber, X. 


P nOCD. Quoniam vero CE. CF 4 :: d ». 6. 
.DF;& CE eT CE, ferit ED r1. DF, $ 5» 


f 10. t0. 


uero DF efj -H- CD.,^ ergo rectang. CF gu. &i; 
tabu. E 


q)eft uy. & proinde Beft p. Q. E. D. 


h 22, 10. 


mj Nota quod frgaum -LJ- plerumque valet potene 
a tantum. commenfurabze, ut in. bac demon(lratio- 
fo cv in pre:ed. ec. quod intellige, ut ex ufu crit; 
r juxta citatione. 
(00g 
1 y Coroil. 


8 Hinc liquet fpatium medio fpatio commenfu- 
abile medium effe. 


LEMM.A, 


Dkas velas medias A, 
B. longitudine commen [wva- 
biles 5 item duas A, € po- 
Jentia. tantum commen fuvabiles invenire. 
| «Sit A quevissfume B LA; ex C "B- A. rne 
P Factum eiie liquet. 


PROP. XXV. 
Quod [ub DC, CB me- 


diis longitudine commenfura- 
bilibus re&lis lineis continetur 
rellanguum D B ; medium 
e(t. 
| gz« s Super D C conflruatur 
m quadratum DÀ. Quoniam a s. 6. 
4L fAC. (DC) CBa :: DA. DE.& DC T- CB; b mv 
(DBberic DA "C1- DB. «ergo DB ett uy. Q. E. D. 







































































a 46 1. 
b cer, 16. 6. 


€ eyp. & 14. 
20, 


d 25,10. 

€ 10, 19, 
f 10. 10., 
g feb. 12.6. 
nq 6., 
k 17.6. 
] 12. 1o. 

m 20. 10 
m 22. 10. 


á byp- & . 


16, 10. 
b 1, 6. 
€ byp. 

d 10. 10. 
€ 14. 10, 


(GF); fi "Em ergo rectang. IK xd. AC 











EVCLIDIS Elementorum 





PRorP XXVL OU 
6: 

a |i" IL * 

| aMMIT 

D ket 





Quod fub: mediis potentia santum commenfuray, — 
bilibus vettis lineis A B, BC. continetur rettangu| 
lum AC, vel rationale efl vel medium. l 
Super rectas AB, BC a defcribe quadrata AD] 
CE. atque ad FG $, 5 fac "re&angula FH-j 
AD,b & IK—AC;ab & LM—CE. | 
Quadrata AD, CE, hoceft rectangula FHfg f 
LM cíunt. a; & 7E. ; er?o eandem habente| lin. 
rationem GH; KM funt 4p, 8&« "LL. fergdan. 
GH«KM eft. [y.atqui quia. AD; AC, CEysr, 
hoc eft FH; IK; LM g funt 2,5 & 5 proind] 
GH, HK, KM .etiam-i, & erit HKq—GH;| 
KM ; ;ergo HK eft p ; vel "LL, vel IE] 































efl fy. Sin "C-. ergo AC efus. Q. E. D. 





ED sgamims ^| 
Erunt primo Aq;Eq,Aq-- Eq;Aq—. Eq« T1. 
Erunt fechndo, A3,Eq; Aq Eq; Aq—Eq "uj 

AE, &2 AE. Nam A. Eb: Aq. AE b :: AE! 

E. ergo cum A «'Tj. E. erit Aq'T1. AE, «8| 

2 AE. item Eq 4L. A Ej? & 2 AE. equare cun 

Aq--Eq'U. Aq & Eq; & Aq — Eq Los 6; 

1 





UR 





fel 
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pferuntAq--Eq;f& Aq—-Eq'H-. AE; & f'41e 
IAE. s 


|Hinc eyunt tertio, Aq; Eq; Aq-FEq;Aq— Eq» 
AE£'LI- Aq--Eq-- 2AB;& Aq--Eq— 2AE. 

X Aq-- Eq--2 AE LL. Aq-- Eq7 »? AE. i5 io. 
(Q.À— E.) h eor.7:20, 


PROP. XXVII 
P» Medium A B non 
| fuperat medium AC 
rationali DB. 
Ad EF e 5; afae qo".i6 6. 
EG — AB,a & EH 
5 AC. Re(tan- 
gula Ab , AC ; hoc 
efl; EG ,EH b funt. 5 bz: 
p&,cergo FG » & 
FH funt e "H- EF. 


C 25.10, 


' aque fi KG , 2 id eft DB fit t foe erit HG T1-. d s.ax.s. 
Isi 


Ks f quare HG Uu. FH. ergo FGq4 DER H4. diss 


Id F H eft e". ^ eigo FG eit g. verum prius g lem.6 10, 
Jat FG e. Quz repugnant, h fcb/12,10. 


SCEOr, 


I. Rationale AE fuperat 


4H &. rationale AD rational CE. 
Nam AE s Tl AD ; a5. 
j b ergo AE CERE CE. e quare b ond 1o 
E CE eft ^». Q. E. D. COMM 


E Rationale ND cum va- 
tionali C. F facit rationale : 
F 1 1 


Nam'AD ZEE: 
bquae AF CL AD, & rir nidm 


CF. cproinde A F eft e'y . cf 
Q. E. D. 


10, 
biz: 


OQ PRO». 


























a lem 31. 1o. 
b 13.6. 
C 12.6. 
d 11.10, 
e cont. 
f 10. 10. 
14 10. 
[^ 17. 6. 
h feb, 12.. 19. 


a [em 21.10. 
b15.6. , 
c 12,6. 

d 17. 6. 

e 12. 10. 
f conffr. 

g 10.10. 
h4 y 
k eonftr, & 
€or. 

) 16/6" 

m 22. 6. 


EVCLIDIS Elementorim 


PROP. XXVIII. 
Medias inpenire (C, ex D) que ra.| 


aSume A, & B p iss, b fac A. C st] 


|C. B. e atque A. B. 2:2 Cox: Dico! 


bd fadum. Nam A B (C q). 4 eft ea 
1 4ünde C eff u. quum veró A.B e sri 


i tiotale CD contineant. 
i 
| 


CD; ;ferit € D. g ergo D eft uj 
AC p pporro Permütando A; C.:: B.D.e hf 
elt C. Bt: B. D. h ergo Bg — C D. 


atqui B ] e e(t £ TA b ergo CD eft p. Q. E, F. 


[n nuuéris,it:A; 4/ 2: & B,4/ 6. ergo Cellj 
pu pz. fac / 2. V/ 6: vM 12. D.vel u4/ 4. V V 
94 12. Dedit Ds v4 108. atqui v 12 iit] 

ta" 168—vV/ I296—./46—-6i lero CD ett 64 


item C. D :; 1.4/3. quaté C" tJ- D. 7 
paolf cipe 


Medias imveniye potentia tantum 
commen[urabiles Djc* E, que medi. 0» 
aro 
a Sume A,B,Cf "U-. Fac A. D 

DD.B. ec& B.C s D-EF. Dic 


um DEcontineant. 


Ace 


Nam AB4 —Dq & AB elt uy] 


n. 


Won 


p ergo Dett uy. & BÁ^L- C. c erga 


D TOES ergo E ett 4. poros 


B.C f: D. E ; & permutando B. D :: C. ER 


khoc eft, D. A:: C: E. ! ergo DE-AC. Sed 


AC m eit uy. etgo DE eft y. Q. R. DX 


Innumeris.fit Aj20;& B,4/ 200;& C4/ 80| 
Ergo D eí(t4/4/80o000; &'EU/ 12800. Er| 


go .DE—4/4/ 10240000007——4/3 2000. & D. H | 


t AM IO. 2. quare D (13- E. 


Scholl 





Liber X. 
9 C. H.0L. 


Invenire daos numeros pía- 
nos (emiles vel difsimiles. 

Sume quofcunque quatu- 
or numeros proportionales, 
A.B :: C. D. liquet AB; & 
CD effe fimiles planos.Pla- 
nos autem diffimiles quot- 
cunque reperies ope fcholii 
39. 9. 

LEMM .A4. 


Í-x: Duos numeros quadratos (DEq & CD4) 
voepire ; ita ut compo[ius ex ip[rs (CEq) quadra- 
a or etiam it. 
» d Sume AD, DB numeros planos fimiles (quo- 
im ambo pares fint ; vel ambo impates) nimi- 
im AD, 24. € DB, 6. Horüm famma, (AB) 
130; differentia (F D) 18 , cujus femiffis 
CD) eft 9. 4 Habent vero plani fimiles A D, gg 
)B unum medium numerum proportionalem; EM 
. fempe D E. patet igitur fingulos numeros CE, 
"D, DE rationzles effe ; proinde CEq (5 CDq b47. V 
uadratus requihitus. 
duo numeri quadra- 


|erit CEq— CDq—DEq. | 
| Onodíi A D, D B fint numeri plani diffimi- 
b ! O 2 les ; 




















EVCLIDIS Elementorum 


les; non etit media proportionalis (DE) nt 
merus rationalis ; proinde quadratorum CEc 


CDq excelíus (DEq) non erit numerus. quil 
dratüs. 








LEMM.A4 z. 








2. Duos numeros quadratot B, C invenire , itj Cs 
ut compofitus ex ipfrs D 5 nom rt quadratus. iten| 
quadratim numerum. dividere in Wuos n&men| 
B; C non quadratos. 














A; 3- B, 9. C, 36. D 4$. 
r, Sume numerum quemlibet quadratum Bl 
fitque C—4B; & D—B--C. Dicofacum. | 
Nam B eft Q. ex confir. item quia B. C jj^ 
I. 4 :: Q. Q. « erit C etiam quadratus. Sed que] 
niam B -- C. (D) C z:: 5.4 :: non Q. Q. P no) 
erit D numetus quadratus. Q. E. F. 














A336. B,24. C;tz. D53. E/2. FP; t. 


2. Sit A numerus quivis quadratus. Accip] 
D, E,F numeros planos diffimiles ; fitqu] 
D—E-rF. fac D. E, :; A. B. & D.F :: A.C] 
Dico factum. 

Nam quia D.E--F :; A.B--C.& D—E--F| 
a ecrit À — BF C. Iam dic B quadratum efft) 
bergo A & B, &cproinde D & E, funt nu| 
meri plani fimiles , contra Hypoth. idem ab. 


furdum fequetur 5. fj C dicatur quadratus. ergo| 
&c, | 








lier X. 
Pxor xXx. 


y. cator E Invenire duas vatio- 
"d MA nales ABAF poren- 
| OC2NN da dantum. commen[ura- 


|| biles , ita ut major X B 
B pius pofsit » quam. minor 
A EF » quadrato vete linee 
.D B EF /longitudine frbi com- 
| men fuvabilis. 

"—& Exponatur AB, e -a Sume CD,;CE numeros , ito 19 
uadratos, ita ut CD— CE (ED) fitnonQ. 19; — ^ 
Fiatque CD. ED :: ABq. AFq. ln dreulo we oy a 
hper AB diametrum defcripto c aptetur À F » c1 4 

m acaturque BF. Sunt AB; AF; quas petis. 

Nam ABqQ. AEQ4:: CD. ED. e ergo AB def 
(Br AFq. verum AB eít p'.fergo AE ett p^. fed e& 1o. 
luia C D et Q: at ED non Q: c eric A B TI. ffébr.t0 
MF. porro » obang. b tectum ATD,; eft ABq P 
- [.— AFq — BFq4 ; cum igitur ABq.. AFEq c: H7. € 
^D. ED. per converfionem rationis erit ABq. gam 


3E q:: CD. CE: Q. Q Jergo AB 7H BF.Q.E.F. 
D,$. Fac9. 5 5 36. (Q: 6) AFq: erit AFq 
.proinde AF 4/ 20. ergo BFq — 36:720 — 





XXXI. 
Invenire duas. va- 
tionales AB. AF. pa- 
tentig tantum | com- 
men[urabiles. , ita ut 
major A B. plus pofsit; 
quam minor ÀY,qua- 
drato rete linee BE 
Cu ESXG.D «bi longitudine incom- 
menfurabilis, 
| Exponatut AB, »". a accipe numeros CE,ED 23219 
o guadratos, ita ut CD — CE -- ED fitnos Q. '^ 
^ B& in reliquis imitare conltru&tionem praceden- 
is. Dico factum. O 3 Nam ; 





















































EVCLIDIS Elementorum jun 


Nam,ut ibi, AB; AF funt P TL. item A2? Ibin 
BFq :: C D. E D. ergo cum C D fit nón Qbhi:: 
berunt AB; BF t1. Q: E, F. Pu 

In numeris ; ft AB. 5s. CD, 4s. CE— iiic 
ED--9- Fac 45. 9 t* x4 (ABq.)5 (AFqEo:t 
ergo AF — 4/. 5. proinde BFq — 4; — 2453 2» 
20. quare BF — 4/ 20. " 


XXXII. 


Invenire duas smedii| 
C, D poténtia tantin], 
tommenfuvabiles S qui 
(| rationale C D contin]. 
at y tta ut major C pins: pofsit , quam minor D]... 
quadrato velle lines fibi lonsitudine commenfura| 
bilis. | 
a Accipe A, & B P T-; 1ta ut 4 Aq- Bq *13i 
A. b Fiatque A. C:; C. B; atque A.B :: CI 
D. Dico factum. | 
Namquia A ; & 4 B fant $ "l.S eerit C (£A) 
AB) gu. item £ ideo Ct) D. ergo D etian 
p.porro quia A.Ba:5C/D; & perunutatim A 
C5B.D : CiB 1 
k (B3) f». 


Ue Y en P ONE 


ergo C—4/ AB— ; 
quare CD — 


Pkor XXXIII 


A Ta putrun. Wa sam eit 
à 


Dp — -- 


——— D, E potentia folum com; 
——. menfurabiles, que medius] 
C --———— DE contineaut ita st ma] 
jor D plus pofiit , quan]. 
minor E , quadrato velte lince [chi loneittdine coma 
men[arabilis, | | | 


B 


E ——— 





| Libér : X. Arg 
| 4 Sume A;& C £^ L]-jitaut A/ Aq — Cq'TL 2 jo. 1o. 
l.P fume etiam B. Tj- A, &G & &cADezeg e — 
P 13; C.E. Erunt D, & E quita. d i 
.] Nam quoniam A, & Cetunt /, e & B depen 
UN & C fent B o, & D (/ AB) £ edic? e Pa 
; |Quia vero A. D :; C. E. erit permutando A. (vie 
2:; D. E. ergocum A 't3- C» perit D tr E. PT 
jergo E eft i4. porto ; i quia D. B :: C. E; ! X26. 
[C eft uy, etian DE el » zquale eit uy. deniq; 2 » kd 
propter A: C :: D. E. equia 4/ Aq— Cq'G- ph 
y X, nerit4/ Dq— Eq T21- D. ergo ; &c. Sin 4/ 
Ihq7 €q^u- A, erit 4/ Dq— Eq H- Eq. 
| [n numeris; fit A9; C; 4/ 48: B, / 28. erit 
s 3072; X Ev, /. 588.quare D. E :: 24A ids 
PRorP XXXIV. 


Invenire duas ve- 
&as lineas A F ; BF 
F" potentia  incommen- 
fuvabiles 5 que faci- 
ant compofitum. qui- 
dem ex ipfarum qua- 
E Bais oso » re- 
"Maitangulum vero fub ipfts contentum medium. 
(I 4 Reperiantur AB,CD ponptaut M/ ABq-- 
.MCDq Tr AB.» bifeca CD ia. G. .« fac rectang. 
JAEB— GCq. Super A B diametrum duc fe- 
Rmicirculum A F. B. erige perpehdicularem.E F. 
iduc AE, BF. Ha funt qu indagandz erant... f", 6. 
| NamAE. BE 4:: BÀ x AE. ABx BE. sel ^ * 
, IBA x AEe— AFq;e & AB x BE-—FBq.fergo £'9. 1o. 
"Na n EB. AEQ. EBq. ergo cum AE g E eo 
| UR 1 d g £ ksn.3. & 
""AEB ; pent. AEq UL FB. ; Quinetiam ABq 47.1. 
(t AFq—- FB) ' eft py. denique. EFq.! — d 
"YAEB! — CGq4. " ergo EF — CG. ergo CD x ningO. 
JAB —.2EFxAB. atqui CD x AB» eft (4p. Pas 
P gergo AB x EF,? vel AF x EB,et uy. Q. E. D. RE 
O 4 Ex- 


14] 








-— «xy 


easi tpm PS IA MEN s. t 


































& 32. 10. 


b conffr. 





zpfavum quadratis medium |; vetbangulum vero fub| 
ibffs contentum, Yationale. | 


fit &'y ; atque / ABq — CFq'T3- AB. & reli-| 
qua fiant; ut ia przccedenti. erunt AB, EB, quas | 
petis. | 


item A Bq (AEq - E Bq) eft Gy. :& denique] 
AB x CE b eftpv, idcirco € AB & DE, d hoc 


€ fiel. 32.10 €ll AE x EBs; efte y. ergo, &c, 1 
INT s d e | | 


EVCLIDIS Elementorum 


Explicatio per numeros. 
* SicAB, 6. CD, A7 I;.quare C G——4/ '? 5| 






w- ol 


4.3. Ett vero AE— 5 —- 4/ 6. & EB —4 
A/ 6. & unde AF erit 4/: 18 —- 216.Et FB,47| 
18 — 4/216. item AFq —- FBq eit 36, & AY! 
FB — 4/ 108. 


Cateruin À E invenitur fic. QuiaB A EN 



























AF:SAF'AE; erit 6 A E — A Fq — A E] 
r3 (EFq.)ergo 6 AE — AEq — 3.ponge 3 -dJE 

€ — AE, ergo 18 -C- 6e — 9— 6e-— ee, ho 

elt 9 — ee — 3. vel ee — 6. quare e — 4/ € üt 
proinde AE — 3 —- 4/ 6. | dern 
quum 
un 
dur à 


:| 
B utin m 
LU 0 pi 


PRoP. XXXV. 









Invemve duas veftas lineas AE, EB potentia in| 
conmenfurabiles que faciant compofrtum qnidem ex| 





s Sume AB j& CFpu U itaüt AB xCEl 


N am, ut ifthic oftenfum eft, AEq r1. EB4:| 





J 


Liber X. 


PRO». XXXVII. 


Invenire du- 
A. as retlas line- 
a$BA,AC 
potentia incom- 

menfuvabiles 
qua faciant c 
Xy d" compofftum | ex 
|o ipfarum | qua- 
Mratis medium , € vettangulum fab. ipfis compre- 
ben fum medium, incommenfurabileque compofrto ex 

ipfarum quadratis. 

| -s Acadpe BC & EF ; itaut BC x EF (it 
|y. & 4/ Bcq— EFq *T1- BC. & reliqua fiant ; 
utin precedentibus. Erunt b. A, A C exoptata. 
Nam; ut prius , B Aq'T. ACq 5; item BÀq -r 
AC4eft uv. &BA x AC eft ux. Denique BC 
lp X1. EF, atque c ideo BC "1. EG ; eftque BC. b eonffr.. 


à 3j, t0. 


EG4: BCq. BCxEG;(BCxAD ,, vel BA e.t 
IX A C.) e ergoB Cq (ABq — A Cq) "H- ei14.10. 
ID A x A C. ergo; &c. 


iv 


Invenire duas medias longitudine e potentia in- 
€ommenf[uyabiles . 
| aSumeBC p. fitque BAX AC uy» & TL, 
IBCq (BAq -- ACq. ) » Fac BA. Hi: H. eis. 
y AC. Sunc BC, &H wu. Nam BC ett p. 
j«& BAx AC (c Hq) ett yy- quare H. ef etiam «17.6, 
I [n 




















»1:8 EVCLIDIS Elementorum 


du... £4 diteuBAXxAC'TE B C4; ergo Hq "ux 
b C. ergo; &c. | 


Principium fenariorum per eompoffiionem. 


PRo?P. XXXVIL 


Si due rationales] 


pP —1— CAB C wc priviild 


B IL commen[ará- 
biles componantur , tota AC irrationali: eft ; voces 
tur autem ex binis edipi Phi 


RUE iso. ub Roi wee 4 "i. BC, serit ACq'u 
& 1.44, 19. A Ba. Sed AB a eíl g*. c ergo AC eil g*. Q.E.D; 


PB ROoP, XXXV.ILL 


Si due medie A B; 


^ BC potentia tantum 


A B c commen fuvabiles compo- | 


nantur,que rationale contineantytota AC trraziona? j 


4is efl; vocekur autem ex binis mediis prima. 


p : 
b e»1.16.30 


cn, df o. AB 3 BC, p'7. cergo ACeft p..Q. E 


LEMM.A. 


Qued (ub linea. 


rattonali AB, cv. | 


irrationali B G 


angulum À C, 

irraiionale eff. 
dps . Nam fi rectang. A .C dicatur p. '*^5.quum AB 
b 21.10. fug ;berit la atado B C-etiam g'. contra Hyp. 





Nam quónbiam AB a "r1- BC, » erit Ded "EI 


h | un 
contineiuY — ve- d. 

| ifm 
T" tnit 
lirtr 


Lie X. 


PR Oo f—. XXXLiX. 
| Si due medie 


Al-——B —— G AB; B C peten- 
H tia tantum--cbm- 
menfuvabiles com- 
ponantur 5 que 
sedium | contine- 
ant 5. &otà & Car- 
rationalis... erit/s 
vocetur auiem ex 
e T binis mediis fecun- 
da. 5 
| Adexpofitam DE p' afacrectang. D F 7 ser 166. 
|ACq; b& DG — A21 - BC]. b47. 1. &. 
Quoniam A834 *^H- BCq ; derit yn 
|BCq; hoceft DG "H- AB4; fed AB e elt uy. $16 1e 
'eeigo D G efto. verum re&tang. A B C poni- A 1 
J| tur i» 5. e ideoque. 2 ARC(fKHF) etu»; get- BP» ou 
| go EG; & GF funt e.quiavero DB& TE HE; 456. 





| atque D G.HT::eE G... GF erit EG T 0:0; 


d 


| GE: mergo tota EF eft e. ^, quare re&tang DF PR 


T 


| eft p o ergow/ DF, ià eft AC, etg. Q.E.D. o ti, def. 10. 


pRo?PrP XL. 


Si due rette linee 
-————— AB», BC 9potenta 
| ^. b ó tantum: commenf(urabiles 
| componantur que faciant compo[ftum quidem ex 
B ipfarum quadratis rationale , quod autem fub ipft 
| continetur medium; tota vetta linea AC; irrationa- 
P lis erit : vocetur autem major. 
Nam quia A81 — BCq ; eft py,&b' n ps 
B A2Cceyu»» & proinde ACq(4 A3q 4- BCq— cbr& i: 
2 ABC) e"TL. AB] 4- BCqe y, f erit AC p". Po. 


| Q.E. D. | 


f vv. def.58. 


PRO -—F. 
















































































EVCLIDIS Elementortum 





PRoPrP. XLI. 






Si due vettéji.| 

y." B nee A C, CB po. 
C - tentia incommen- 

furabiles componantur , que faciant compo[?t m 

quidem ex ipfavum quadratis medium , quod. «n-| 

tem fub ip(fs continetur, vationale s totavetla linc 

AB irrationalis erit : vocetur autcm wationale ac| 

medium potens. — | 

AU. Nam 2 redang. AC B,« ey TL A Cq —| 
b (1x. 10, CB3 e uy. d ergo 2 ACB 4 "LI... ABq.. quare 
Om aci eABeit g. .Q: E. D. | 


d 15. 10. 
e t t. def. 10, 









um 
^ 
pin 





PR Sp». XLII. 


D 





| 





G p OR dan 7t 
A € 3 


Si due vette linee GH, HK potentia incommen- | 
furabiles componantur ; que faciant c compof(rt uua 
ex ipfarum quadratis medium,e» quod. fub ipfis con- | 
tinetur medium ; incommen[urabileque compofrto ex | 
quadratis ipfarums tota vea linea GK irrationalis | 
erit : vocetur autem bina media potens. |. 


Ad expolitam FB g^, ant rettang. AF —GK 4» | 
& CF — GHq -- HKq. Quonian GHq — | 








dur HKq (CF) 2 eit uv; latitudo CB 5 erit g'. Item | A 
à 6. quia 2 rectang. GHK (c AD) eet uy , etiam. à 
eio. 1. AC*erit g'.. Porro quia rectang. AD 4"TI- CF,] á 
A io, 4 atque AD. CF :: AC. CB; eerit AC "rà. CB. | h 

uéf. 1o. Quare AB et£ e". ergo re&ang. AF, idett j|; 
GKq eftp"y. Pbproinde GKe(t g'. Q. E.D.. | : 


PROP. 


Liber | X. 
PROP. XLIII. 





AUC uEJREL-D-8 
| | Que ex binis nominibus A B; ad unum duntaxat 
[pamm D dividitur in nomina AD, DB. 
| Si fieri poteft  binomium À B alibiin E fece- 
Itur in alia nomina A E ; E B. Liquet A B fecari 
lutrobique inzqualiter; quia AD-t- DB; & 
IAE "LL ED. 
| Quoniam re&angula ADB ; AEB sfuntpd ; 
sa & iingula ADq; DBqp AEq; EBq funt g';b a- A din D 
Ideoque ADq -- DBq, ? & AEq —- EBq etiam 
.«, b iddrco ADq -- DBq— : AEq-- EBqQ. 
Ic hoc eft; AEB— 2 ADB elt py. 2ergo AEB cfi4.s. 
|— ADB p'v.ergo H4y füperat jy per g^y.eQ.E. A. $1. Yo 
[ PROP XLIV. nm 


AC cC pPB 
|. Due ex binis mediis prima A Byad unum dunta- 
"xat puntium D dividitur in nomina AD, DB. 

| Puta ABdividiin alia nomina AE, EB. quo, , 
: H pofito; fingula ADq; DBq; EBq;« funt [Ae o X b/iÀ a 
- "4 redtangula ADB, AEB, eorumque dupla; funt «/& s. ' 
liÉ ba. beroo2 AEB-— 2 AD B;choce(t ADq din i9 
D f--DBq-—: AEq-r KBq efte v. * Q. E. A. 
V ! 1 PR Q P. 

















EVCLIDIS Elementorum 


P*'uoP XEM 
Dé ): Qué ex binis me. 


A "Y 


diis fecunda AB; 
ad imum. duntaxa 
pun&um C dw. 


dihuy in | nomin]. 


AC, CP, 


Dic alia effe no ^; 


Ad expofitam,EE e, fac | 
& EH — ACq. -- CB4 ; item 
-- DBq. | 

Quoniam ACq; CB443 funt a "Et- b erit! 
A Cq-- CBq(E H) uy. cergo latitudo F H 
efl 9^. 4 quin.& re&tang. ACB,d ideoque z ACB, 


«ts e (IG) ett up: cérgo HG , eft etiam p. Cum: 


e€4. 2. 
f 1em.16, 10. 
g 1. 6. 

h to. !0. 
k 37.10. 


b 40.10, ^: ! 

bfrbay ido: 

€ fek: $. $. 
LC IET E 


OQ AÉDBeiyrs € QUEEN. (35: 


igitur EH f "D1- IG , £ atque EH.IG :: FH. 
HG; & erunt FH; HG 'TI-. &ergo EG eft bino- 
mium ; cujus nomina FH ; HG. Simili argu. 


;, mento FG.eft bin.cuJus nomina FK, KG;contra | 
? 43. bujus." | 


P/R Op, XL VI. 


C^ «v E-D/B 


^""Major AB ad.unum duniaxat purttum D dividi-. 


tur in'momina AD; DB. 


, ?' Cóncipe dlia noriina AE, EB. qno pofito re | 
Gangula ADB; AEB2 ua ; ^ & tam ADq -& | 
DBq;quam AEq — EBq funt a. bergo ADq fi 
--rDBq-—: KNEq -r EBq; * hoc eft». 2 AEB- 





PROP. | 


À 


Liber X. 


PROP. XLVII. 


XE ac 
[—(r——d——— medium potens 
VBO RE D Ba. aPous 
pentaxat punttum D dividitur in nomina AD;,DB, 
| Dic alia nomina AE , EB. a ergo tam AÉq , 4:10; 
-EB', quàm 'ADq -4- DB fuüt(4&. « & re- 
py25gula AEB, ADB ; funtg'a. b ergo z AEB bfeksy.vo. 
axp2 ADB; choc et; AD1-- DBq7 :AEq-- 2552 
[B | et e'?. Q. E. A. : 


PROP. XELEVIII. 


Bina media. pe- 
ien$. A B, ad inum 
duntaxat — puniium 
C dividitur in no- 
mina AC,CB. 
Vis AB dividi ia 
alia nomina AD, 
| Q DB. Ad expoh- 
am EF $^, fiant re&ang. EG— AB j, & EH — 
)iCq -- C34» ,& EK — ADq-- DBq. Quo- 
iam ACq —- CBq; nempe EH, 2 e(t uy , p erit. age. 
1dtudo FH p^. Item quia, z ACB ; « hoc eft; ido: 
G; e(t « uy, b erit HG etiam. p... Ergo cum. EH 4$. ' 
"LLIG,íque EH. IG4:: FH. HG, eeri fiedimi 
'H*nu- HG..ereo FG eft bin. cujus nomina ^" 
'H. HG. Eodem modo ejufdem nomina eruat 
IK, KG; coatra 43 hujus. 





Deftnitiones fecunda. 


Ey Xpofitá rationali ; & quae ex binis nomini- 
| bus; divifa in nomina ; cujus! niajus nomen 
;lus poffit quam minus;quadrato rez linez (i- 

1 longitudine commenfurabilis ; 
I. Siquidemnajus nomen expofit& rational: 
com- 











14: EVCLIDIS Elementorum 


commenfurabile [it longitudine, vocetur tota ex/| 
binis nominibus prima. | 
IL Sivero minus nomen expofitz rationali 
longitudine ht commeafurabile;vocetur ex binis. 
nominibus fecunda. | 
I I I. Quod fi neutrum ipforum nominum fit f^^ 
longitudine commenfurabile expofitz rationali, 
xocetur ex binis nominibus tertia. 
Rurfus ; fi majus nomen plus poffit quam 
minus ; quadtato rectz Iinez fibi longitu-] 
dine incommenfurabilis ; ; j 
I V. Siquidem majus nomen expofitz ratio 
nali commenfuràbile fit longitudine; vocetur ex; 
binis nominibus quarta. 
V. Sivero niaus nomen , vocetur quinta. 
V I. Quod fi neutrum ipforum nominum 3| 
vocetur fexta. | 




















" PORUOrP. XLI. 


! MULTI, 


KEEPS Invenire ex. bi, UH), 

jT AE za t A 12 Bo AT nis nominibus pri-] 

E ——————— G mam, Y. G. | 
cu E a Sume AD ACT. 
rye adi H E numeros quadra-] 

10- tos,quoruni exceffus CB non Q.exponatur D 4i 

c3 lmiao/; p cdpequamvis EF T1. D. cfac A B. C B ij 

e pequamvis c m 
EFq. FGq. erit EG bin. 1. | 

d ecnffr. Nam EF 4 "11. D. e ergo EF F- f item. 

ID E Fq ^1. F 64. £ ergo F G eft etiam f. itemm 

g fi.i.:10. d quia EFq. F6q :: AB. CB :: Q. non Q. erit luta, 

h 9. 19. EF^LrLFG. denique quià per converionem]: Gn. 
rationis EFq. EFq—- FG4 :: AB. AC :;: Q. Qf; 

ko 1o, — ketit EFE 4/. EFq- FGq. tergo EG eft] Ns 

ludf49 — bin.r. Q. E. F. : 


qo, 
Explicatio per numeros. 





: Liber X. 
1 y 11:36:20; erit FG; 4/20. proinde EG eft 6 
I-/ 


P!n-6 pi: 


iu C a. y: B Invenire ex binis nümi- 
Lb vibus fecundam, E G. 
—-G  AcipeAB; & AC 
numeros quadratos; quo- 
rüm exceffus CB fit non 
Q. Sit D expofita &. (ume FG EJ. D. Fac CB. ,,,, ,, 
(B :: FGq. EFq. Erit EG quazíta. praeedentets 
| Nam EG^U. D ;quare FG e(t g. item EFq 
'I- FG3. ergo EF eft etiam p. item quia FGq. 
JEFEq:: CB. AB::non Q. Q. e FG ^ri EF. 
lenique quia CB. AB :: FGq. EFq, inverfeque 
AB. CB :: EFq. FGq,, erit ut in precedenti , 
BF TL. 4/ EFq — FGq. 2 é quibus EG eft bin. ,, £g. 
5 Q.E.F. 10. 
| In numeris, ht D, 8; FG. 10; AB; 9; CB, 5. 
Brit EF,4/ 180.quare EG eft 10 —- 180. 


PRoO6teP LI. 


Invenire ex binis 
nominibus tertia, DF. 
&' Sume numeros s fib.19. 10. 
AB , AC quadratos, 
quorum exceffus C B 
non Q.Sitq;L nume- 


f: : 

fus non Q, proxime major quam CB, nempe u- 

M dffaitate, vel binario. fit G expofita f.» Fac L. AB 

ag: GqQ. DEq. b & AB. CB :: DEq. EFq. erit DF 
DL .- 

Q jin.5. "- ' | (el 

8 Namquia DEq* -- Gq5 4e(t DE £F. item cconfró. 


b 3.lem. 10. 


I DEq:: L. AB :: non Q. Q: éergo G "ri- dfc. v1. Xo; 

IDE. item quia DEq eT: EFq ; d etiam EF e6. vo: 

Jet e". quinetiam quia DEq. Efq.:: AB. CB :: 

IQ. non Q. feft DE "LL E F. porre ; quia PET (5. to, 
p confir; 










































































226 


£ (5.17.8. 


h 9.10. 


k 5 def. 49. 
1o. 


& f£. 19.10. 


b x.le9»t 16. 
€ 5.lem, 0, 
10. 


£& 9. 15 
b s. def.48. 
30. 


EVCLIDIS Elementorum 


conftr. &:ex xquali Gq: EFa :: L.CB.:: nes Qu DET 
Q. (nam g L,; € CB non funt fimiles plani. mr]^ ^ 
meri) b eritG etiam "T3. BF. denique ut inl. 
przced. / DEq- EFq^L- DE. 4 ergo DF ell| 
binos Q. E. F. 

An nmumnens ,flit AB, 93 CB, $5; L, 65 G, 8. eit] 
DE» 4/96 &EE; 4/ 43*.quare DF — 4/ 96] 
-—- V S 4 [| 


PRofPrP. LII. 


Inviire ex binis mousiun| 
bus quartam ,DF. WWE 
. ,4^Sume quemyis DtmBésjani 
E rum quadratum AB ,aquem]n. c 
Hu divide in.A C , C B noi &D 
quadratos. hit G'expolita e'. baccipe DE TA Nun 
G.cFac AB. CB :; DEq.EFq. erit DE big. Tren 
Nam ut in 49. hujus ; D F oftendezur ;bin] E : 
item,» quia per confir. & converfionem rationid 
DEq. DBq— ETq:AB. AC Q. non QJ 
4 erit DE "TI. 4/ DEq — EFq. e ergo DF ef, 
bin.4. Q. E.F | 


Innumeris , fit G, 9; DE, 6. erit EE A 24] 
ergo DFeftó--4/24. | 


dt) 
PR:o/p, "LIIÉf | 


Incenire ex binis nomi] 

nibus quintam, D. F. | 

Accipe qnemvis nu] 

merum quadratum AB| 

cujus feementa A C | 

C3 fint non Q. fit G expofita e'. fume ET "tl 
G. fac CB. AB: BEq. DEq. eit DF bin.s. |] 
Nam utinso.bujus, erit DF bin. & qui] 
per confr. & invertendo D Eq. EF4 :: AB 
CD 5, ideoque per converfionem rationis DE 
DEq — EFq:: AB. AC :: Q. non Q. 7 erl 


I 
uv 1 
é u 


I 
I 





| Liber. X.; 117 


DE'u- "A DEq-— EFq. ^ergo DF eft bin. 
l4. Q. E. F. 

W. Innumeris)it G,7; EF;6. erit DE 4/54.quare 
DL DE eft 6 —- 4/ 54. : 


0t 


PROor. LIV. 


Ane$ Quee 7B 00 Invenireex binis nomi- 
1 nibus fextam. 
Accipe A C; CB pri- 
F  mosnumeros utcunque; 
fic ut AC 2- CB. (A2) 
| Sgt fit non Q. fumé etiam 
"Muemvis L num. Q.fit G expof. p. afiatque L. ei. p 
AB :: Gq. DEq. atque AB.CB :: DEq. EFq, e- 
tit DF. bin.6. i 
I Nam utin $1. hujus, DF oftendetur bin. 
^ Étem quod. DE » & EF Ci- G- denique igitur 
| JM 1uia perconftr. & converfionem rationis DEq. 
DEq- EFq:: AB. AC 4t, non Q.Q. (Nam 
AB primus ett ad AC ; ! ideoque. ei diffimilis) b/53.17.8, 
4 ergo DE M DEq — EFq. d ergo DF ett dé df. 
pin.6. Q. E. F. : ^6 a9. 
E Innxumerisit C) 6: DEA 48. ent EF M 28. 


huare DF eft J/ 4$ —- 4/ 28. 











EVCLIDIS Elementorum 


LEMMA. 





] 
hs 


Sit. AD rettangy 
C guum » cujus latu, 
( AQC feceiur. inequa; 
liter in E. 5 bifettumqu| 
fit^ fegmentum minu]... 
EC i» F; atque di NN 3 
AE , «fiat rettang| 
AGE -— EFq; perquJ. ) 
G; E; F^ ducantur 4 i'n 
AB parallela GH 
EI , FK. c Fiat auten| 
quadyatum: | L''M 24] 
.Tellang- AH yatque d) 
OMP productam c fi] 
at quadvatum MIN — 
E » ii a Gi. rune LOS 
va de lo NRS; NPT producantur. "| 
| 7" Bico 1. M$ ; MT funt rettangula: Nam: oh 





























»^ 95 "quadratorum ángulos (2MQ',-R MP" rectos) 
afbif. t. a eric QAR rectalinea.. p ergo anguli RMO| 
big. t 'OMP redi funt. auare perà MS; MT funt re], ,, 
&angula. i| a 

?;. Hinc paset LSc«—LT; c proinde LN e(jl M. 
quadratum. 

3. Retangula SM, MT, EK, FD equali; 
funt. Nam quia re&ang. AGE 4 — EF, «etj 
AE. EF :: EF. GE. f ideoque AH. EK:: EK 
GI. hoc eft per conftr. LM. EK :: EK. MM 
g verum LM. SM :: SM. MN. ergo EK P 
$MX4— FD/— MT. | 

4. Hinc LN » — AD. | 

$- Quia EC bifetta eft in F,. & patet EF, FG. 
EC "a. effe. | 

6. SN AE T]- EC , & AE"n- 4^ AEq-| 
EC4 »^erunt AG, GE, AE "-. item; qui 

AG | 





C 2, 6x, 2. 
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KG. GE :: AH. GI»erunt AH, GI ; hoc eít P:o. o. 
M, MN 7E. item iifdem pofitis; 

|7. OM" MP. Nam pet Hyp. AE, "tg. 

].C, 1 ergo ÉC "tL GE. 4 quare EF 'T- GE. Mu 

PdEF. GE:: EK, GI. rergo E K T3- GL; i0. 19, 
loc eit S M "EL M N. atqui SM.MN:OM. 


ung 


[7 


., Bpatet ^ G; GE; A Eeffe "r1. 
;, €IMN. nam AG. GE :: AH. GI :: LM.MN. 

B Lis bene perfpettis, facilefex fequemtes Propofi- 
Jiiones expediemus. 


[ PRor LV. 
!/ - 

| Si fpatium AD contineatur. fub. vationali AB ; 

hv» ex binis nominibus prima AC , (AE —- EC;) 

tefta linea OP. fpatium potens irrationalis efl. , qua 

bx binis nominibus appellatur. 

| Suppofitis iis ; quz in lemmate proxime prz- 
Fedenti defcripta, & demonftrata funt; liquet re- 
[tam OP poffe fpatium AD- «item AG;GE,; 

AE funt "tL. ergo cum AEb fite "LL AB, 
Ferunt AG, & GE, e' "TJ. AB. 4 ergo reCtan- a 2.6 lew, 
ibula AH ; GI; hoc eft quadrata LM ; MN funt Me 





iz. ergo O M, M Punt e^ e . f proinde O P. P2. 
ES odo | 1| . [e 6s 
BI» numeris; fic AB, 55AC5 4 —- / 13. quáre Hoy om 
' fre&ang. AD — 20 —- 4M/ 5007 quadr.L N.ergo i 
OP eit / 15 -- V/ 55 nempe bin.6. j 
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EVCLIDIS Elementorum 


PRnor LVI 


ASP fpatium AD contineatur fub rationali AB, 
c». ex binis nominibus fecunda. AC (AE. EC;) 














retta linea OP fpatium AD potens,imrationalis effy) 
que ex binis mediis prima appellatur 


Rurfus adhibi 


to lemmate ad. 54. hujus » erit | 


jio | OP— / AD. viten A E, AG,GE funt TI | 
lem] $4. 10. ergo quum AE b fit. 5; "LI- AB; c erunt AG) GE ^| 
bbr. ^ etiamp LX. AB. ergo rectangula AH , GI j| 


4f t ""'hoc.eit OMq, MPq 4 fant ge. e 
ME. denique EF "LL/EC, & EC] 
fU ÀB. g quare EF eft f "3. AB. z ergo]. — 
EK ; hoc eft SM, vel O MP eft py. ^ Proinde 
OP eft z p prima. Q. E. D. "| 
Jn numeris ; fit AB)$5 & AC , 4/ 48 : 2 6.etsl 
eo redtang. AD. zz 4/ : 1200 —4- 30 — OTP4/I 


elem.$419. OM 


£5yp. 12. 10, 
£20.10. 
f 38. 10, 


uinetiam | 


| ^ 


V 


0 


ergo OP eft v4/ 675 —-V4/ 753 nempe bimed. 1| 


|^ 


A byp. d" 12. 





Vide Schem. $7. 


PROPF.LVII. 


€ 


Si fpatium A D 
contineatuy | fub vatios loi 
nali A B, €? ex binis) what 
nominibus. tertia. & Cl 
( AE--EC ; ) . rea] 
linea. O P. fpatium 
A D potens » irratiol Aj 
nalis eff , que ex binilo ul 
mediis. fecunda — dicil ln 
zur. UT 


Ut prius , OPq zl hU 


AD. item rectangushd 0) 


laAH , GI; hoc eflf:o) 
OM?P,;Mp q funtj tà 
pe. ademEK , vel ài 
OMP eft. gy. *erged tis 
OPeftbimed.2, — dj 
. 8 


| 
| Liber X. 23I 
| In numeris, fit AB»55 AC; 4/ 32-- A/ 34-quare 
AD eft 4/ 80021-/600— OPq. proinde OP eft 
| b/ 450 t u4/ 50.5. hoc eft bimed. 2. 
| 


Pos LVIII. : 
Si fpatium A.D 
qq orentineatur Jub. vatio- 
-4. mul À Bo ew exbinis 
nemiibus quarta. C 
(C AB 2- EC ; ) retta 
linea OP fpatium, po- 
15:3 M EN O2 0B irrationalis eft » 
HI pK e que vocatur major. 
STRESS Nam uterum , 
OMq «'n MPpq. "^ft? 
reQang. vero, Al, 
hoc eít OMq -- Mr 
beítg y. citém EK Mile 
vl OMP éft. uy. £br. o 
D UT dergo OP ( 4/ AD) à4». 1o. 
eít major. Q.E. D. 
I» humeris,lüit AB $; € AC, 4— 8, ergo 
e&tang. AD ett 25 2 Vf 200. quare OP eft 4/ : 


| 26-L4/ À00. 
i | PRO». LIX. 


mM sz fpatium AD contineatur. fab vationali AB 5 
[Le ex binis nominibus quinta AC ; vetta livea OP 
fpatium AD potens , irraiiotalis e[d , qui rationa- 
J/e c» niedinp. porens appellatur. 
| Rurfus OMP "ti- MPq. re&ahp. vero AT; 4 is pra, 
iy vel OMq —- MPq ett pp. » item re&tang. EK; 
Bi vel OMP eft p'»- ^ ergo OP (4/ AD) eltpo- 
téni$ g^y, & iy. Q. E. D. 
L4  Innums fit Á8 , $5 &AC z-r 4/8. etoó 
d retang. AD — 1o--4/ 200—OFPq- quare OP 
| ell 4/: 10-- V/ 200 








b 41. 10. 


P4 PRO Sfr. 











EVCLIDIS Elementorum 


PRo»r. LX 


5i fpatium A D contineatur. fub vationali A B7, 
€ ex binis nominibus fexta BC. (AE -- EC3]] 
velia linea OP. fpatium AD potens , irrationali] j, 
eff, que bina media potens appellatur. T.i, 
» Ut fepe prius, OMq 3- MPq. & OMq 
MPq eft uy. & re&ang. (EK) OMP etiam p.«f 
a ergo OP—4/ AD eft potens 2 4a. Q. E. D| 
Innumeris , fit AB; $5 AC) A 12 --4/8; er. 
gorectang. AD, vel OPq eft 4/ 300 —- 4/ 209 
proinde OP eft 4/: 4/ 300 -- M/ 200. ^ (71 


LEMM.A. 















































fitque ! 
majus fegmentum 3x y. 


€ cuivis. D E. ap-] 











que LG bifeta inM , ducaturque MIN perat | 


GF. 
Dicor. Re&ang. ACB—LN 


s Nam 2; ACB —L F. 








a 435. & 5. 
a, i. 
b. s. 
€ 1. 6. alta; c erit DL —— LG. | 
dt. io. 3. SJAC" r5. CB, ,d erit rectang. DK "H- d" 
^ 7A€q. & CBq: h: 
4. Item; DL'I-L G. nam ACq -- CBj4. 
e" -2ACB ; hocet DK "TL IE. fed DK. 
$1610. LE e :: DL. LG. fergo DL TIL LG. qu. 
Caps $. "4d bec; DL 73- 4/. DLq— LGq. Nam 
gLí6. : ACq. ACBg: ACB. CBq.. hoc qr | 
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N:uLN. IK. c quare DI. LM :: LM. IL. 
ergo DI x IL —LM3.ergo cuti ACq 47O- e 6. 

| L5q- hoceft DH. r2 IK, & 1proinde 121 LJ. 14 :o :o 
BL eric DL 't3- aj. DL4— LOogq.D. E. D, m 18, 10, 
|-6. Sinponatur ACq "H- CBa terit DI, "rr 2:9. 19 
/ DLq—LOq. . Sion. 
q, B Hoc lemma preparationis vicem fubeat pro. &. f- ; 
Juentibus propofrtiovibus. 


i 


PROP hx lI. 


E Onadratum. ejusque. ex binis nominibus ( AC 
rc B yad rationalem. D E applicatum;facit la- 
[mdinem DG ex binis nominibus primam. — ^. 
| Suppofitis iis, qua 1n lemmate proxime ante- 
Biedenti defcripta & demonftrata funr. Quoni- 
in AC, CB afunt p. "lj-» b erit rectang. DK a sy 
Ar. ACq5 *ergo DK "et: pr. dergo DL 7Q- id ei^ 
Vtt | A reCtang. vero AxX£8 , ideoque 2: ACB dur io, 
L4 MLE) eeft v. fergo latitudo LG ett 9 "Tri »» | 
|j j E. g ergo etian DL'U- LG. » item DL^TAI-. £15.10, 
] (0 : bal r [4 13. 4 O, 
DI4- L6q. ex quibus & fequitur DOG el. riter rage 
lle bin. r: Q. E. D. k (defe 
43. 10. 


PRo.P. LXII 


| Ouadratum ejus , que ex binis mediis. printa 
l'AC -- CB ) ad rationalem DE applicatumfa- 
Jit latitudinem DG ex binis nominibus fecnndam. 
^ Rurfus adhibito lemmate proxime prace- 
"I Blenti 5 Rectang. DK TL ACq. ergo DK ef 2:14 :o. 
Lj. b ergo latitudo DK et pu DE. Quia ve- dis e 
"Ro re&ans. ACB ideoque L* ( 2 ACB ) fib, v». vo. 
p eft p'y ;4 eüt LG ; 1- DE. e €'g9 DL, d 1119. 
(LG func "Lr. fiem DL tL ^ DL]-ei:. 
BLGq. g ex quibus pàtet DG elle bin. 2. ^ Q, fle coto. 
[E. D. E 4 


DROP. 
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PRo?P. LKXIII. 


Quadratum ejus , que ex. binis mediis fecunda * s 
(AC--CB )) ad rationalem DE applicatum , fa-T. - 


ut laiitüdinem DG ex binis nominibus tertiam. — |] 

Ur in przced. DL ett 5 "LI. DE. potro quial 

ibp.& ^ rectang. ACB ideoque LF (2 ACB ) « eft 
biu uy , bec LG p^ DE. equinetian. DL "| 
clem.6o,10, TG. «itemque DL T. J/ DLq — LGq. 4 ers li— 


d 
"ue go DG eít bin. 3. Q. E. D. E... 





TRO B. LORI 
EDT, 


Quadratum | Majoris ( AG--CB ) ad ratios | 
nalemi) E applicatumy facit. latitudinem DG ex bi- | y, 
nis nominibus quartam. ic 
abp&fb, Rurfus ACq -4- CBq ; hoc eft DK 2 eft Pb. 
ilr bergo DL eft & -T3- DE. item ACB, ideoque TE 
cip & | .LF (2 ACD): ett gy. dergo LG eit eoe lo« 
M e DE. proinde etiam DL "L1. LG. denique] 41 
€ t3, 10. quta AC ja DC, feit DL rv e DLq — lio: 


poe. LGq. £ undc DG. cit bin. Ax &. E; D. 


[ quie | 
49 to, 


1. AE dro ( 

P'RoP LXW Lois 

gsadratum ejus s que vaiiondle ac medium po- | 4! 

tef, ( AC—P. CB) ad ra: TOR DE applicas | oii 

eum, facit latitudinem 1^ ex binis nominibus iM 

quintam. V^ [nar 

315. 10. Iterum , DK eft uy. 4 ergo. DL eft g' CL n 
UN ». DE. item LA eft p^y. bergo LG ete "L- DE. | 

d lém 69,10, € €TgO DL u.LG.4item DL 5. 4/ DL 4p | às] 

-É 4d LGq3. » proinde DG ett bin. 5. 


D soR. VLUOSVU. 


Onadratum ejus , que bina media potef ( AG 
—- CB ) ad rationalem DE applicatum; facit iati- 
tudinem DG ex binis nominibus fextam. 





Ut: | 












| Ut prius ; DL & LG funt p "Ll D E. 


quia vero ACq -- CBq ( DK )4"u- AC8, 
wil ideoque DKL LF (2 ACB ) ett 


M^ 








Es DL,.LG.4ertit DL'TLLG.. e denique 159.60.10. 
| Db'^um- / DLQ4-— LGQ. féx quibus liquet ded 


" DG effe Din. 6. Q. E. D. 


à di 
n 
E 








L E M M A. 





T. | ( : A 
[2 tz r- 





. ?g 
J| b arbrenve ttvinsuprettooei citari. I 


4t DF j 













E 
Sint AB , DE"UL ; fiatque AB. DE :: AC 


"M. Dico r.'AC ri. DF. ut pátet ex 1o. ro. 
| item CB T1- FE. 2 quia AB. DE :: CB. FE. 

ME. 2, AC, CB :; DF. FE. Nam AC. DF :: 
9E AB. DE CB. FE. er 


UE CB .::DF.FE. 






go petmiutando AC. 


NE 2. ReHarg. ACB ti. DEE. Nam ACq. 
IR ACB 5:: AC: CB e :: DF. EF :: DEq. DFE. 


! 


| DFE. 









| quare perinutando ACq. DEq:: ACB. DFE. 
lergo cum ACq 7L DFq, 4eüt ACB "1 


nu ACq -- CBq 'r1- DF4 — FEq. Nam 
id quia AC4. CBq*:: DFq.FEq. erit componen- 
il do ACq —- CBz. CBq : 

| cocum CBq 7H- FEq, ferit ACq — CBq 


1 ] DEFq--FEq. 

















: DEq — FEQ. F Eq. et- 























EVCLIDIS Elementorum 
PREO:»r LXVIII. 
A- 4 B Ei, que ex 


4G ; binis, hominibus | 
e D——-———-- EK (AC--CB:) 
F longitudzne corn ^. 


men[uvabilis DE, 
€ ipfa ex binis nominibus efl atq; ordine eadem. 
FacAB. DE :: AC. DF.efunt AC, DF 


rbd aid U"LuL32a&iCB, FETTL. quare cum AC, & CB 
cie. 66. 10, 5 übt T]. ; cetunt DF, FE p -t]-. ergo DE 
& f:411.19. eft. etiam bin. Quia vero AC. CB a :: DE. 


d «5. 10. 
€ 12.2.0, 
?4. 10. 


g Per def. 
48. 10, 


FE. fr AC IL, vel "TL 4/ ACq:— 8€4; 


detiam fimiliter DF r1. , vel r3. 4 DFq— | 


Ic 
(n 
Ch 
ACq- 
Biquet 
atu ( 
moo 


FEq. item fi AC 7L, yel ^1. e expof. eerit fi- |: 


militer DF 72. vel "EL. e^ expof. atfi CB TL 


vel ^I2- p; eent pariter FE. 7EL.: vel *EL. $^. Sin | 
vero utraque AC, CB ^T. p, | erit utraqs etiam | 


DF,FE 'ULf. g Hoc eft; quodcunque bino- 


Mut 
fne 


mium fuerit AB ,. erit DE ejufdem ordinis. | 


Q. E. D. 
PA Or. LXVIIL 


Ei , que ex binis mediis-C AC--- CB) /ongi- | 


tudine commen[uvabilis DE , ev ipfa ex. binis me- 
diis e[!, atque ordine eadem. 
& Fiat AB. DE :: AC. DF» y ergo AC "TI. 


12,6. l 
lem 6610 3E , CB "rL FE. ergo cum AC. & CB 


f 38. to. 


14 16 
k 38. ve! 
39. 10, 


clint 4 detiam bb; & FE erunt p. &cum 
AC c T-CB yeeric FD FE. f ergo DE 


eft 2]4. 51 1gitur rectang. ACB fit p'5,. quia | 
pa x. 1o, DFE ^ TL ACB ^£ euam DFE ett e'y jet io 


illud 149, p hoc ctiam erit up. k 1d eft, five AB 


fit bimed. 1. five bimed. 2. erit DF. ejufdem or- | 


dinis. Q. E. D. 





Liber ^ X. 


| PrxoseP. LXIX. 
— 
tlg] A ———— --.1-——— B Majori (A C 
BT C —- CB) commen- 

] -B-— farabitis DE ; & 

Y E ipfa Major eff. 

Oo FacABIDE sACODF. Quoniam A C 
Da t- CB 5: bert DF 'Tj- F E. iem ACq-r 45, 

(| CBq a efl e» ;-proinde cum DF -- FEq b TIL blem.66.10, 
Dil-ACq —- C Bq c etiam DFq — FEq ett py. de- cfeb, ux vo, 
| nique teang. A CB « eit .y.4 ergo rectang. DFE n. s 
e(t uy (quia DEE^ t- ACB.) e Quare DE eft [ 

q-| major.Q. E.D. iste 





PROP. LXX, 


| Rationale ac medium | potenti, (A C. —-.C B) 
JA commen furabilis DE, c ipfa .varionale ac medium 
«E potens eft. | 
| ^| terum facAB. DE; AC.,DF. QuiaA C 
"aL CB: bedam DF U- F E. item quia apod 
| ACq-- CB42eft ur, cerit DE] — FEq ur. eu do. 
| denique quia redlang. ACB c eit gy» 4 eiiam d e wotd, 
A. DEE eft '' v.e ergo DE ett potens e'y» acp. 





PRor. LXXL 


Biüa media potenti 
| (A CC B) com- 
-Bo omenfsvabilis DE; e 
ipfa bina sedia po- 
tens e(t. 
Divi.e DE, utin prxced Quia ACq4^ T1. 35» 
CBq » 5 eric DFj^LI- FEq. item quia ACq b les 6540; 
i CB41« eft ty 5» c erit DFq - FEq edam -y. di "E 
pariterque quia ACD aef! gy ; ^etian DFE e A MeUP 
M;. deüique quia ACq-- CB4 't- AC D, 


e eus 
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£ 14. 10, 
f 41. 10, 


a cor. 16. 6, 
b 2, ax. 1. 


EVCLIDIS Elementorum 
e eit DFq —- FEq I. DFE. fé qüibus fequi- 
tut DE e(le potentem z 4e. Q. E. D. 
PROorR LXXII. 


*. Si vaiionale 
Asoc medium 
B componantur, 


lind 


| 
|^ 


cuales fiant 5. vel 


Hi | nominibus ; ve 
zl E JI dqueex binis me- 

üs prime y vd 
major, vel rationale ac mediug potens. 


| 
pr. 


Nimirum fi Hq—A --B ;erit H una 4 linez| 


arum , quas theerema defigüiati/ Nam ad CD 


— B 5 bideoque CI — Hq. Quonianigitur A | 
eft oy; etiam CE eft py . c ergo latitudo CE 


eft p. T1. CD. & quia B eft gy ». erit FI gv. 
4 ergo FK eft. ^e "3-. CD. eergo CE, FK funt 


b uatior- irratio-||. /: 


eq que ex "i É-— 


| Nur 
frtitiox: 


dug. ( 


ui 


: Iun 
expofitum £^, afiat rectane. CE—A ; item FE a 


j 


e "LL. Tota igitur CK feft bin, St igiturA |... 
C— B, hoceft CE —- FI, gerit CF (C^ EK. er-]], : 
go fi CF t2 4/ CFq . FKq, Perit CK bin. | 


I.& proinde H — 4/ CI &eftbih. Siponatur 


CF"U. 4/ CFq- FKq, ! erit CX bin. 4. | 


quare H ( 4/ CE) » eft major. Sin A ^2B; 
g erit CF 73 EK 5 proinde fi FX T3. / FKq — 


CFq, nent CK bin. 2. » quare Heft. z 4 pri- | 


ma. denique fi FK "T1. / FKq — CEq , ? erit 
CX bin. 5. q unde H erit potens py acp. 


Q.E.D. 





Liber X. 


P.ko^PR LXXIITE. 


Si duo. me- 
XY dia A, B ter 
fe | incommenfu- 
rabilis — compo- 
nantur, due rc- 
lique | irrationa- 
lesfiunt 5 vel ex 
binis mediis [e- 
cunda , vel bina 
media potens. 

Nempe H potens A — B eft una dictarum 
Iirracionalium. Nam ad'CD expof: g^, fac re- 
tang. CE — A , & FI — B. unde H4— CI. 
Quoniam igitur CE; & FI «funt je, berunt a 5p. 
Jatitudines CF,FX f "TL CD. item quia CE ES 
fs "Hi- FI; eíftque CE. FI c: CF. F& , d etit dio. vo. 
ECF "u FX. eergo CK eft biu 2. nempe fi es ^f. 


1o. 


[CF "a. 4/ CEq e EKq. unde H — 4/ ct. T 
] gerit 2 e 22. Sin vero CF "ri. V. CFq. — FKq, ri hu. 
je erit CK bin. 6. & ^? proinde H eft potens z La. [ox 9. 


Principium Senmariorum per 
detraiitonem. 


Por LXXIV. 


B Si à rationali DF ratioza- 

| à D E F ÍIsDE aufevatur, potentia tan- 
| tum commenfuvabilts exiflens toti DF 5 reliqua EF 

| irrationalis efl; | vocetur autem apotome. 

| Nam EFq « "i. DEq; fed DEq" eft p'y. Hide 16.10. 
c ergo EF eft 9". Q. E. D. "heap 
| In numeris, fit DF) 2; DE; / 3. EF erit 2 —., of. 1e. 


P x o P. 
































EVCLIDIS Elementorum 





Pa'or.: L XXV. 
D. .E F Si4meia DF media DE [-/.! 


"urit auferatur , potentia. tantum] 
commenflurabilt: exi[lens toti DF, que cum totá | 

DF rationale contineat ; reliqua EF irrationalis effj 

vocetur antem medie apotome prima. | 

a feb. 16 19, . Nam BFq.4 EL. rectang. YF DE. ergo cum] 
b 5. FDE ^it py; e eut EFg. Q. E. D. ud 
bro (nc qnnsmeris 1t DF vq/544 & DE vv 24.ergo' o 
EF eL u/ $4 — UV 24. qug, 





























| Mi 
P xoX.LXXUVI dui ned 
D Eo Si àmedia DF. media DE; n 
e—— — 9. duferartty 5 potentia tantum | Ds. 
cormen[urabilis exiflens toti DF. que cum. totd| i 
DE medizm conttzest ; Yveliqua EX irrationalis eft 5| í / 
vocetur utentimedis apotome fecunda. | j e 
255p. (ua DEF 3! « DEq 4 funt [T -ri- 31^ 
bié1o0..  Perit DF4 4 DEq ^EL.DEq. c quare Dfq! 
€405 . -- DEq eft vy. item rectang. FDE , c ideoque; 
d md FDE a eft ug. ergo EFq (4 DFq-r DEq -| 
esp): 3 FO0E)ecite'? quareEFette'. OQ. E:.D. 42 
In nmeris,fit DE; v4/183 & DE,v/ 8. erit] 7 


Foy 18 —. v/ 8. ; 


PROF LXXVIL In 








| [LU 
sb ORE DES a M Si à re&a linea AC retta 5i 
A B QC auferatur A Bypotentiaincomz|ni,, 


sect fs rabilis exiflens t033 BC » que cum tota AQ | 











Na 
fesiat ccapofrium quidem ex ipfarum quadratis ra-| Ino 
tional? , quod autem fub iprs continetur medium ;re-1 Yin 
liga DC irrationalis eft : vocetur autem minor. |] lis 

? bp. Nam Acq--ABq 4 ef pu. at rectang. ACBI/ 
ap^ v a By. b creo 2.CAD "IL ACq —- ABqii... 


dip a (24 CAB-- BC. 15) deroo ACq-r ABq ^E 
e (dfi. EC b ejereo E€ c o. Q. E. D. ! 
Inj 

| 


































| Lier X. 


|18— 4/ 108. ergo BC eft 4/:18 -- 4/: 108. 
DET em a: 18 — 4/ 108. 


"iip 
4 PRO». LXXV III. 
tel] 
DI——-E——LF Siàéreialinea DEre- 
qu) Ga auferatut DE potentia 


| Incontinenfurabilis exiflens tot? DP. y. qué cutn téta 
tm DF faciat eómpo[rtum quidem éx ipfayumi quadratis 
| medium, quod autem fub ipfrs cominetur, rationale; 
| Teltqua EF ivrdtionalis efl: vocetur autehn cum vatio- 
| nai? medium totum efficiens. —— 
| Nam2FDEBzetgy. b & DEq -F DEq eft 
a AY. c ergo2 FDE *T3- DEq-- DEQ2(3 FDE 
quil ^F EFq?eergo EF eft e. Q. E. D. I 
uil In numeris fit DF, /: 4/ 216 —F 4/ 72. DE, 
J 
|V/: V/ 216— 4/ 7:.ergo EF eft /: M 216 4 
ud V 72 — M: V 2169 V 72- 
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3 PaosrLXXIX 

11 D E Bo Sàrefa DF ref auferas 
uo rA Ur ud incommenfura- 


| bilis exiflens toti DF 5 qué cum 
Jtota faciat. d compo[itum. ex. ipfarum quadratis , 
medium; c quod (ub ipfis. continetur, medium y in- 
Icommen|urabileque compoftto ex quadratis ip[arun, 
vll reliqua irrationalis eff: vocetuv autem. cum medio 
mb aedium totum efficiens... í 

4. NamzfDÉ; & DFq-r DÉq « funt ue; 
it 9 ergo EF 
vl proinde EF efte. Q.E.D. . 

" B. Exempl.gr.&t DE, V/: M 18o.-- / 6o.DE, 
Kl: 4. 180 —.4/ 6o. EF erit 4/: 4l 189. -- M/ 
Mise ^ M: 180. —7 4/ 6o. 


i o. 





PROP: 
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| el 
| In mumerit; fit kC4/: 18. -- 4/ 108.AB4/ : 


(cDFq-- DEq — 2 EDEJ efte. ; 
| T) 2. bag. 1o. 
€«or.7. 2, 


241 


abe 
32,10, 
b iyp. 


e (cb. 12.10, 
& a1, def. 19, 


5p. & sig: 
Oo, í 


d.11, dvf, t. 























s byp. 
8 19,45, 1. 


& 22. 10, 
b 24, 1o. 
€ cer.7. 3, 


d lem:.79. 1o, 
e byp. & 17; 
10. 


f f;).12.. 10. 
g 17. 10. 


EVCLIDIS Elementorum 


L EM M .A. 


iz TUO UB MPEG BL 
C i 


 TTUTTR 


$ 


olia 


$i idem fft exce[fus inter primam magnitudinem | 


BG, e fecundam C (MG) qai inter tertiam ma- | 


gnitudinem DF,c» quartam H (EF 39erit € vicf- 


frin idem exce(fus inter primam magnitudinem BG; | 


€ tertiam DE, qui inter fecundam C, Qv quartam 
H 


Nam quia 4 xqualibus BM ; DE adje&z funt |": 


equales MG, EF, « hoc eft C) H erit exceffus to- 
torüm BG; DF , ? equalis exceffui adjectorum; | 


C, H. Q. E. D. 


Coroll. 


Hinc;quatuor magnitudines Arithmetice pro- | 
portionales; viciflim erunt Atithmetice propor- | 


tionales. 


PR'oTL,"LXXKX. 


B ID C. .fperome AB una tatt^. 
A -—l.--— tum congrkit retia | 
linea vationalis BC potentia tantum commen [urabi- | 


lis exifléns toti AB. 


. Sifieri poteft , alia BD congruat. 4ergo re- 
; &angula ACB,ADBi;bideoq; eorum dupla funt 
Ka.cumieitur ACq--BCq—-.2 ACB c —ABq 
c—— ADq-- DBq- 2 ADB.ergo viGffim ACq | 
-FBCq —:ADq--BDq4— 2 ACB 7: 2| 
ADB. Sed ACq—- BCq — : ADq-- BDq eft 


p. f ergo i ACB —: » A1VB ef e». 


Q. E. A. 


PRO P. Ix 













Liber X. 
PRor LXXXL 


Medie -poteme prio 
| A B D C me AB uma tantuni 
jcongruit rea linea media BC, potentia folum com- 

3 pmenfvvabilis exiflens toti; cum rota rationale con- 

^tf | tinens. : 

w|  Dicetiam BD congruere: — ipitur quoniam 


| 


| bm ieme—— MÀ — P À 





i|tam ACq, & BCq ; quam ADq, & BDq funt, 5j, 


IG, 4s 1-. P etiam ACq -- BCq; & ADq -- BDq 


b 16. 24; 


Thun | erunt (a.c fed rectangula ACB;,ADB;4 adeoque e by. 
I2ACB;& 23ADBfíuntp'&. eergo z A C B dfi. so. 
(ix o7 : 2 ADB ; £ hoc et ACq—- BCq —: ADq fev dos 


s t0 |-- BD4 eft py. £ Q. E. A. pri dh 
"| PRoP LXXXII. uie 
A B CU . Medie -4poto- 


Kk *. . BH. Me fecunde A B 
! una tantum cen- 

gruit ve&a lined 
media BC ) po- 
tentia folum com- 
meh [nrabilis .exi- 
flens toti , & cum 
tota medium con- 
Binen$. .... ; 
Si fieripoteft , congruat alia BD... Ad EF p 
fiant re&ang. E G — ACq -r BCq ; 1tem re: 
ij €tang. EL. — AD4 — bDq. Item EI -—— 
JAB4. Jam 2 ACB —- ABq— ACq BCq— 

T |EG, ergo cum EI — AB, a enit KG — 3 
WACB. porro ACq, & BCq ^ funt u& "D-. 









"n "een TTC 
a 
| 


nm 


"EMErdo:EH p CLL EF. e Quinetiam rectang. 


"i ACB; f ideoque 2 ACB (KQ) eft uv. d ergo f 


IE KH eít etiam "CL EF. denique quia ACq — 


- 


Mw ic Ergo EG(ACq -- BCq) ett uv. 4 ergo la- : 


lBCq ; idet, EG; z "1. 2 ACB (KG) ettque glem.26 19, 
T : EG. 




























EVCLIDTS Elementorum 
EG.KG:: »pEH.. KH k erit E H'E K H. | 
! ergo EK eft aptónié;cujus congríens KH. fimili | 
argumento erit KM ejufdem EK congrueris;con- | 
tta 8o hujus. | | 


PRaor LXXXIIL 


: ———— Minori AB; tuna tan- | 

sauB o5 0D 4C tum congruit vetta ü- | 
nea (BC) potentia incommenfurabilis exiflens toti, 

'€» cum tota. faciens:compo(ftum quidem ex ipfarum | 

iaa ratis .vationale; quod antem [ub ip[rs comine- V. 

Tur redium. 4 ! Ub 

| 4 Puta alium BD congruere. Cumigitur ACq f" 

i 7 0 9 BC & ADq 2r BDqafintg'a ; eorumex- B7 

b jem.9f.10. ceffus (2 5 XCB —: z ADB)cefto y, 4Q.E.A; fU 
€ /*7. 19, dujia ACB, & ADB funt i per hypoth. | 


d 23. 16, 





Por, LXXXIV. 


—— ———— Ei (AB; ) que cum q^ 
ABT C rationali medium tdtiam 
facit) una tant tohgruit vetta linea BC, potentia | 
ineümmenfurabilis exiflens toti, C cnm tota faciens. | 
compoffhim quidein ex ipfarum quadratis mediüm 5 | 
quod aurem fib Tp[fs continetur, vationale. | 
e Dic aliam B D etiam congruere. 2 ergo re- | 
AA &ànsüla'ACB,' ADD. ?ideoque 2 CB; '& » 
clon 910, ADB fühtp'a. eisó2 ACB — :2 ADB ;choc [i 
8fi1*1o, eft; ACq —- BCq —:ADq -- BDq4 4eft£y. B1: 
Q- E.A :'qdui ÀAOq ^- BCq» € ADq 7t fü 
"BDqfibt dz perhypoth. 









Kiber X. 
PRo». LXXXV. 
B CD Ai (AB;) que 


Y cum. medio nedi- 
um. totum — facit 
una tantum €otn- 
gruit. vela, linea 




































(Ote A 


E—— 






Kk 





it. B C potentia dhi- 
(lis commennvabilis. 

^ n Q^ 
ii exiftens toti y! e 
| (um. tota faciens 
in RICE IEEE. j | 
iml i G bg compofetung- x 


| ipfum quadgatis medium, g.quod (ub ipfis conti- 

Nr | zietur, medium incommen[urabileque campofrto £x 

vr | Apfarum quadyatis. p akon 

iu|^ ^ Suppofitis iis quz fa&a & o(tenfa funt in 22 
hujus;liquet EH; & KH effe e^ "TIL EF. Porro 

igitur quia ACq — CB, hoceft, rectang. EG 

4"TL ÀCB , ideoque EG "T. zACB (KG) * b» 
eftque EG. KG :: c EH. KH 5 eric EH L- i vé 
ip | KH. ergo EK ett apotome, cujus congruens KH. 

iis | Haud aliter KM eidem apotom& E K. congruere 

ai|, oftendeturs contra 80 hujus. ^ ! Vids e 





dut | 


inj| Definitioges tertia. 


l 


vel E Xpofita tatiopali  & apotoma, fi tota plus 
in| "poflit quam congruens quadrato reda linee 
dl fibi longitudine commenfurabilis 5 
tin |... I. Si quidem tota expofita rationali longitu- 
(^| dine fit commenfurabilis, vocetur apotome pri- 
|ma. | 
|^ II.Sivero congruens expofitg rationali Jon- 
| gitudine fit commenfurabilis ; vocetur apotome 
j fecunda. - wi 
III. Quod nequetota » neque congruens 
«f expofitas tatignalifir Jongitudine commenfura- 
| bilis; vocetur apotome.tertia. 
| un Q 5 Rur- 





























$46 EVCLIDIS Elementorum 


Ruríus,fi tota plus pofíit quami congruens| 
quadrato re&z fibi longitudine incom-Jt' 
menfurabilis; ' pu 

IV. Si quidem tota expofitz rationali fit|I 
longitudine commenfurabilis ; vocetur apotonie ep 
-quarta, Tetio 

" V. Sivero congruens expofitz rationali fic]! ^ 
longitudine cosmninenfurabilis, vocetur apotome] Qt: 
quinta. Qut 

VI.Q 10d fi neque tota;neque co ngruens, ex- |-Dt 
wpofitz rationali Eh longitudine commenfurabi- | 5:1» 
lis, vocetur apotome fexta. |I 2. 

PROPFLXXXVLS87,8, 999051. p 
À....4 €C...5B Invenire apotomew pri- E. 
| mam fecundam y tertiam , | lis 
GE——-——F quartam quintam;[extam. IGrn. 

Apotome inveniuntur, |» y 
H- | fubductis | minozibus | bi- |: (5 
nomiorum nominibus ex majoribus. Exemp. | Noi 
gr..Sit 6 - 4/ 20; bin. 1. erit (6 — 4// 20, a- mw 
pot. I. &c. Quare de carum inventione plura | Dei 
fepetere nihil eft neceffe. ITO , 
LEMMA. p 
Sit reikaneulum A C 
DF f E fib vettis A ^ AD. pro: 
| ducatur A D ad E; c 
 bifecetur BE in F. (ftque 
vettatze. A G E — FEq. | 
e compleantur — vettan- 
Wat PES " gia AT, DK,FH. 
5 Lco 20S Hl Fiant ^ vero quadratum | 
P LM—AH ; €x quas 
o, drataum NO — GI J 
producanturque NSR 5 
OS 




























Dico primo,;rectangul, 
AI—LM--NO — 
RM TOq -- SOq. ut patet, 


€x conftr. Se. | 


" IE 





Liber X. 24? 


| Secundo, Reifang. DK — LO. Nam quia 
mjre&ang. A GE «— FEq, 5 funt A G, FE,GE pnr 5s 
/£2 cadeoque AH , FI ; GÍ 755 « hoc eft; LM, $7 
fifFI,NO z$. atqui LM, LO 
mjergo FI — e LO f— DK — s NM. 
Tertio ; Hinc ; AC— AI — DK —FI-— 841. 
LM 2- NO—- LO- NM — TR. | 
Quarto, P Liquet DF; FE; DE effe 4. h 16. to, 
Qnjato; 5$; AE ^t]- DE , & AE "H- 4/ AEq 
td DEq» kerzat AG; GE, AE "T1. k 18. 10. & 
li]. Sexto) Irem, quia AE! "t]- DE » 9 erunt AE, "0,10. — 
ÜFE "EL. "ideoque AL, FI; boc eft ; LM -2- NO Mei s 
PI& LO fant "11. fe 
B. Septimo, Item quia AG * "Q- GE," erunt AH sns 
I GL boc eft; LM, NO 7n. * prius, 
l- Octavo; Sed quia AE!"X2- DE, *erunt FE 5 9 t0 
'l GE ^1. " ideoque re£tang. Fl 13- Gl, boc ef LO ,,.&. 
JC NO. quare cum LO. NO ? :; TS, SO.4 erunt q 10.10; 
B TS. 5O; HL. | 
| "Nono, Si» ponatur AE. T4- M/ XEq- DEq 5 x 19.10. 
Ur eyuynt AG, GE; AE TL. là ji to. 
IM ^Dedmo; Quare vectang. AH , GI» boc eff ie, Se 
! TOq, SOqeruat "Q-. 
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EVCLIDIS Elementorum 



















PRofr XCII. 


^. D E GI. s fpatium AC conis|.... 
l , eatur fub. vationali A.B» |. "// 
( € Mpotoma prima A D" 
(AE — DE;)re&a linea |||i 
TS fpatium AC potensya« |i 
potome ef. in 
' Adhibe lemma proxi-| »» . 
me antecedens pro pra E, 
^4 paratione ad  demon-|" 
- flirationem hujus. Iei- 
tur 'T$ — 4/ AC. item| 
AG, GE, AE funt T.5| 
ergo cum AETLsAB e^; | 







D quK 


Ms a a * E 
Wed csi 










Ho a QUU berunt AG, & GE T1.| ij 
$10.10. AB. , ergo re&angula AH & GI ; hoceft TOq | 64v 
: c n & SOq funt e'a. 4item TO , SO funtg' 3-5 TS fu 
74 Ww & proinde TS eft apotoeme. Q. E. D, / : 
| | lid 
PRoP XCIII atqui 
I-/ 

Vide Schem. praeced. | 

$i fpatium AC contineatuy fub vationali AB,» 

apotoma fecunda AD (AE —-DE;) retfa linea | 
TS fpatium. AC potens $ medie eft apotome prima, | T 
Rurfus juxta lemma antecedens; AG , GE; | éo 
AEfunt TL. cum igitur AE afit e* "T1. AB ,.| Tjj 
EA e, betunt AE, GE etiam »^ L1. AB.cergo rectan- | 158 

€ 31. 10, gula AH , GI, hocelt TOq; SOq; funt uu ; | 


d lem.74 10. 
á 


4item T O 9- s$'O.. Denique quia D Ee-r1. | 
AB. p". ferit rectang. DI, ejufque fenüflis DK; | Al 
vel LO, hoc eft TOS py g & quibus fequitur TS | ^^ 

(4/ AC) effe mediz apot. r. Q. E. D. 









| Liber X. 


| PROP XCIV. 
| Vide idem. 

















" 
(Uf 
AME. 57 fpatium AC contineatur fub rationali AB c 
A jeporona tertia A D (A E — D E; ) retta linea 
ii 15/parinm A Cpotens , medie et apotome fecun- 
lf j &, : 
.Utijn przcedenti'TO , & SO funt y. Quo- 

j| niam igitur DE eft g^ "r1. AB ; ^ erit reÓtang. a by. 











J DI, cideoque DK ; vel. TOS qy. 4ergo T5 p 54. 
J| — V/ AC eit mediz apot. 2. Q. E. D. d 36, 10. 
! d | 
«| PRO» XCYV. 
" I! Vide idem. 
NE 





"U^ Sifpaium A C contineatur fab yationa AB, 
09 e» apotoma quarta & D (A E — D E) reda Iinea 
Ql TS fpatium A C potens, minor ef. 

Rurfus TO s SQ. Quoniam igitur AE ale 9.16. 
beft ^ CI- AB , cerit AE, (TOq-- SOq) ev: $2 i 
B'atquiut prius re&ang. TOS eft (4v. 4ergo TS dy. vo. 

J —4/ AC eft minor. Q. E. D. 


" 








P?Oo»r. XCVL 





Den Vide idem. 

lini 

"ME —S$i fpatium A C contineatuy fub vationali A B, 
4 C apotoma quinta AD (AE c DE; ) reta linea 
WE dium totum efccit. 

MÀ — Rurfus enim TO 'Tj- SO. itaque cum AE 
du 


F a fit o* "T1. AB, P enit AL ; hoc et TOq —-. 5Oq 
: 


| 
| 
| TS fpatium AC poteus , efl que cum rationali me- 
yTi | 


y un Q.E.D. 
l 
| 


I 





l 
! 
AL 
] 
h P2 or. 









0 









2 $0 


81e" 91.10. 
b 79. 10, 


* $or 16 6. 


8 conffr. 
by: xs 

C iax.1. 
42.6x, 1. 


et. 6 


EVCLIDIS Elementorum 


XCVII. 


E Si fpatium A C. conit- 
"neattr fub. vationali A P, 
| €x apotoma fextà AD 
(AE- DE;) retfa 
linea 'T S: fpatium. A C. 



























PROP. 


A^" Dra 









| ££ » 
ea dio medium: totum — effz- 
C N & Hi cit. m 
Itidem ; ut fepe prius; 
d TO SO. item utin 
C96 , T Oq 4- S Oq ett 
uy. re&tang. vero TOS 





-l.1 que TOq -- SOq 

h P] "Uu. TOS. 5 ergo T S 
AC eft qux cum jy. facit totum. 4x. 
. D. 


LEMM.A,. 


ABBy,ec DH— 


BCq ; e» fit GL 


E 


Erit primo, Recang. DK — ACq -- BCquat | 


con [Irutlio indicat. 

Setundo , Retfang. ACB — GN ve MK. 
Nam DK 7 —— 4€] -- BC45 — 2 ACB — 
AB. at ABq«— DF. ergo GK c — 2 ACB., 
& 4 proinde GN, vel MK — ACB. 

Tertio , Re£ang. DIL — MLq. Nam quia 
ACq.ACB*e:; ACB. BCq; hoceft D H. 


potens , eflque cum me- | 


bifetta in Ms. dutta- | 
1^ quefft MN paralt. | 
- GF. | 


MK | 








TOLO 


pL. 
| Quart 
ACs | 
m] 

Quint 


jio qi 


m1 

Sexto 
IC; 2 
ID. 0. 
| our 
I" y, 


lu 


ei py , ut in 94. «deni- | 


| À 
L 


4d rettam quam- | 
vis 1) E * applicen- | 
tur reélang.. DF —| 


[E 


AC4,c» 1IK-—| 


liec 





Liber X. 2íI 
MX :; MK. IK ; eeric DI. ML :: ML. IL. f ergo 
DIL — MI. : 
Quarto; Si ponatur AC 7X3- BCyerit Dx "r1. 
A Cq -- BCq ( DK) $.:H- qi6.10. 


17. G. 


z EAS 
| Quinto, Itt» ; DL T1- / DEq 7 GIq. 
!(i:Nam quia DH (ACq) U- IK (BCq) ^ erit DI n vo. «o. 
"AT IL. kergo / DLq— GLq "u- DL. dr 
(4 Sexto , Item DL T. GL. Nam ACq -- 
. JBCq "-! 2 ACB;hoc eit; DX 11- GK. 5, ergo NE 
"DL 'u- cL. ££ 
| Septimo, Sin ponatur AC BC i erit DL n19.:19 
de. v/ DÉa — GLa. xi ; 
| 
: PROP XCVIII. 


3 Quadratum | apo- 
Amts Fe iom& AB(AC — 


la BC) ad. rationalem 
DE applicatum , fa- 
cit latitudinem DG 
apotomen primam. 
Fac ut in lem- 
-— mate proxime pra- 
F N HKceeni. 
Quoniam igitur AC , BC sfunt e TD. t 5. 
B ;ert DK (ACq —- BCq) "HI- ACq; c ergo cj QE 
| DK eft e». ^quare DL et e "u- DE. eitem d» »o. 
À| re&ang. GK (2 ACB) ett uy. f ergo GL elt g^ arr on 
Bn DE. g proinde DL "uL. GL ; ^ fíed DLq fas. 1o. 
| "r1. GLq. &ergo DG eft apotome, & I quidem [Ao 
| prima (quiaw AC 't3- BC , & propterea DL ite 
KE TnLA/DLq-GLq) Q.E.D. i df B5. 























EVCLIDIS Elementórum 
| TEM 


Vide Schema fubfequens. | | 
Dgadratum medie apotome prime AB ( AC —| 


BC )«d rationalem DE applicatum y facit latitu- 

dinem DG apotemen fecundam. : 1 
, , Rurfus ( fuppofito lemmate przecedeati ) quia 

cic lend AC; & BC o funt f "g- erit bk ( Atq | poor: 
ep kh, BCq) "TI- ACq; c quare DK ed gu. d ergo! 
pes | DL eit ;"LL. DE. c item GK ( z. ACB )) ett| 
gu. io, ^ FF fergo GL eft *e o1 DE 5 g quare DL ^I 
er GL. b sed DL4'UL GL. &ergo DG eft apo-] 
] [em 97.10, f0me. quia vero DL ! TL 4/ DLq — GLq,;| 


mz.def. » "ei | 
mad ; " eiit DG apotome fecunda. Q. E. D. 





PR ó M €. 


m. T MT Quadratum  me- V 
FH El Co die ^" apotom«e fe- 


Dp—— 

[ | | BC ) ad rationa- 1 roy 
lem | E applica- Word 
ium y facit latitudi- | 
nem D G aporogen 
tertiam. 

Iterum DK eft 

215. 10. wy ; 9'quare Dj] 
binesóte. eft n T DE. item GK el pr Mina GL «eit Ma 
|, — e. e "EL DE; b item DK '£L GK, quare DL | Miet 
dpeiti. "EL GL ; ^ atDL4 CL GEq. e ergo DG eft | 
HR apnot. & quidemf 32. £ quia DL ^ta. 4/ DLq.- 

8:. 10. GL. Q. E. D. l 
Blu» 97,10; 


DR'O' PU CI 
Vide Schema praced. 


Quadratums minoris AB ( AC — BC ) «d ra- 
tionalem | 
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lenalem DE applicatum, facit latitudinem DG a- 

lotomen quartam. 

| Ut prius; ACq -- BCq; hoc eft DK eft £g; 

ergo DL eft "p^r. DE. at rectang A CB, tde- 5 5p." 
.|que GK (2 ACB) * eft pp b quare GL eft *e 5:5. ro. 
ILL DE. cergo DL 'E- GL. agat DIqonr "rg 
:BLq. quia vero * ACq X1- BCq, e erit DL "EX. 61e» 97 "a 
|/ DLq — GLq: f ergo DG conditiones habet 14.4 95. 
Ipotome quartz. Q. E. D. | 


PRo P CII. 
Vide Schem, .praced. 


| Suadratum ejus AB (AC — BC.) que eum 
dtionali medium totum efficit , ad rationalem DE 
bpplicatum » facit latitudinem DG apotomen quín- 
ram. 

Rurfus enim ; D K eít uz» ; « quare D L eft g* 
FEL DE. itém GK ett g'y, ^ unde GL eft g', TL. Mel 
IDE. cergo DL'ti- GL; 4fed DLq 7L GL4. $1 !9. 
borro; DLe*t- 4/ DL4 — GLq. ex quibus, Me 49. 
'«DG feft apot. quinta. Q. E. D. fs 8s. 


PRoP. CIIL 
Yide Schema idem. 


| Quadratum. ejus AB (AC — BC) que eum 
medio medium totum efficit , ad rationalem DE ap- 
LE plicatumy facit latitudinem DG apotomen fextan, 

Haud aliter ; quam antea; D K , € G K faot 
iu; «quare DL & GL funt p "EL. DE. stem $55, «o, 
|DKb'ULGK,:-quare DL r1. GL. Zergo 55 &los. 
DG eft àpor: cum igitur ACq LL BCqjideo- iege 
ique DL r1. 4/ DLq — GLq,eerit DG. apot. d74 (9. 
fexta. Q. E. D... e6.4«f $5. 


$99. 

























EVCLIDIS Elementoruii 








Pao»r CIV. 


















A-———á——— Q Ria línea DE a.| 
] B potome ^B (AC— | 
D m€ 5 NF BO) Jwneitudine| 
a commen [uvabilis, ev 
ipJa apotome ejl, atque ordine eadem. 1 
LEMM.A. 
Sit AB. DE :: AC. DF. & AB "FL DE. 
Dico AC —- BC ^1 DF --.EF. 

Nam AC. BC «:: DF. EF. ergo componen- 
do AC -- BC. BC :: DF -- EF. EF. ergo per-| 
2 iem 6519. mutando AC -- BC. DF —-. EE :: BC. EF.a at| 
PU - BetrLEF. seo AC -- BC Tj. DE -- EF.] 










asa EMAAGLIMUNUAT  GUESI) t a 


—————— €: 





Q. E. D. 
& 16 "a Fac AB. DE :: AC. DF. 5 igitur AC 4| 
wig i DC'H- DF — EF. ergo cum AC -- BC ; bi-] 
€ Ep. nomium fit; erit DF —- EF ejufdem ordinis bi-BM,; 
or rs nomium:equare DF — EF ejufdem ordinis a- B v, 
toe) 48$. potoime ett; cujus AC — BC. Q. E. D. lr. 


to, 













P.Tto me x 


i p Re&a linea D E medie a- | 
A^ B.C. pumme AB (A C— BC)], 
: commenfurabilts ,. ev ipfa me-| 





e 
D- E RF - deaptomeeft., atque ordine | 
eadem, j 
ax. E Iterum a fac AB, DE :: AC, DF. b quare | 
blenio). AC, i BC, LIS DE -b EEG; ergo DF -- EF | 
cé$ 1o — ell bimed. ejuldem ordinis , cujis AC —- 20.4." 
ES: 6 dáprcindeX DF — EF mediz apotome erit e Wr 


jufdem claliis..cujus AC — BC. Q. E. D. 


Liber X. 
P RR o P. CVI. 


Retta linea 

DE Minori AB 
(——— (AC-— BC) 
e P commen fuvabilis, 

" € ipfa minor eft. fot 
| Fiat AB. DE:; AC. DF. eque AC. 4 BC $79 
"LL DF -- EF. atqui AC -F BC 5 eft Major, b ngu 
|rergo DF —& EF quoque Major eft. 4 & proinde au x 
DF-— EF e(t Minor. Q. E. D. 


PROP. CVII 


B C  Refa linea DE commen- 
: furabilis ei AB(AC —BC) 
é 3 que cum rationali medium 


totum e ficit ? e ipfa cum 
!Iyationali medium totum efficiens eft. 


Nam ad modum przcedentium. oflendemus 
DF —- EF effe potentem ey , &, y. c ergo DF 279.1. 
4 EF eft ut dicitur. 





Po. P QUELLI 


(A B Tc Re&a linea D E com- 
Jd e——-----l-----.- menfurabilis i AB (AC 
|————---———L-——--  — BC)quecum sedio me- 
| E  F diumtotum efficit , e ipfa 
cim medio medium totum efficiens eft. 
Nam; ad normam praecedentium , erit DF —- 
| EF potens 2 44, 7 ergo DF —. EF erit ut in pro- a 79. io. 
| pof. | 


















.FKq,*erit CF apót. quinta. & proinde H (4/. 


EVCLIDIS Elementorum 











PRO r. CIX - 






Medio B à va 
F X Sos A-—-1 
detratto, vella li 
nea H , que veli 
quum fpatium y 
(potefl tema ex dua; 
bus — irrationali- 
- 1. bus fit; vel apod? 
E X tme, ve Mil 

nor. doloe 

Ad CD e, fac redtang. CI A SA B;& FI i 
— B. quare CÉ 4 — A: (Hq) Quoniam igitugfe 
CI» et Bg,c eric CK. 5^ L1-. CD.fed quia FI 5 efliuic 
rs? eit F K e^. CD. eunde C K "ri. F Klin 
fetgo CF eft apotome. Si igitur CK TI Alo. / 
C€Kq — FKq4. £ erit CF apot. prima ; ? quare J/W EL 
CE (H)eft apotomie. fiüà CK'"T1. M/ CKq — | 












FA 
———f 



























CE) rerit Minor. Q. E. D. 






P.Ror CX 
Vide Schem. praeced. 













Rattonali B à medio.A —- B detrattos alie due 
rationales fnntyoel medie apotome primayoel cuml 
raitonalz medium totum efficiens. — 

Ad CD expof. j fiánt re&ctang.CI — A --B; & T? 
FI— B, «unde CE — A — Hq.:. Quoniam Hi 
jeitur CI P eftpy: c erit CK e' "TL. CD. fed quia | X 
Flbeft jy, derit EK 5 ^ti. CD.eunde CK "r3. | u 
FK. fergo CF eft apot.g nempe fecunda ; fi € K [ 
"UL 4/ CKq— FKq. ? quare H (4/ CE) eft me- | mtb 
diz apot. prima. Sin vero CK "T. 4/ CKq — | dn 
FKq;* erit CF apot. quinta. & proinde H (4/ fi 
CE) erit faciens uy cum fy. Q. E. D. | 





































* 


Liber X. 


PRoR.CXI. 
Vide Schema idem. 


|- Medio B à medio A —-B detratto;quod frt incom- 
/menfurabile toti A —- B5 relique due irrationales 
unt , vel medie apotome fecunda, vel cum medio 
Inedium totum efficiens. : 
Ad CD g' fiant rectang. CI— À -E B; & 
lip] — B, «quare CE — A — Hq. Quoniam 8; ex.t. 
| Iyoitur CI eft uv. ^ erit CK e' "I CD. eodem ir" 
Imodo erit FK ' '-2- CD. item quia CI c^. d 1o. t0, 
AHIFI, 4 erit CK "3- FK 5 e quare CF eft apoto- PR 
(lime; f tertia fcilicet ; áCKum4 CK— FPKqoss ^ 
lidunde H ( M/ C E) erit. media apot. fecunda. £9f 9. 
-Hlrerum fi CK "G- V CKq — FKq; berit C F i. — " 
Lilapot. fexta. & quare H erit faciensgy cum p... 97:19: 


PnaRor CXII 


A potome À mon ef? 
F D E edem,queex binis no- 
minibus. 


| Ad expof. B C /; 





a 98. 1o. 


(t bin. 1. ejus nomina fint BF ; 
FD ; 4ergo BF; FD funt p 
410. 

f 11. 10. 

; g esr. 16. 10. 
left f. item q nn 2 
Ji quare FD eft apotome; 
L'oftenfa eft /. qua repugnant. 
tür binomium. Q. E. D. APR 
Nomi- 





249 EVCLIDIS Elementorum 


Nomina 13 linearum irrationalium intev 
fe differentium. 


1. Media. | 
2. Ex binis nominibus, cujus 6 fpecies 
3. Ex binis mediis prima. vt 
4. Ex binis mediis fecunda. 
s. Major. 
6, Rationale ac medium potens. 
7. Bina media potens, j 
8. Apotome, cujus etiam 6 fpecies. 
9. Mediz apotome prima. 
Io. Medi apotome fecunda. 
Xr. Minor. | | 
Ij, Cum rationali medium totum effi 
ciens. 
.. I3. Cum medio medium totum éfficiens. 
Cum. latitudinum differentie. avguant. differen-. 
tias vellarum , quavum quadrata funt applicita ad 
aliquam rationalem. , fitque demon(Iratum in prcez | 








—————/ A 


dentibus latitudines que oviuntur ex applicationibus 
quadraiorum barusa X3 linearum. inter fe. differre; 
 perfpicue. fequitur bas 13, lineas intev fe diffesre. 


PgoP. CXIIIL 


MÀ 


— 


Quadratum 
yationalis A ad | 
eam , qu& ex 
binis nominibus | 
BC (BD -j 
D €) applica- | 
tum; » latitudi- 
nem facit apes ^ 
tomen E € » cis | 
jus nomina E. H5] 
C H. commen | 

fürabitia..... funt] 
sominibus BD , DC ejus? que.ex-binis nqminibus| 
Dae e 


IF 
1 














Liber X. 


e it eadem proportione ( EH. B D: C H. D C3) 
e adbe:, apotome EC que fit enndem babet ordi- 
wem; quem ea BC., que ex binis nominibus. 
: EL Ad DC minus nomen 2 fac; rectang. 

Aq — BE:;quare BC. | CD»: 


Pug ges 
"TÉ: CE. 


r 
dividendo B D.D C :: F E. E C. cum tudh 
eC DC, 4erit FEC]EC. fumé EG — EC 
fiatque FG.GE::EC. CH. Eruát EH , 
nomina apotoma EC 5 quibus cóánveniunt| ea; 
que in theoremate propofita funt.|. Nam cóm- 


ponendo F E.. GE. (E C):: :E H. 
IBH.EH .: 


G H: fo 
EH. CH g:FE. EC f :; BD. 


|DC. quare cum BD 2 H- DOC,» erit EH 


aIcH; 


b & EHq "Li- EHq. ergo, quia. FHq. 


|EHq k :: FH, CH.» erit FH uu CH, / ideoque 
fé. [FC n CH. Porro CD el p, & DF (Aq) 
fme |g eft e ty, ergo EFC eft & LCD; quare eriam 
(4| €H eft e' "LCD. "igitur EH €H funt 5*. de v 
nar | ut prius. vergo ECett apotonmie;cui congruit C 
nli | porro EH. CHf:: BD. DC ; ideo permutándo 


fm, | EH. .BD : 


: kl. DC; unde quia CH f r1 


5», |3DO;? erit EH "UL BD. quinimo pene BD ^ri. 
4/ BD4. —DCOg;, erit ideo EH "UL. 4/ EHq— 


| €HqQ. 


| EC. apot. 2 


s" 
iii «| je. D. 


item fi BD "11. p 
| dem P; /hoc eft fi. BC Gt bin. 
prima. Similicer fi. DC "EL e expof. * erit CH 49:19. 


| "Tl. eidem e's; * hocceft fi BC fit bin. 2. a eríát $; 


* expof. etit EH "E. ei- , 


I. "erit EC apot. f. ésf. 


a tor, 16.6, 


b 14. 6. 


. € byp, 
d 14. $. 


e 12.4, 
f Prius, 
g 5». 


p 10, fo, . 


k eor.20. G, 


] 16, 10 


m 21, 10, 
n feb, Va. 16, 
0 74. 16, 


P 1. 1, 
p!$.40. 


2, YO, 


def. 
85.19. 


.& fi hzcbin. 3. illa erit appt. 3, ma 


[sc Sin BD r3. / BDq- —D(Cq 5 y. erit EH * 14.1 Am def. 
EHq'7CHq; f S IoRUF AC f fit bin.4; vel 5; 8t. :o. 
| veló. erit EC fimiliter apot, 4^ vel $, vel 6. Y '5: 1^ 























































E 260] EVCLIDIS Elementorum 
PROP CXIV. ^ 


A OQnadratum | vae |. p 
| Q tionalis A ad apa- | C 
B tomen B C (B D— | 
DC) applicatum ; 
facit latitudinem BE | 
eam, qu& ex binis no- | 
minibus 5 cujus no* | 
mina BE, GE com- | . 
Dp | menfurabilia fmt a-| ? ! 
potoma BC nominibus BDD C , e in eadem pro- (CE 
portione 5 c adbuc » qu& ex binis nominibus frt |Unm 
(BE;) eundem babet ordinem ; quem ipfa apotome [seu 
BC. i L(CE.AI 
a£ a Fac re&tang. DF ——oAq ;'& BEOFE RAN |t, 
b iz, 6. EG. GF. Quoniam lpitur DF — Aq X CEj3 | sit 
cw.6 "cert BD. BC :: BE. BF. ergo per converfio- [ttti 
nem rationis hrs CD :: BE. FE:: EG. GF 2o 
4BG. EG. fed BDe CD. fergo BG Lu 
ag GE. ergo quia BGq. GEq gu bo CE. e tado | 
fio 1s.6. B.G "L- G F.& ideoque B G T1. B F. porro |" 0 
nio. 1o. BDeeeft g^, & rectang. DF (Aq)e eft ey. 1 erz | rei 
even '9- co BF ett f T1. BD. » ergo etiam BG eft 8 T1. | | 
mu: BD. * ergo B6 ;.GE funt£ "n-. e quare BE |t. 
Arq eft bin. denique igitur , quia BD. CD :: BG. 
^. 0 GE; & permutando BD. BG :: CD. GE; fitque |. Hi 
BD rn. BG;? erit CD 7L- GE. ergo fi CB fit | ar 
apot. prima 5 erit DE bin. 1.&c. ut in antecedens | 
s] d ergo,&c. j 





Pp !0, 10, 












t 
". 


DU 


Iti 


I 
A] i 
n 





Libe x. 775 1ét 


PRoP. CXV, 





|, Si fpatium A B. contineatur fub. apotoma ,A C 

(CE AE,) e ea , qué ex binis nominibus €B ; 

cujus nómina CD;DB commen[urabilia (nt apoto- 

menominibus C E, A E , € in eadem proportione 

(CE.AE 3: GD. DB.;) rea linea F fpatium AB 

potens; eff vationalis. Ns 
Sit Gquzvis p; & fiat réctang. CH — Gq. 


laerit igitur B H- (HI-/I B) apotome ; & H I 25.10. 


acl. CD, TL CE, ;&BI LL DB; «atque 


|. HI. BI: CD. DB j:: C E; E A. ergo permu- Q5, 5. 
| tando HI.'CE :: BI. EA. c ergo BH. AC :: d iz. v0. 
|! HI. CE :: BI. EA. ergo cum HI 47rn- C 


E, Has 
1.6. 19, 
e erit B H TI. A C. f ergo re&ang. H C TL «o 


ABA. SedH C(GqQ) b eft py. g ergo BA (Fq) g/cb.12.10] 


eft oy, proinde F eft j- Q. E. D. 
Corolz. : À 
Hinc, fieri poteft , ut fpatium rationale conti- 


"B neatur fub duabus re&is 1rrationalibus. 


PRoPrP CXVI 


| A phi d F .A media A B fi- 





unt infinite irrati- 
onals BE ; EF 
| &c. € nulla alicuz 
c | antecedentium — efi 
| 4D eadem. 

Sit A C expof. 
R 3 p. fit- 






















































262 EVCLIDIS. .Elmentorum 


alew.)8.19... $. [itque AD fpatium fub AC; AB. « ergo AD) 
burgo — Qa e'v. Sume BE—4/ AD.b ergo BE eft p';null; 
priorum eadem. nullum enim quadratum alicu- 
jus priorum applicatum ad e^; latitudinem efficit 
mediam. compleatur re&tang. DE; a erit DE P Vill o 
& P proinde EF. (4/ DE) erit e ;. & nulli prio-| 2 
rum eadem. ,nüllum enim priorum quadratum ( 


ad p applicatur , latitudinem efficit Ipfam BE.| 
ergo, &c. | 





* 























nu 


P.*ROo»rP. CXVIL | died 
/ P 'üusqu 
j Propoftum (it nobis oflende- m 


Yt.) in. quadratis. figuris B.D3| iy 
Hametrum. A C lateri A B. in- |o. is 
, commen[urabilem Je | | hos: 
i Nam AC A liq 22. 29 | m 
bis 244 B vog I :: non Q. Q. * e AC | " | 
TQUE YR SHRABO.QLEDD. 0s n |'timà 
| Celebratiffimum eft hoc theorema apud vete- | bil 

res philofophos ; adeo ut quichoc nefciret 4 eum | 

Plato non hominem efie; ie 





[pudo 
dp ecudem diceret. | crt: 
i IL i 8s l']n eod 
X^ mt ^ A LT |junda 
AU on» Su (;OY OR | en d 

! [ d Q1. | vl 

| scutis 

| plan 

Ld 

|. V] 

| fume 

|i 

| quie 
b v] 










































"il | 


| 


| 
Jl 


| 














"non conveniunt. 


| ad rectas omnes lineas , 


| "du&txc, re&os cum 


26 3 
LIBP"XE 
Definitiones, 


'Olidum eft» quod longitudinem , 
latitudinem, & craflitudinem ha- 
bet. 

II. Solidi: dutem extrenium 
eft fuperficies. 
re&ta elt ad planum re&a ; «cum 
à quibus illa tangitur; 
quaque-in propofito funt plaho; rectos' angulos 


'efficttia o 
d planum re&um eft , cum re- 


I V. Planuma 
'&x linez:, que communi planorum fe& ioni ad 


ré&tos angulos in. uno plano ducuntur, alteri 
plaio ad reds funt angulos. ! 
V. Re&z linez ad planum inclinatio eft, 
"eum à fablimi termino rez illius linez ad pla- 
num dedu&a faerit: perpendicularis 5 atque à 
.pui&to quod perpendicularis in ipfo plano effe- 
cerit; ad propofite illius.limez;extremum;quod 
in eodem eft plano , altera recta linea fuerit ad- 


"S 


IlJ.:Linea 


| juncta siet ; inquam;angulus'acutus infifterite li- 
| nea, & adjundtac | 


omprehenfus. 
VL Plani ad planum inclinatio 5 eft angulus 
-geutü$ redis lineis contentus 5. qua in ütroque 
planorum ad idem communis fectionis pundtum 
fe&ione angulos efficiunt. 
VIT. Planum ad planum fimiliter inclina- 
tum effe dicitur, atque alterum ad alterum; cum 


! - dicti incdlinationum anguli intet fe fuerint; z- 


quales. | 
V III. Parallela plana funt , qua inter fe 

D X. Similes folide figurz funt ; qua fimili- 
bus planis continentur, maltitadine xqualibus. 
X: JEquales & fimiles folida: figura funt, 
KR 4 qua 











EVCLIDIS-Elementorum | | 


quz fimilibus planis multitudine & magnitu- ff 
dine aequalibus continentur. T 
X I. Solidus angulus eft plurium quam dua-. 
rum linearum » quz fe mutuo contingunt , nec| 
in eadem funt fuperficie ; ad omnes lineas incli- ]. 
natio. . i | dd 
"iter. : 
Solidus angulus eft; qui pluribus qüam duo- 
bus planis aneulis in. eódem non confiftentibus | 
plano fed ad unum punctum conftitutis;conti-: 
netur. | | 
X II. Pyramis eft figura folida 5 planis com- 
prehenía , qua ab uno plano ad unum punctum 
"conflituuntur. | 
ooKTIL Prifma eftfigurafolida; qua: planis | 
cortinetur,quorum adverfa duo funt & xqualia; | 
& fimilia, & parallela 5 alia vero parallelogram- | 
ma. | | 
XI V. Sphzta eft quando femicirculi .ma- | 
nente diametro.; circumductus femicirculus 11 | 
"feipfum rurfus revolvitur unde moveri coeperat, 
-circutnaíffumpta figuía. | 
"ijf 3i coroll. | ; 
Hinc radii omnés:à centro ad fuperficiem | 
fphzrz inter fe funtaequales. |. ' | 
X V. Axis autem fphzerz , eft quiefcens illa 
rc&tà linea ; circum quam femicirculus converti- 
tur. 
XVI. Centrum fphxrz. e(t idem quod & 
-femicirculi. | | 
OK VIL Diameter autem fphzrz |; eft recta | 
"qu&dam linea per centrum ducta; & utrinque à | 
fphara fuperficie terminata. i 
2X: III. Conuseft j| qüando rectanguli tri- | 
anguli manente uno latere eorum; quz circa re- | 
Sum angulüm;circumductum triangulum in fe- | 
Apfüm'rurfus. revolvitur unde. moveri coeperat ; | 
circumaffumpta fieura.: Atque fi. quiefcens recta. | 
linea | 


jÜ 














































| Liber XI. 


iit linea equalis fit relique » que circa re&um an- 
pulum continetur , orthogonius erit conus ; fa 
d vero minor; amblygonius; fi vero major » oxy- 
, I |pontus. 
Wl XIX. Axisautem coni , eft quiefcens illahi- 
nea, circa quam triangulum vertitur. 
| X X. Balis vero coni eft circulus qui à circum- 
di. [ducta re&a linea defcribitur. 
dx" X XI. Cylindtus eft; quando re&anguli pa- 
t| rallelogranmi manente uno latere eorum , qu& 
| circa re&um angulum, circumductum parallelo- 
tu. grammum 1n feipfüm ' rurfus revolvitur unde 
fm | coeperat moveri, circusiaffumpta figura. 
|^ X XIL Axisautem cylindd., eft quiefcens 
ili] la re&a linea,circum quam parallelogrammum 
ulia | convertitur. 
m». XXIIL Bafes vero cylindri funt circuli à 
' duobus adverfis lateribus, qu circumaguntur; 
me | defcripti. : 
wal. XXIV. Similes coni & cylindri funt , quo- 
x, | tum & axes ; & bafium diametri proportionales 
| funt. | 
X X V. Cubus eft figura folida fub fex qua- 
«im dratis xqualibus contenta. 
|OXXVI Tetraedrum | eft figura folida fub 
vili quatuor triangulis aequalibus & equilateris con» 
yet |. tenta. | 
^ XXVIL Odéctaedtum eít figura folida fub 
al&]- oto triangulis qualibus & aquilateris contéta. 
ds XXVI LI. Dodecaedrum eft figura folida 
qi | fub duodecim pentagonis qualibus & zquila- 
jii | teris & aquiangulis contenta. 
| XXIX. Icofaedrum eft figura folida fub vi- 
;giati trianguli aequalibus & equilateris conten- 
ta 





Jit | 
aie | .:2- 
7 x X X. Parallelepipedum eft figura folida fex 


ife] : | 
| figuris quadrilateris, quarum qua ex adverfo pa- 


etit 
i rallele funt, contenta. 


fica | 











EVCLIDIS Elementorum 
XXXI. Sohda figura ia folida fi figara dick 


tur infcribi; quando. omnes anguli figura infcri- 
pte conílituuntur vel in an ulis » vel inJateri- 
bus; vel denique in planis qe , Culinícribi- 
tur, 31] 
XX XI LL. Solida figura folidz figure vicifi| 
fim circumfcribi dicitur, quando vel aupuli ; vel 
latera , vel denique plana figurae circumfcriptae| pon dt 
-tangunt omnes angulos figura;circum quam de-[I6/;: 
fcribitur. anie E 


jJ 


Paor L 





Rete, [nee ,pavs que-| 
dam À C. non eft in fubjetto 
plano, quedam vero CB in| r 
Juallini, | ' 
"^. Producatur A C in ra 
jedo plano ufque | ad F4] 
.Xis. CB effe in directum ipfi.AC;ergo dua recte] 
A. R.s. À E. habent commune ícementum A C. 


8 10,zx.t. aQF N. 











oic: P. II. 


S: due vete linee A B 5 
zB C D fe mutuo fecent y 1h ue | 
no unt plano ; atque triam- 
Ad ph iwé DEB i» uro eff | 
€ | 
plano. ; 
^ enim triatiguli DEB parteti EFG effe in | 
uno plano ; partem vero Fi) GB. in altero^ ergo |9j 
rectze ED pars EF eft in UN pláno, pars EN | 
ro FD'in fablimt, « Q: E. KA. "érgo' triangulum | 
EDB in urro eft pano; proide & rede ED,EB; | 
a quare & tote À B, D C in uno plano exittunt. | 


'Q. E. D: 





Phor. 














Liber XI. 
di] 1 


"n D?R-o"£. ITI. 
m A. Si duoplana A B C D 


f [7 fe mutuo fecent ,, communis 
B p evum fettio E F eff retta üi- 
"ul ned. 

,. SiE F communis fectio 

ilinon eft re&a linea , a ducatur inplano A B reta à tPdf.t. 
W"WEGF;2&inplano CD. reda .EHF. duzigitur 


[| 


Ire EGE; EHE claudunt fpatitum.. b Qd. À. ra x.t. 


PROP, IV: 


Si retia linea EF reitis 
duabus lineis A B. , C D fe 
mutuo. fecantibus in commu- 
ni fettione E ad. rettos: angu- 
los infrflat ; illa du&to etiam 
| $4 er ipfas plano A.C B. D ad 
4g Gr—7—5À EH Ub vont erit. 





«t | Accipe EA j EC 1 EB ; 
igi D, BD equales, & junge re- 
'D &as AC, CB; BD, A D. 





^ 


Bpér E ducatur quievis recta G H ;junganturque 


IFA, FC, FD, FB, FG, FH. ..Quoniam A E 
ug EB;&DEs—EC;&ang. A ED 5— a ceni. 
" CEB;-cerit/A D.— C B.c patritérque AC— MA d 
(DB. 4ergo A D parall. C B. 4.& AC parall. d/&34.*- 
4, ImDB. e quare ang. GAE — BB: 76 ng. dio 

Y |JAGE — EHB. fed & AE£ — EB £ ergo GE feonftr. 


fel b H,& g AG— BH.quare ob angulos rectos; * 16.1, . 









Wex hyp.. & proinde pares ad E; hbbafes FA; FC, n4. 
FB. FD xquantur. Triangula igitur ADF , ^4 


3 


d [FBC fibi mutuo zquilaterafunt ; 4 quare ang. £8. s. 
| IDAF — CBF. ergo in triangulis AGF , FB 
ii latera FG »; FH! aquantur ; & preinde etian 14. v. 
pausa FEG , FEH fibi mutuo zquilatera 
[nt mergo anguli FEG FEH zquales ac 
s propterea re&ti funt. Eodem modo F E cum n yp 
omhi- : 



























































2,68 


93. def. 12. 


82. 11, 
b 5. t1. 


€ 4. 1t. 
d 3.def.11. 


a 5yp. 
b eonffr. 
€ 4. t- 


48. t, 


e4. vr. 
É £z, 12; 
































EVCLIDIS Elementorum 


omnibus in plano À D B C per E du&tis redis migit 
; . 2 L. . . | 2 

lineis rectos angulos conftituit, » ideoque eideim bili 101€ 
planorecta eit. Q. E. D. | | 


MD pui 
PR OP. V. ! 
Si rea linea AB re&is tri-| 
B e | bus lineis AC , AD , AE fe 
! mutuo tangentibus in communi] 
A Qi feftione ad reltos. angulos infe 
D flat 5 ille tres vete. in uno fut 
/Q. plano. 

Nam AC, A D afuntin 
uhno plano FCi 4 item AD, AE funt in uno pla- | AC 
no BE. vis diverfa effe hec plana ; fit igitur eo- l; 
ram iucerfectio b recta A G.. Quoniam igitur | "m 
B A ex hypoth. pervendicularis ett re&tis ÁÀ C; m 
ADseadein «plano F C, ideoque recte A G per- l GI 


pendicularis eit. ergo (fiquidem & a AB eft in eo* ls i 
dein cum AC, AE plano) anguli BAG; BAE re- |" 
&i;X proinde.pares funt, pars & totam. Q. E.A. | 


PROO)y.. VE | 


Si due. vto linee AB; 
DC eidem plano EF ad ve- | B 
&os. rmt amgulos 5 parallela P 
erunt ille vette linee A B y | 
D C. f 

Lm pend P. Ducatur AD,cui in pla 
no EF perpeadicularis fit DG — A85 jungan- 
turque BD, BG,.AG,. Quiain eiangulis BAD, | jj 
AD 5 angili DAB:; ADG s recti funt ; atque. [rh 
AB» —— 0G; & AD communis et; c erit BD ito 
— À G; quare 1n triangalis AG8 ,, BGD fibi | tim. 
mutuo zxquilateris ang. BAG 4 — BDG ; quo- tpe 
rin BAG recduscumtit, eric BDG etiam re-| | Que 





& 5. atqui ang. GDC rectus ponitur ; ergo 1e-, | 
€i GD tibus ;DA, DB,'CD re&aeft ; equa; | 
ideo in uno fuat plano ,. f. ia quo A B. exiftit 5. | 
| 


cun 













Liber XI. 


s um igitur AB, €& CD fint in uno plano , & aa- 
"uli incerni BAD, CDA redi fint; g erunt AB , g 18.1. 
ID parallele. Q. E. D. 


L 
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PxoP. VII. 












Si due (fnt pavallele reFie 
linee &B , CD, in quarn 
utraque | fumpta (rnt. quelibet 
puntlaE 5r; illa linea E. F5 
qu& ad bec punta adjumeitur ; 
15 eodem e(! cum. paralleüis pla- 





























no ABCD. 

M  Planumin quo A 2; CD. fecet aliud planum 
liperpun&a E, F. fijam E F non ett in plano 

JARCD , illa communis fe&io non erit. S1t ergo 

HE GF. ebhzcigitur re&a eít linea. dux ergo 


| 
| 






25. fT, 


rede EF; EGF fpatium claudunt.» Q. E. A.— 5/4 ax n. 


i 
I 


j "e 


PRoefP VIII. 


$i dpe (int parallele TP- 

GelineeA B,,CD , qua- 

yuin altera À B ad retios 

cuidam plano EF fft angulos; 

e reliqua C D eidem pla- 
F n0 EF ad rettos angulos 

erit. 
DM . Adícita praeparatione & demonfttratione fex- 
WM rz hujus ; anouli G DA & GDDB recti funt. 
IDE a ergo GD recta eft plano per AD, DB (5 in quo ND 
W etian AB, CD exiftunt.) c ergoG D ipfi C D pta n 
iE eft perpendicularis atqui ang. CDA etiam 4 re- e? fth 
d &us eft. eergo CD plano EF rectaeft. Q. E. D. e 














Pnor 


EVCLIDIS- Elementorum 
PoR o pr dy. p 
A^ HocoB  Que(AB, CD)eidm]| 
E—E—— p Yee linee. E F funt. pavalle-T.. 
us syn le ; fed non im. eodem cun | 
I Ula plano ybe quoque funt in-. 
ter fe parallele. T 
In plano parallelarum AB , EF disc: HG pers T: 
pendicularem ad EF. item in plano parallelárum | 
EF ;. CD duc IG perpendicularem ad. EF, s er- | 
go EG recta eft plano per HG, GI; cidemque 
plauo P recte funt AH, & Q T. érgo AH , & 
CI parallela (unt. Q. E. D. 


Po... X. | 

Si due reflelinee AB, A C.fe| 

mutuo tangentes ed duas. vetas E D 5 

D E A DE femutuo tangentes - fent paralle: | 
L^, Le, non autem in eodem plano y ille an- duco 
gulos «quales (BAC , EDF) compres diid 

| | bendeni. | 

| DA Sit AB, AC; DE; DF zqua- | 


qa oa i LLLA EARN 65. cuori 


p— 





A. 





PANI | 
E «——NwFles inter fe; & ducantur AD, BC, | 
EF, BE, CF. CumAB, DE 

a fint parallele: & quales ,^5 etiam BE , AJA | 

parallela funt, & xquales. Eodem modo C F; | 

AD parallela funt, & aequales; c e'eo-€tiam BE, | 
F C funt parallel & xquales. / /Eiuantur ergo |. 

BC; EF. Cum igitur triangula EXC;'EDF'ibi | 

iutuo equilatera hint ; anguli BAC; EDF e z- 

quales erunt. .Q, E. D, 

| PR o PR. XI. | 

JA dáto pustto K in fubs | 

D. KA Hu iu) ad fébjeifem prid | 

BC perpendicalarem veitam | 

liteam Al dacere. | 

to E xd In plano B C duc | 

Mud quamvis D E , ad quam | 
ex Aa duc perpendicularem AF. ad eandem per. | 


Fin | 





Liber XI. | 27t 


| in plano BC » duc normalem FH. tum ad EH s e. «. 
4g | demitte perpendicularem AT. erit A f recta pla- 5 v*. «. 
[e BC. 
,] Nam perIcduc KILparall. D E. Quia DE 32,45. 
| re&ta eit ad AF, & F H;eerit D E recta plano e4 t. 
LF*A 5 adeoque & K L eidem plano recta ett. à od 
[ergo ang. K IA rectus €t. átqui abg. ALT n confe. — 
ttam j rectus eft; -! ergo AI plano BC recta. eit. di AR: 
[3 E.D. 


PROP XII. 


EI NS Dato plano B C, punito 
A quod in illo datum eft , ad 


4 | d yelbos angulos ve&bam  lineaut 
A E £ AF excitare. 


' . & quovis extra- plant 
bun&o D 4 dac DE rectam plano BC; & juncta a w. «t. 
[E A? duc AF parall. D E. « perfpicuum et A E Mp, M 
blano BC rectam effe, Q. E. F. ditt 

Practice perficiuntur hoc, & pra«cedens pro- 

xlema ; fi due norm ad datum punctum appli- 


Pao» XIIL 


pato plato AB, à puncko 

D, quod in illo datum eft, 
duevette liree C D, C E 

Qt ad relfos angMlos nonexcis 
B ^ sabuntur ab eadem par- 


te. | 

6 : 
| Namutraque CD, CE plano AB 4 recta ef- Wo 
fer, exdemque adeo parallelz forent ; quod pa- 
Irallelarum definitioni repugnat, 
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vales 4t eon- 


verfa. 


a tt. FT. 
bb gt. t. 

€ $0. t. 

d sg.def. t1. 
e 19. t. 

$ big 
gconffr. 
ba. 11, 


dta . 


EVCLIDIS Elementorum 

PRo»r XIV. j 

"d que plana CD: ÉE; 

eadem vetta 
efl; illa funt parallela. 

S1 negas, plana CD; 





PRaRor. XV. 


[e $ non in eodem confr[tentes . 
plano parallela funt , que per 


illa dicuitur , plana BAC. y | 


EDF. 


Ex A 4duc A G re&tam plano E F.b Sintque | 
G I5 G I parallele ad D E; D F. cerunt hz pa-. | 
rallelz etiam ad A B ;. A C. Cum igitur anguli |! 
IGA, HGA dfint redi ; e erunt etiam CAG; 


BAG recti. f ergo GÀ recta eft plano BC; atqui 





Si due rele linee A B^ | 
A C. fe mutuo tangentes, ad | 
duas retas DE ; DF fe] 


autuo tangentes fnt paralles A 

















linea A B vetta | 
* E| 


concurrant ; ita ut commtl-| 
nis fe&io fit reta G H3 
fume in hac. quodvis pun-| 
&um I ; ad quodin propo-| 
fitis. planis ducantur recta | 
I A; IB. unde intriangulo I A B; duo anguli | 
IAB, IBA e rei funt. v Q. E. A. l 





eadem rectaeft plano E F, ^ ergo plana BC ; EE | 


funt parallela. Q; E. D. 





Liber | X 1. 


Paor XVL 


Si duo plana paraliela 
A B; C D, plano quopian 
HEIGE fecentur, commu- 
des illorum fetiones E H ; 
GF [funt parallele... 
Nam.fi dicantur non 
effe parallele , cum fint 
in eodem plano fecanti , 
conyenient alicubi , puta 
in I. quare cum totz 
lárr, ÉGl, fintin planis AB ;. CD produdiis, a1, i 
[5 hac convenient; contra, bypoth. 





P ££ o»? XVII. 


Si due vele linee ALB, 
CMD parallelis planis EF;GH, 

IX fecentur , in eafdem rationes 
fecabuniur (AL. LB:: C M. 
MD.) 

Ducanturin planis EF , 1X 
rette AC, BD. item AD 
occurrens plano GHinN; 

| jungantürque NL. NM. Pla- 
Binà triasgulorum ADC,; ADB facunt feCtiones 
jo LN; & AC, NM 5 parallelas. ergo AL, a 16.11. 
REB b :: AN. ND: CM. MD. QE. D. Jw 












































à 13. 11- 


EVCLIDISs Elementorum 
PEOorP XVIIE 


Si vella me 
AB plano cuipian] , 
CD ad rettos fit an], 
gulos; d omnia qua) 
per ipfam AB. plam 
(EF, &c.) eiden 
D plano CD «d. reto] hi-. 
ig i angulos erunt. WC B 
Dium fit per AB planum aliquod EF ; fa]: 
cens cum plano C D fectionem E G ;. € cujuji;sa 
aliquo pun&to H in plano EF « ducatur HI pafjinD- 
rjll. AB. b erit HI recta plano CD ; pariterqupurnl 
alie quzvis ad EG perpendiculares. «ergo plagbt: 
num EF plano CD rectum eít; eademque ratioloJA 
ne quzvis alia.plana per AB ducta plano EF re| | 
&Caerunt. Q. E. D. | 


AUR Ouf 


Siduo plana ^ BT 
C D, fe mutuo fean] 
tia; plano cuidam .G Hl 
ad. reflos (mmt angu] 
los , Communis etian, 

illorum fettio E F « 
vetlos. eidem. . plan] 
n | (GH) angulos erit. 1 
Quoniam plana A B ; C D ponuntur ret] 
plano GH , patet ex 4. def. 11. quod ex punéqp 
F inutroque plano A B; CD duci pofüt perg... 
pendicularisplano GH 5 qua 4 unica erit , E 
propterea eorundem planorum communis fectio| a 








Liber XE, 
PRO» XX 


Si folidus. angulus ABCD 
iribus | angulis blanigs. B A D 5 
. "DAC, BAC contineatur. 5. ex 
3C his duo quilibet , utut. af[umpti, 
J. E tertio funt majores. ^ 
pali Si tres anguli funt equales; patet affertio à fi 
|ishaquales, maximus efto.BAC. ex quoaaufer a a5, &; 
II AE—BAD ; & fac AD—ÁE ; ducanturque 
IEC.BD,DC. | c | | 
l Quoniamlatus BA commune éft , & AD»— A 
tjl B; & ang. BAE » — BAD ; cerit BE— BD. pt 
ilid BD .-F DC 4 BC. ergo DC C- EC.cum do. t. 
| birur AD b — AE , & latus AC commune eft ; non 
"ME DC C- EC f, erit ang. CADC EAC. g ergo ges. 
tillag.BAD 4- CAD — BAC. Q. E. D 


Pxor?eXxXxL 


Omnis  folidus. angulus. fub 
minoribus , quam quatuor retdis 
D angulis planis; continetur. 

Efo folidus angulus A $ 

E planis angulis illum compo- 

nentibus  fubtendantur recta 

- " BC; CD, DE; EF, FB in, u- 

Bio pláno éxiftentes.' Quo facto conftituitur 

]yramis 5: cujus bafis eft polygonum BCDEF, 

"rertex:A totque cinéta ttiangulis quot plani 

/finguli componunt folidum A /.. ]am vero qiiia 

luo anguli ABE, ABC a majores funt uno FB, 

qp duo ACB, ACD majores uno BCD ; & 

1 Esc deinceps ; erunt triangulorum G; H, I, K, L 

i; Kirca bafim anguli (imul fumpti omnibus fimul 
y fd ineulis bafis B, C, D; E, F majores. p fed angu- b fb id. t: 

li bafeos una cum quatuor re&s faciunt bis tot 

etos quot funt latera; five quot triangula. € Et? £4 46;t; 
go omnes ttíangulorum circa bafim anguli una 
10 S i cur 


















































EVCLIDIS Elementorum 
cum 4 rectis conficiunt amplius quam bis tij 
rectos quot funt triangula. fed iidem anguli ci 
ca baíim uàa cum an?ulis'qui cemponunt fol]: 
dum; componunt 4 bis tot re&os quot fünt tr 
anpüla. liquet ergo augulos folidum angulum. 
componentes "quatuor Tredis eíle minore| 
Q. E.D. 

PRO» XXII. Ih 
A. B. oq oa 
à h « 


; daoodt 
p EF———3gdH Yo dus 


[x / 

^* 8i fuei vt tret anghli plant A; Bj'HCL, quoridut. 
duo utlibet affumpti teliquo (fÍnt"májores 5^" comprison: 
bendant autem ipfos ree linee equales AD ; Aliq 
FB, &c. fieri potefl , ut ex velis lineis DE , FQ 
HI yequales illas relay cosmettentibus triangulullo4 
con[hituatur. ; i dicant 
Ex iisaconftitur poteft--triángülüm s fi du ili. 
qizlibet reliqua majores éxiftant.5' fed itafeti-) 
habet. Namb fac ang; HCK — B; & CX-— CH M 
ducantutque HK; TK: e ergo KH —FG. & quiim 
ang. KCI4 — A 5 erit KIC DE. fed K1f 7 |H i 
HI - KH( FG; )ergo DE 72HI -- EG. S13 ! 
iili arpümento:quzvis duz reliqua : majottuui 
'effendetitur3 & proinde ex iis criangulum «conti 


"fitui'poteft* Q. E: D. li- 


Wrorum 





Liber. X T. 
PRo?r XXIII. 


T E 


B; C quorum. duo 

funt majores  fo!i- 
* Oportet auteni * * V^ 

| Fac AD, 

inter fe. Ex 


* efeb 47. t. 
d 12. 1t. 


à L 
jiu 


D C- HL , id qued in variis cafibus demon- 
Iirarum vide apud Clavium, 


















































3 16. ir. 


b 35. def. 1, 





EVCLIDIS Elementorum 


PROP XXIV. 


Si folidum. A] 
B parallelis planis cor emuld 
tjneatur, y; adver] m 
illius plana (A Gris 
SET V Dm DB, &c) parallelpt!- 
Q gramma funt (mili |" 
C equalia. i 
k1 PlaaumA C fe| 
cans plana paral|3i!: 
lela AG; DB,s facit fediones AH, DC parallejuip: 
las.Eadem ratione AD; HC parallel funt, Erfil; p 
go ADCH ett parallelogrammum. Simili argu| 
mento reliqua parallelepipedi plana funt b pa| 
ralleloeramma.Quum igitur AE ad HG, & AT] 
ad HC parallela fint;cerit ang. FAD — CHG| 
ergo ob AF7 — HG , & AD24— HC ; ac 
propterea AP. AD :: HG. HC, triangula FAD;| 
GAH £ fimilia funt & b qualia ; proinde & pa]; 
rallelogramma AE; HB fimilia funt &' & aqua 
lia. idezque de reliquis o ppofitis planis oftende P 
tur. ergo; &c. m 
PE£oOr XXV. T 
Si folidun| 
P parallelepipe- E. 
dum A BCD "- 
plano E F. feces]... 
À nro adverf|- 
VV planis AD,BQ[ 
sdtit an 


parallelo eril, ^ 
K quemadmodum | 


bafis AH ad bafem BH , ita folidum AHD ad folj-| 
dam BHC. | T [po 
€oncpePpp. ABCD produc utrinque. acj 
dpe ALZCAE, & BK — EB ; & pone plani] 
IQ ; KP planis AD, BC paralleda. parallelo4 
e | pam 


Liber XI. 279 


amma IM,^H »6 &DL: DG, b& IQ; AD, 8 36. 1. & 1, 
E, &c. a fimilia ac aequalia funt; c quare Ppp. 4" n 
i — AE; atque eadem ratione Ppp. BP-—«*t 10.def. 11, 

i NE. ergo folidalF , EP folidorun AF , EC x- 

, | emultiplicia funt : ac bafes IH , KH bafium 
ilH, BH. Quod fi baíts IHC 5—, TQJKH,e- de 
(Ade fimiliter (olidum IF C ^» —,72 EP. eproiü- «&óf s. 
dile AH. BH :: AF. EC. Q- E. D- ! 

E Hec eadem omni pri mati accommodayi po(funt'; 


| coroll. 
| Si prifma quodcunaue fecetur plano oppofitis 
xilManis parallelo, fe&io erit figura equalis; & fi» 
i. Bhilis planis oppofátis. | 
Jal 
| PRosrP XXVI 


Jd. datam - ve- 
Gam lineam À B; 
ejufque. punttum 
A;con[lituere. an 
x guum — folidum 
& AHIL,; equalem 
F ^ folido anguladato 
e nCDEF. 
À pun&o quovis F s demitte FG plano DCE «i1, i. 
rectam ; ducanturque rex DF, FE; EG; GD; 
ÜicG.Fac AH — CD» &ang. HAI— DCE. & 
AI—: CE; atque in plano HAL, fac ang. HAK 
CG. Tum erige KL rectam 
— GF. ducaturque AL. 
fierit angulus folidus AMHIL par dato. CDEF. 
/Nam hujus conftrudio illius conftitutionem pe- 
"d !nitus zmulatut, ut facile patebit examinanti. er- 
4 Icofadum.  — | | 





$4 PRO P 


























—€— 
m— 
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€ 








gd 1.4«f 6. 
& 24, 11. 


[9.def. t. 


EVCLIDIS Eletitentoruim 
PROoPrP. XXVIL 


p 4 data vetta. 


liwea A B y daiu 
p folido paralieles 
pipedo CD friniz 
le e (rimiliter pos 
fftum parallelepi 
pedum AK defcvi? 
bere. 
Exangulis planis BAH , HAI , BAL qui 2 
quales fint ipfis FCE; ECG; FCG, c fac angue 


Jum folidum A folido C parem. item b fac FCX 


CE :: BA. AH. bac CE. CG :: AH.. AI (c unde 


erit ex xquali FC.CG :: BA. AI;) & perficiatut| 


Ppp. AK. erit hoc fimile dato. 

Nam per conftr. PeradBH, FE ; 4& H Ij 
EG; &4BI, FG fimilia funt ; & e horum ideó 
oppofita illorum oppofitis. ergo fex plana folidi 
AK fimiliafunt fex planis folidi CD. fproinde 
AK, CD fimiliafolida exitunt. Q. E. F...— | 


PROP XXVIIL 


iB Si folidum. pavallelepis 

| pedum AB plano FGCB 

^L fecetur per. diagonios DES 

/- CG. adverforum | plante 

run A E ; H B bifariam 

fécabitur folidum AB. ab 

| ipfoplano FGCD. j| 

Namquia DC ; FG 4 quales & parallele 

funt ; b planum F G.C D eft Per. & proptei 

s Pera AE, HB aqualia, & fimilia; b etiam tti: 

angula AFD; HGC ; CGB , DFE zqualia & 

fimilia funt. Atqui Pgra AC; AG ipfis FB, ED 

setiam aequalia & fimilia funt. ergo prifmatis| 

FGCDAH omnia plana zqualiafunt ; & fimi-| 

lia pláni$ omnibas prifmatis FGCDEB; & c pro: 
inde hoc prifma illi equatur. Q. E. D. 

cus Meca MU NEM S 


uil 
A GH 
enfi 
frutes 
linis ? 

Ni 
6BL 
NBM 
AGN 
ACH 
















Liber XI. 
PRor.XXIX. 


| ^ Solida  parallelepipeda ^ GH E F B C D» 
|AGHEMLKI fuper eandeit bafjm Ak GH E 


Wi conflituta, €» * in eadem. altitudine: quorum infr-. * td «ft,intee 








4| * - At b Pv llcla la- 
y flentes linee A F5 AM in iifdem collocantur vettis Por cau 


y nds AG, FL, funt inter fe equalia. FLKD. & 


| AGHEMLKL Q. E D. ' 
| P.kxor XXX. 





-Selida pavallelepipeda ADBCHEFG; 























































EVCLIDIS Elementorum 


ADCBIMLK f/aper eandem. baftm AD CB con- 
flituta, ev in eadem altitudine , quorum in(t[lentes 
lineg AH AlInon in iifdem collocantur vettis line- 
is, inter fe [unt equalia. 

Nam produc redias HEO , GEN; & LMO, 
KIP;,&duc AT; DO; BQ.CN. 2 erunt tam 
DC, AD, HG; EF, P 
GF;,BC;KL,IM, QN, PO zquales inter fefe 
& parallele. b Quare Ppp. ADCBPONQ utri- 
triquePpre. ADCBHEFG, ADCBIMLK z- 
quale eft ; & c proinde hac ipfa inter fe gqualia 
lunt. Q. E. D. 


XXXI. 


PRO .;:. 





Solida parallelepipeda A L EK GMBT,; 
* 46m, CI^OHQDN faper. equales bafes AL E K, 
eft prrpend- CPoO conflituza , eb» * in eadem altitudine , «- 
«ulor;s à pla. qualia fant inter fe. ' 


va bafis «4 á " 

flasw» op. — Habeant primo parallelepipeda AB;.CD la- 
Pf". — tera ad bafes recta ; & ad latus CP productum 
2:98 6. a fiat peg. FRTS. xq. & fimile pei? KE LA; 


b:7 1. & badeoque Ppp. PR TS QV Y X az. & fim. 


In ip Pppo AB. Producantur Os E , ND42, »P Z, 
DQF; ERB; Vy, T$Z., YXPF; &iduc Ed; 
3». ZI 

cioe. — PlanaaO«42 N, CRVH, ZT YF c parallela 

dona funt inter e; 4& pgei* ALEK,C P^O; 


PRTS,PRBZ aqualia fant. Cam 1igitur Ppp. 
| CD. 


Q, ON; quam AD, HE; 



























| bent; 
| opo? 
| bus fni 
| erutt 
| n; ( 


$i 































| Liber XI. 283: 
|CD,PV2o , :pgr-Co(PRBZ.) Pre :: Ppps 215.» 
IPRBZ QV;,F.P V 4o5f erit Ppp. CD f£— Pe 
'"BPRBZQV2Fz—PRVQSTYX5^-— AB. hrenftr. 
QE Q:E-D«- LS. i 
x Sin Ppp? AB; CD latera bafibus obliqua he- 

! Él beant 5 fuper eafdem bafes,'& in eadem altitudi- 
í | ne;ponantur parallelepipeda, quorum latera bafi- 

,, | bus fint recta. * Ea Inter fe ; & obliquis aequalia k:9 1. 
^ f erunt ; » proinde & obliqua A b ; C D equan- n ett 


k | tur. Q. E. D. 






PROo»rP. XXXIL 








Solida pavallelepipeda ABC, . EF GL fnb ea. 

| dem altitudine, inter fe funt ut bafes A85 EF, 

| ^ Produ&a EHI, « fac pgr.FI—AB, & bcomple 4, 1, 
Ppp. FINM. Liquet effe Ppp. FINM. 55e v 














IB 4 Ccar:.1*1 
1j ('ABCD.)EFGL 4 :; FI. (AB) EF. QE. D. dicU 
^ P RoRGXXXII 





Sixnilia folida paval- 
lelepipeda , A B C.D, 
EFGH, inter fe funt 
in iriplicata | ratione 
bomologorum | laterum 
Al, EK. 

Producantur reCz 
AIL , DIO ;, BIN. 

& « fiant IL ; IO, a5 4: 
KF.aquales,badeoque 5 7. t*- 
& 



























C3 1.1. 
d 5p. 


e 1. 6 
f52. 11. 


geonflr. 5 
h (0. def. 5. 
k 1. 6. 


ES fy 


eem 


m 


283. 1, 
b 3s 1. 
€ 32, 51, 
RA $. 
eai6 

* confir. 
gis $. 
H 


: Ix aM Ru 


EVCLIDITS Elementoram.- 


& Ppp. IXM T zq. & fim. Ppp" ER GH. 
c Perciantur Pop « IXPB. ; DLYQO: Itaque4e- 
rit AL. IL, (EK) : DI. 1O (HK): BL IN; 
( KF ; ) hoc eft Per. AD. DL :: DE. IX :: 
BO. IT; fid eftt Pop ABCD. DLQY:: 
DEQY.IXBP::IX Br. IXMT. (  EFGH. 
bereo ratio ABCD ad- EFGH triplicata. eft: ra- 
tionis ABCD ad D L Q'Y ; * vel A P ad EK. 


Q: E. D. 


Coroil. 


Hinc, fi fuerint quatuorlinez reCtz continue 
proportionales, ut eft prima ad quartam; ita eít 
parallelepipedum: fuper primam- defcriptum. ad 
parallelepipedum (mile. (imiliterque defcriptum 
fuper fecundam. 


PRO r. 


XXXIV. 

&g — JEqualium fo- 
lidoyum parallele- 
pipedori ADCB, 





EHGF  bafes 
C» altitudines ve- 
Óí d eiprocantur (AD. 
LANI" 8E Apu 
AC. ) Et quo- 


yum folidorum parallelepipedorum ADCB ; EHGF 
bafes. cv altitudines. reciprocantur » ilia. funt. «- 
qalia. 

Sint primo latera CA ; GE ad bafes reta ; fi 
jam folidorum altitudines fint pates » etiam 
bafes equales erunt. & res clara eft. Sin altitu- 
dines inzquales fint ; à majori EG a detrahe EI 
— AC.&per I ^duc planum IK parallelum 
bali EH. itaque 

I. Hyp. AD. EH c :: Ppp. ADCB.EHIK 45; 
Ppp. EHGF. EHIK c:; GL. IL e:: GE. IE. 
(f AC;) g liquet igitur effe AD.EH :: GE. AC. 
Q. E. D. 


o1. OHyp. | 





E 
| pc. t 
| 

$i 
| nur 
| ri 


















































-t r-g- -" T M Á— 
————— M ———————————————————————Á''Ói A A AA QE: 


- 
" 


Aber. X I, 


2. Hyp.» ADCB.'EHIK 5 ::: AD. EH ,:: hj; wr 
EG. EI!:: GL.IL m :: Ppp. EHGE.RHIK , F5 : 
» quare Ppp.'ADCB— EHGF. Q. E. D. Ei 

'Sint deinde latera ad: bafes. obl»ua. 'Etigan- 29 $. 


tur fuper iifdem balibus;in altitudine eadem, pa- 


| rallelepipeda ^ récta.. Erunt obliqua parallelepi- 
| peda his zqualia. Quare cunthac per 1. partem 
| reciprocent bafes & altitudines ; etiam illa reci- 


procabunt. Q: E. D. 


Corel]. 
Que de parallelepipedis demonftrata |. funt Prop. 


29 30» 31» 32, 335 34. etiam conveniunt prifma- 
tis triangulavibus ; que. funt dimidia parallelepipe- 
da; ut patet ex Pr. 28. Igitnr ; 

I. Prifmata triangularia.xque. alta funt ut 
bafes. 

2. Sieandem vel equales. habeant. bafes P .& 
eandem altitudinem ; «qualia funt. 

3. Sifimilia fuerint, eorum proportio tripli- 


E - cata eft proportionis homologorum laterum. 


4. Sizqualia funt , recprocant bafes & alti- 
tudines. & fi reciprocant baíes-& altitudines; &- 
qualia erunt. 


HPsaor. XXXV. 


Si fuerint duo 
: F plani anguli 
wo B GS EXTARE 
? dequales , quorum 
K verticibus A, D, 
fublimes | vette 
linee AG, DH 





|! sénfrflant y que cum lineis primo pofttis angulos conti* 


meant equales.utrumq; utriq; (ang.GA B— HDE; 


|. & GACCH DE.) ;inj[ublimbus autem lineis 


A G5 DH qualibet fumpta fuerist punBa- 6, H 5 
e 











EVCLIDIS Elementorum 


€ ab bis ad plana BAC, E D F5 in quibus confi- | 
flunt anguli primum poftti BAC , EDF , dautte fu: 
efint perpendiculares Gl, HK 5 à pun&lis Gero 1, K 
que in planis à perpendiculavibus fiunt , ad angulos 
primum pofites adjuntte fuerint. vetle linee AY, 
DK; he cum fublimibus AG , DH equales angulos 
GAM, HDK comprebendent, 
. Fiant DH; AL xquales , & GL ELM paralle- 
1g; & MC ad AC, MB. 3d AB, KF. adDE, 
KE ad DE perpendiculares , ducanturque re&tx 
. BC; LB, LC, atque EF;HF; HE ; 4 eíttque LM 
" recta plano BAC ; 5 quare anguli LMC; LMA; 
LMB; eademque ratione anguli HKF ; HKD; 
HKE recti funt. Ergo ALq c — LM4-F- AMq 
c— LMq-r-€ Mq-r AC4c — LCq--ACq; 
dergo ang. ACL re&us eli. Rürfus. ALq e — 
LMq — MAq e — LMq-r BMq -- BÁq e— 
BLq-- BAq..4 ergo ang. ABL euam rectus 
eit. Simili difcurfu anguli D E Z , .DEZ recti 
funt; fergo AB-—- DE; £f& BL— EZ; f& 
AC-— DF; XCL — FH. rz quare etiam BC 
— EF, £ &ang. ABC — DEF. g & ang. ACB 
— DFE. undereliqui é redis angali. CBM , 
 BCM rehquis FEK ,' EFK  zquantut. & crgo 
CM — FK,'ideoque & AM — DK. ergofi 
exLAq4 »— HDq: auferatur AMq — DKq,; 
"remanet LMq — HKq quare trigona LAM; 
HDK fibi mutuo xquiatera funt. ergo ang. 
LAM—HDK. Q,E.D. 


coroll. 


[rique fi fuerint duo anguli plani quales 5. | 
quoruin verticibus fublimes recta linea tqua- 
les infiftaat; qua cum lineis primo pofitis angu- .| 
los contineant zquales;utrumque utrique;erunt | 
à punétis extremis litieaturm fublimium ad plana | | 


angulorum primo pofitorum demitfa perpendi- [ 


Eularcs inter fexequales ; nempe EM —: HK 
PROF. 





| Liber XI. : 187 
Por XXXVI. 


— $itres velle [i- 
Ive; DE, DG; DF 
proportionales fue- 
4int quodex bis iri- 
bus fit. folidum pa- 
rallelepipedum 
| H , edquale eft de- 
| fcripto à media linea DG (1L) foiido parallelepipe- 
| do 1N; quod equilaterum quidem frt , equiangulum 
| vero preditto DH. 
| Quoniam DE.IK s :: IL. DE; P erit pgr. LK to 
| — FE. & propter angulorum planorum ad E. & ken 
|| Laclinearum GD,IM zqualitatem, etiam alti- 
' | tudines parallelepipedorum equales funt 5 ex 
— | coroll. praeced. c ergo ipfa inter fe qualia funt. € 21. 17. 


P R O P. XXXVH. 








|| Si quatuor reli à lince A, B, C, D proportionas 
| des fuerint , € folida pavalielepipeda A, B, C, D 
| que ab ipfís c [smilia, e (militer defcribuntir, 
proportionalia erunt. Et fr. folida parailelepipeda , 
ique cr (milia , dv fmaliter defcribuntur ,. fuerint 
- [| Froportionalia (A.B :: C. D.) & ipfé reta linca 
«E. A, B,C;D proportionales erunt. 
Nam rationes parallelepipedorum 4 triplicatee xi 
1|. funt rationum , quas habent Iinez. ergo f1 A.B bo AS) 
| :: C. D.b erit Ppp. A. Ppp. B :: Dpp. C. Ppp. j 
| D. & vice verf». 








P & of. 






























ge c Um Ge [2] 


&^x Mw 9 - 


Ux 


a 11,Y. 
b4,& ;. 
def. 1. 
€ 17, t, 


equam FG ad CB; f:deoque.A D ad CB, g ac | 





f yc LIDIS Elementortm 


PRor XXXVIII. luus 
y Si planum A Be 
ad planum AC im; i 
D rebum fuerit, e EDT 
XC ab aliquo ,pupttot (E. 
B' eorum ,. qué. 

funt án uno, planorim ( A-B) ad alterum planum| Fi 
AC perpendiculagis EF dutfa fuerit ; in planorun| "3d 
communem, fe£tionem &D. cadet. du&la perpendicu- | 
isPiA Band A RUE m 
S1fieri potell , cadat F. extra interfectionem | 
AD.:In plano:AC a ducatur FG perpendicula: | 
isad. AD; jungaturque EG. Angulus FGE b re. 
&us efl; & EFG rectus ponitur. ergo in triangu- | 
lo KE G funt.duo anguli recti. . Q. E. A. 7 2 M 


.PpRor XXXIX. 














JS? folidi parallele |. 
Lu pipedi AB , eorum, 
que ex adverío plano- 
rum KC , Dj Blatera J0C 
(AB; FC; AF;.EC,; dir 
& DH,GB, DG; HB) XO 
MM | bifariam fetta [int 5 per Jti 
Kk. : fettiones autem — plana | Nu 
" T | ILQO ; PKMR fnt jtm 
B Io extend; planorum com- prati 
imithis fe&io ST. , e folidi, pavalielepipedi diameter l5 
ÀB, b fariam fe mutuo fecabunt. | 
Ducaritur xe&tze SA, SC, TD ,. TB. Propter | 
$latera DO, OT. lateribus, BO. QT , 5angu- Ir 





















.lofque alternos. TOD ; TOQB zquales, € etiaft! frt 


bafes DT, TB, & anguli DIO , BTQ zquan- fru 
tur. id exgo D TB et re&a linea. eodem. modo | Mn 
ASC reéia eft linea... Porro * tam AD ad FG, | Ü 
DN 
qd. 








proinde 4, € ad DD parallele | & &quales funt: | 
b quare | 


| quare A B,& $ T in eodem plano, BCD exfi- hz. 
|tunt. Itaque cum anguli AVS , BVT ad verti- 

pem » & alternr ASV; BTV. zquentur; && AS kv.esi. 
;eit AV — BV, 4,& SV— VT, "6 


"eum Coral... | 
| Hiàc , inomni parallelepipedo diametri om- 
wlaes fe mutuo bifecant in uno puncto, V: | 


PROoER XL 


mal Si fuerint duo prifmata ABCFED5 GHMLIK 

pln equalis dltitudinis, quorum boc quidem babeat bafrm 

I A BCF parallelogrammumyillud vero GHM rrian- 
doulum 5 dapiwm autem | fuerit párálielogrammum 

JIABCF £riangali GHM 5 equnalia erunt ipfa prif- 

up nata ABCFED, GHMLIK. | 

jin | Nam fi perficiantur parallelepipeda AN,GQ, |, 

: (uf, erunt haec qualia obb bafium AC , GP, & B3tie , 

d: altitudinum qualitatem. Zergo etiam prifma- ^p : 

mita, * horum dimidia; equalia erunt. Q. E. D. e n i ( 


Schol. e 7.7.8, 


sk[| Ex batenus demon(lvatis habetur dimenfro pri-. |, uini 

"ab ; . e E af. 4» 

jf matum triangularium , & quadrangularium ». fen 

gal paraelepipedorum , ff nimirum altitudo ducatur in 

not ba frm. | ! 
|^ Urfi altitudo fit ro pedum; bafis vero. pedum 

(ill iquadratorum 100 (menfurabitur autem bafis per 

(uff ch. 35. r.vel per 41. 1.) multiplica Ioo per 1o; 
| T pro- 








296 EVCLIDIS' Elementorum 
* ' proveniunt roo0 pedes cubici pro foliditate prit- | 
| matis dati. * , 
dean Nain quemadmodum redangulurm 5 ita & pa- 
Mec rallelepipedüm re&tum produatur ex altitudine | 
du&tain bafim. Ergo quodvis parallelepipedum | 
producitut ex altitudine in bafim du&ta, ut patet | 
ex 3 1. hujus. | 
Deinde cum totum parallelepipedum proda- 
catur ex altitudine in totam bafim, femiffis ejus 
(hoc eft prifma triangulare) producetur tx alti-| 
tudine ducta in dimidiambafim ; nempe trian- | 
gulum. | | 


Monitum. 


Nota litievaguin qué defignant augulun folidum, ... 
primam «c([* femper ad pun&um, in-quo-eP arguluss Qr/a 
litterarum. vero que denotat pyramidemy ultimam! 
effe ad verticem pyramidis. 





Ex. gr. Angulus. folidus ABCD«eft. ad pua-| N 
Guin il wr quoque BCDA vertex eft ad] 
punctum À; &.bafis triangulum BCD. 





29l. 
L ] B. XIL 


NN 
xem re funt in cirtalis ABD;FGI poljeo * 
E na [milia ABCDE ; FGHIK,fatér 
Kt fe funt, ut quadrata à diametris AL, 
EM. 
Ducantur AC., BL, FH , GM. T 
| g.ABC--F GE, 4 atque AB, 8C t 146^ 
|: FG. GH, beritang. AC B. (c ALB) — EHG ca ;. 
l'; FMG.) anguli autem ABL; FGM 2 redii » ac dis * 
proinde equales funt. eergo triangula ABL, fer. 6. 
IEGM zxquiangula funt. Z quare AB. FG :: AL. 621.6. 
IE M. gero ABCD E. FGHIK ; ALq. 


Coro. 


| Hinc (quia AB. FG ;: AL. EM**: BC: GB, 
Ixc.) polygonorum fimilium circulo infctipte- N 
lum? ambitus funt ut diametri. iam Á p ue 


n 
Í 
! 
t 














& feb. y, 4-: 


b $0. 3. 


e feb. 13.9; 


d4r. 1 


. fes excedent. Quare fi qua 


' circulo EEN , & € reliquis fegmentis triangulà| m 


EVCLIDIS Elementorum 


SOirenli- ABT, ERN inter fe 
fént 5 quemadmodum quadtata à 
diametris AC, EG. 

Ponatur ACq. EGq :: circ. 


ABT.I. Dico I — circ. EFN. QUE I» 
Nam primo;fi fieri poteft;fit I Icirc.EEN; | 


fitque exceffus. K.. Circulo EFN  infcribatut | 
quadrátum EF GH.; 4. quod dimidium eft ci£-| 
cumfctipti quadrati, adeoque femicirculo majus. 


b Bifecaarcus EF; FG; GH; HE; & ad puncta 


bife&tionum junge rectàs EL ; LF; &c. per E 
duc tangentem PQ (c quz ad EF parallela eft) 
& próduc. HEP. , , GFQ. ; eftque triangulum 
ELF 4 dimidium parallelogtammi EPOF; adeo*| 
que majus dimidio fegmenti ELF ; pariterque 
reliqua triangula ejufmodi reliquorum fegmen- 
torum dimidia fupetant. Et fi iterum bifecentut 
arusEL;LE;FM, Sc. re&aque adjungan-| 
'tur, eodeni modo triangula fegmentorum femif: 

dunUE EFGH$é 


detrabantur, & hoc fiat continuo ; tandem ere-| 
ftabit magnitudo aliqua minor quam K. Eo: 
ufque perventum fit 5 nempe ad fegménta EL; 
LF,FM, &c. minoraquam K .» fimul fum] 

pta. 


hom 


hod 


hi 



































| Liber XII. 293 
pta. ergo I Cf circ. E EN -7K) 73 polyg. t5r.* s. 
:LEMGNHO (irc. EEN — fegm. EL -- LF vo 
kc.) Circulo ABT infcriptum g puta fimile po- g o. ».& 
ygonum AKBSCTDV.. itaque quum '' poft. t. 
0 'AKBSCTD V. ELFMGNHO ^» : ACQq.n.1is 
EGq:: circ. ABT. I. ac polyg. AKBSCTDV 5 br. 
| 1 "3 circ. ABT. '» erit polyg. ELFMGNHO ed 
(R72 I. fed prius erat 1 72 ELFMGNHO. quz 


ri 


N 


1 
/ 










lrepugnant. 
| Rurfus , fi fieri poteft ; fit Ic circ. EEN. 
IQuoniamigitur ACq. EGq" :: cir. ABT. 1; n bp. 
ünverfeque I. circ. ABT :: EGq. ACq. ponel. 

dic. ABT :: circ. EFN. K. ? ergo circ ABT ,,, , 
l— K.^atque EGq. ACq :: circ EFN. K. Qua gunt 
repugnare modo oítenfum eft. 

' Ergo concludendum eit, quod I — circ.EFN. 


|Q. E. D. 
E eere. 


WE Hinc,ut circulus eft ad circulum , ita polygo- 
"i 1 ! num in illo defcriptum ad fimile polygonum in 
4 ay hoc defcriptum. 







2d gini CQUR 'ocpie TIT. 

EE omnis pyramis ABDC 
idi triangularem — babens | ba- 
pud fim» dividitur in. duas. py- 
E ramides AEGH ; HIKC 
jeqi equales c» (miles | inier 
pd fe triangulaves babentes 





ir - o Aafes 5 e frmiles toti 
"d ABDO ; e» in» duoprif- 
AM mata equalia BFGEIH » EGDIHK ; que duo 
ong prifmata majora. funt dimidio totius pyramidis 
x ABDC. 

mM ^— Latera pyramidis bifecentur in punctis E, F, 
y, H | GH.LK; junganturque rez EF, FG, GE; 
4M ELIF,FE,KG, GH, HE. Quoniam latera 
J : | T 3 py 






































d:$.10 : 


€ 10. def. t. 


EVCLIDIS Elementorum 


pyramidis proportionalitér fe&a: furit a erunt 
HI; AB; & GF; AB j:& IE ;DC; atque. HG; 
DC, &c.parallelz 5 proinde & HI, FG; & GH, 
FI parallele funt. liquet jgitur triabeula ABD; 
AEG; EBF; FDG,'HIK P equiangula effe ; & 
quattor ultima c zquari. codem modo triangula 
ACB,; AHE; EIB, HIC, FGK &quiangula funt$ 
& quatuor poftrerhá inter fe e&qualia. ' fimiliter 
triangula BEI, EDK ; IKC ; EGH ;:& denug| 
triangula AHG; GDK; HK C ; EFL fimilia funt| 
& qualia. Quinetiam triang. HIK ad ADB;&| 
EGH2adBDC, & EFI ad ADC », &FGK ad 
ABC 4 parallela fant:Ex quibus perfpicue fequie 


tur prinio; pyramides AEGH ; HIKC equales 
effe; totique ABD C, & inter (ee Íimiles; deinde 
folida BFGEIH ; FGDIHK prifmata effe , &)| 
quidem aque alta;nempe fita inter parallela pla- 
naABD, HIK. verum bafis BFGE bafis FDG 
f duplex eft. quare dicta prifimata «qualia funt. 


quorum alterum; BFGEIH pyramide BEFI, hoc 
ef; AEGH majus ett, totum fua parte; proinde 
duo prifmata majora funt. duabus pyramidibus; 
totiufque adeo pyramidis ABDC dimidium ex- 


cedunt. Q. E. D 





Lie XII, 


PRoPr IV. 


D osi gipiniQuepyremiles BD » EFGH ej4f- 
WE dem itiitudinis » triangnlares habentes bafes ABC; 
| EEG: fet autém illavum wtraque divifa dv ini duas 


] pyraxide: (AIEM;MNOD; & EPRS » STVH) 


| wquales inter fe ev femiles totis cr in duo pri[mat& 
equalia (IBKLMN, KLC NMO; &PFQRST, 
| QRGTSV3) « eodem modo divifa fit uvaquepy- 
| ramidum; qu& ex fuperiore diviffane nate funt » ;d- 
| que femper fiat; erit nt unius. pyramidis ba fis ad at- 
| gevius pyramidis bafim yita d» omnia , que in una 
| pyramide, prifmata ad omnia quein ditera pyra- 
| mide prifmata., multitudine eqnalia. 

Nam (adhibendo conftrudtionem praceden- 
tis) BC. KC 4:: IG. QG.bergo triang. ABC 
eft ad (imiletriang. LKC ; ut EFG ad c fimile » 
R.QG. ergo permutando ABC. EFG 4:: LKC. 4:6 $ 
RQG e :: Prifm. XLCNMO. QRGTSV (nam f 
hac zque alta funt) f:; IBKLMN. PFORST. 
g quare triang.A BC. EEG :; Prióm. KLCNMO 
LL IBKLMN. Prifm. QRGTSV — PFQRST. 
Q.. E. D. ' 

Sin ulterius fimili pa&o dividantur pyrami- . 
des MNOD, AILM ; & EPRS ; STVH ; erunt 
quatuor noya prifmata hic.effedta ad quatuor 

| di4 xithic 


























EVCLIDIS Elementorum 


ifthic produ&ta, ut bafes MNO & AIL ad bafe| 
STV &EPR, hoc eft ut LKC ad RQG.;'velu 
ABC ad EFG. ^» quare omnia prifmata pyrami. 
dis ABCD ad omnia ipfius BEGH ita fe ha: 
bent, ut bafis ABC ad bafim EFG.--Q. E. D. | 


PRoP V. 


m $m 
'" "Sub eadem: ültitudise exiflentes "pyramides ls, 
ABCD;EFGH,friaseulares habentes bafes NBC; la. 
EFG, inter fe funt ut befes ABC, E FG. 
Sit triang. ABC. EFG:: ABCD. X. Dico 
X— pyr: EFGH. Nam fi poffibileeft ; fit fu 
X" EFGH fitque Y exceffus. Dividatur py- 
ramis EFGH in prifmata & pyramides, & rel-. deu. 
quz pyramides fimiliter,s doriec relictz pyrsmni- | 
des EPRS, STVH minores evadant folido Y. 
Quum igitur py. EFGH — X Y ; liquet 
réliqua prifmata PFQRST ; QRCTSV. foli- 
do X majora effe. Pyramidem ABCD fimili- | 
ter divifam concipe: beritque prifm; IBKLMN 
-F KLCNMO. PFQRST -- QRcTSV :: 
ABC.EFG.e:: pyr. ABCD. X. 7 ergoX C—— | 
prifn. PFORST QRGTSV ; quod reptienat 
prius affrmatis; ^77 | VASMIM WERT d | 
, Rurfus, dicX c— pyr. EFGH. pone pyr. | 
EFGH. Y :: X. pyr- ABCD ; :: EFG. ABC. 
quia EFGH f.—3 X, r4 erit Y "23 pyr. "ABCD; 
quod fieri nequit; ex jam dictis, Concludo igi- 
tur,quod X—pyr.EFGH. Q.E.D, PRO». 
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| PRorP. VI 


re Di 


|"Sub eadem! altitudine." exiflentes | pyramides 
ABCDEF,; GHIKLM , € polygonas babentes 
fes*ABCDE ; GHIKL , mer fe funt ut bafes 
ABCDE, GHIKL. 

Ducre&das AC , AD, GU GK.Ett baf, ABC. 
ACD s ::pyr. ABC F. ACDF. b ergo compofite 
ABCD. ACD :: pyr. ABCDF. ÁCDF. «atqui $58 rz. 
riam ACD. ADE :: : pyr. ACDF. ADEF.cer- 

MG 5o ex asquali ABCD. ADE :: ABCDF. ADEF. 
| ergo componendo ABC DE. ADE p pyt ese f£ 
Dio ABCDEF. ADEF. porro ADE. GKL di :«pye 5/5 8 
»lit ADEF. GKLM ; ac ; ut prius ; atque inverfe 
IP 3KL. GHIKL :: pyr. GKRLM. GHIKLM. e ergo 
kd [terum ex zqualibus ; ABCDE. GHIKL :; Pyr. 
"ABCDEF.GHIKLM. Q. E. D. 
| Si bafes non ha- 
bent latera aque 
multa ; demonftta- 
tio "fic, proceder. 
Da. ABC. GHI 
e 5 pyr. ABC F. 
G HIK. e atque e t. 5* 
(24. 5. 


pt. Ireceo bstABCD. GHI :: pyr. ABCOE. GHIK, 
C. pe "Quinetiam ba, ADE. GUI :: pyr. ADEF. 
(D; [G W I K. f'ergo baf. ABCDE, GHI: :pyr 

m IABCDEF. GHIK. 


DROP. 


















€ 1. 4x. 3. 










EVCLIDIS Elementorum 





PRor VII. 
n omne prifmu A BC: 
A4 — D F E /fyangularem bas 
| N p bens, Damm, dividitur ii 
ires. pyramides ACBF | 
A .ACDF; CDEE equale 
B C "nter. fe , tfjangulares ba: 
(es habentes, ' 
Ducantur parallelógrammorum diametri ACa 
CE,FD. Trang. ACB 4 — ACD. b ergo & 
que alte pyramides ACBF, ACDEF «quantut| ,,,. 
eodem modo pyr. DFAC — pyr. DEEC. at. 
qui ACDF, & DFAC una eademque funt pysP,. 
ramis. «ergo tres pyramides A C B F; ACDE j| 
DFEC ; in quos divifum eft puifma inter fe €» 
quales funt, Q. E.D. 

















/ 


b 




















coroll, 
5 Hinc, qualibet pyramis| 
UI tertia eft pars prifmatis e»| 
E | |* andem cum illa habentis &|üoe 


prifma quodlibet triplum effi 
pyramidis eandem cum ipfo 


BX1/ N| | habentis, bafigy , & altitudie 


N | N / y nem. 
-NÉ D Nam refolve ptífma polye 


j gonàmr ABCDEGHIKE 1| ; 
tigona prifmata, & pyramides .'ABCDEH 
in trigonas. pyramides../« Erunt fuigule partes 
prifmatis tripla fingularum partiüm pyramidis, 
b proinde totum prifiga ABCDEGHIKE totiu$ |; 
pyramidis ABCDEH tripluni eft QE. D. 


YT bafm & altitudinem : fiveg|tuj 
H 










(i 
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OR. Similes pyramides ABCD, EFGH , que trian- 

4 | dd babent bafes XBCy, EFG in triplicata funt 

Dg «none boiologorum laterum AC, EG. 

n a Perficiantur parallelepipeda ABICDMKL ; a 17. i. 
JEFNGHOOP ; quz b íimilia funt. & pyrami- eM A. 
Bdum ABCD; EFGH cfextupla;2ideoquein ea- 5,13. 
Éldem cum ipfis ratione ad fe invicem » e hoc eft in d'5 5. 
gripe homologorum laterum. . Q. E. D. e 3j. uU. 

mE : Corell. 

Aa Hinc, etiam fimiles polygonz pyramides ra- 

1t fitionem habentlaterum homologorum triplica- 

 fifjtamsut facile probabitur refolvendo has in trigo- 

gd nas pyramides, 


ning 
indi PRO r. IX. 
| Vide Schema preced. 







FE Zaualium pyramidum ABCD, EFGH,c trian- 

Ji j gulares bafes NBC, EFG habentium, veciprocantur 

RUN bafes. e» altitudines. c» quarum pyramidum irian- 

jid y eulares bafes. babentium reciprocantur bafes c» «l- 

(UEM zitudines, ille furit equales. 

) E r. Hyp. Perfecta parallelepipeda ABICD- 

ZMKL , EFNGHQOP zqualium pyramidum 

| ARCD, EFGH (utrumque utriufque) « fextu- 318.0. & 
| pla funt; ac &qualia ideo 1nter fe, ergo alt. (H.) 7:'* 

P | alt. 


" 




































EVCLIDIS Elementorum | 
alt. ( D) b:: ABIC. EFNG ;:: ABC. EFG. 


.B. D, | 
2. Hyp. Alt.(H.) alt. (D) 4 :: ABC.EFG e::j 
ABIC. EFNG. f ergo parallelepipeda ABIC- | 
DMKL ; EENGEQOP zquantur ;. g proinde 
& pyramides ABCD ;, EFGZ, horum fubfextu-; 
plz, pares fant. Q. E. D. | 

Eadem polygonis pyramidibus conveniunt 5 mam | 
be ad trigonas reduci poffunt. 


Coroll. 


Que de pyramidibus demonflrata Junt. Prop. 63: 
8, 9. etiam conveniunt quibufcunque prifmatéscum?| 
bec tripla [int pyramidum eandem bafim e. altitu-s n 
dinem babentium. itaque 1. PriYmnatum aque al«/| 
torum eadem eft proportio, quz balium. 

2. Simili&m prifinatum proportio triplicata 
eft proportionis laterum homologórum. 

3. JEqualia prifinata reciprocant bafes & al- 
titudines; & quz reciprocant ; funt aequales. 


Schol. 


Ex hactenus demonítratis elicitur dimenfio 
quorumcunque prifmatum & pycamidum. — 
"a Hn 4 Prifmatis foliditas producitur ex altitudine) 
49 1X — inbafim ducta; P itaque & pyramidis ex tertia 
07.'^ — glrtudinis parte ducta in bahin. 





dier X1l. 


Omnis comis tertia pars eft cylindri. babentis eas 
Wdem cum ipfo bafin- ABCD » e altitudinem equa- 
lem. j 
Si negas; primo Cylindrus triplum Coni fupe- Vide fig. 1. 


: . " li f. 
iret exceifu. E. Prifma fuper quadtatüim citculo 15. 7. 4. éf 


S ABCD infcriptum « fubduplum eft prifmatis fu- «r9. *»« 


per quadratum eidem circulo circumfcriptum fi- 
bi & cylindro eque ali. ergo prfma fuper qua- 
E dratum ABCD  fuperat cylindri femitlem.. eo- 
«jl dem modo prifna fuper bafim AFB cylindro z- ,,, ,, ,, 
| gi que altum fegmenti cylindtici AFB ^ dimidio &er.9. i; 
4i majus eft. Continuetur bifectio arcuum , & de- 
trahantur prifmata ; donec fegmenta cylindri re- 
À lica, nempe ad AF, FB , &c. minora evadant 
folido E. Itaque cylind. — fegment. AF;FB;&c. 
B (prifmaad bafim AFBGCZDI) *majus efte, a, i. 
| quam cylind.— .E( d triplum coni.) ergo py- db»... 
B ramis dicti prifmatis e pats tettia. ( ad earidem * ^^? M 
€ baüm fita » ejufdemque altitudinis ) cono zque 
B altoadbaim ABCD circulum major eft ; pars 
toto. Q. E. A. | | 
Sin conus tertía parte cylindri major dicatur; 
| fititidem excefus E. Ex cono detrahe pyrami- 
des; ut in priori parte prifmata ex cylindro ; do- 
nec re(tent coni fegmenta aliqua , puta ad AF ; 
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k. poft. 
56 :2. 
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EVCLIDIS Eleitienterum 


EB, BG, &c. minora folido. E. ergo con. — Eli: 
(f. cylindr.) 73 pyr. AFBGCHDI ( con. — fa: 
fegment. AF, FB, &c. ) ergo prifma pyramidis| ICD. 
triplum ( que altum fcilicet atque ad eandem] Jdem 
bafim ) cylindro ad bafiim A3CD majus eft » fp * 
pars toto. Q. E. A. Quare fatendum eft; quod] ipn 
cylindrus triplo cono /zquatur. Q, E. D« 


Por XL | 


ipm 


Sub eadem altitudine exiflentes cylindri eb coni 
ABCDK , EFGHM, ister [e funt^ nt bafes AB-.| 
CD, EFGA. 2d 

Sit K&irc. ABCD. circ. EFGH :: con. ABC. | 
DK. N. DicoN— con. EFGHM- | 

Nam fi &eri poteft; it N "2con. EFGHM; | 
fitque exceffus O. Suppofita przparatione ; & |. 
argumentatione praecedentis ;erit 'O majus feg- 
mentis conjcls EP, PF; FQ,  &c. ideoque fo- 
lidum N 73 pyr.EPFOGRHSM: 5 Fiat in cir- | 3 
culo ABCD fimile polygonum ATBV CXDY, | 
Quia pyr. ABVYK. pyr. EFQSM 5», :: polyg. | 
ATBV Y. polyg. EPFQS c: : circ; ABCD. circ. | 
EFGH 4 :: con. ABCDER. N. e erit pyrant. | 
EPFQGRHSM 773 N. contra modo dicta. ] 

Rurfus dic IN C^ con. EFGHM. pone cor, 
EFGHM. O :: N. con. ABCDR 7 :: circ | 


EFGH. ABCD. £ ergo O ^2 con, ABCDK, | 
quod | 


Liber XII. 30$. 
-lltod abfurdum eft, ex oftenfis in prior parte. 15». e» 


*[ Itaque potius dic, ABCD.' EFGH : : cor. Pi d 

uBCDK.EFGHM. Q.E.D. ep 

us Idem déwonítrabitur de cylindris ;. fi cono- 

wim & pyramüdum loco concipiantur- cylindri 

qwft prifmata. ergo ; &c. 
M Sc H0 .L. 
| Ex bis babetuy dimen(fo cylindrorum € couorum 
Inorumcunque. Cylindri retta foliditas produci- 
urexbáfe circulàri ( 4 pro cujus dimenfione s 1. Pro, 
lonfulendus eft" Archimedes) ducta in altitudi- vint di 
lem. bigitur & cujufcunque cylindri. b ir iz. 
| c Itaque coni foliditas producitur ex tertia e 1e, us. 


jarte altitüdinis ducta in bafim. 
PRor. XIL 


| Similes toni. € cylindti ABCDK , EFGHM, 
Bin triplicata ratione funt diametrorum TX ; PR, 
? Ique inbafbus ABCD , EFGH. 
.R Habeat conus A ad aliquod N rationem tri- 
'Bplicatam TX ad PR. dico.N — con. EFGHM: 
B Nam fi fieri potet; fit N 72 EFGHM; 
*Mfitque exceffus O. ergout in Prioribus, N 73 
JMpyr. EPFQGRHSM. Sint axes conorum IK 
ELM, adducanturque retz VK. , CK ; VI , Cl; 
4R& QM, GM; QL, GL. Quoniam coni fimiles 
funt, «a eft VI. IK :: QL. Ev. anguli vero "no" tí; 
! VIK, QLM » reli funt. e ergo trigona VIX » 6 6, C 
QLM) 


- 
wu 









































394 EVCLIDIS Elementoryii | 


d 4.6. QLM zquiangula funt ; 4unde VC.: VI::QG. fi 
QL. item. VL , VK :: QL. QM. ergo ex z- |i 

e7. f. quali V C. VK :::QG.QM. equinetiam. V K« Jii 
CK: QM.M G, ergo rurfus ex aquo VC. gout 

f $. 6. CK;:: Q3. GM. f ergo triangula. V K C 3] 
QXG fimilia funt; fimilique argumento reliqua fnr 

go ort hujus pyramidis triangula reliquis illius. £ quare | 
Kk 9 pyramides ipfz fimiles. funt. ?funt vero ha in| 
tiplicata ratione VC ad QG , *&hoceft. VI ad! 
Is.$. , RL vel TX ad PR. *» ergo Pyr. ALB V C-| 
527.9 .. XDYK.pyr. EDBFQGRHSM : : con. ABCDE?| 
21, $. "^ N. * unde py, E'EQGRHSM "A N 5 quod | 
repugnat prius dictis. Apes | 

Rurfus dic N. C^ con. EFG Z Y, fit con. | 

opis,s EFGMM. O:;:N.con. ABC D X o:: pyr. | 
ieeB | EPRM.ATCXEK?f?:GQ.VC ter:: 1 PR, |o 
rus TXter. verum. O » 72 ABCDK. quod mo- | 
^. $. do repugnare oflenfum eft. Proinde IN. — con; | 
EFGHYX. Q. E. D. 

Quoniam vero quam pfoportionem- habent | 
coni ; eahdem quoque obtinent cylindti; eorum In. | 
tripli; habebit quoque cylindrus ad. cylindruai |^" 

proportionem diametrorum in bafibus triplicata. jo, 
PROP .XIIL 
Si- cylindrus ABCD pla-.| 
2 ]A "o EF fecetur adver[ís plas 
UM nis B C , A D parallelo 5 e- 
rit ut cylindrus ABFD ad cy. e/ 
lindrtum EBCE , ita axis GI. 
ád axem 1H. 
t. "Producto axe » 4 fume 
Gx—GI, & HL—IA | 
- — L M. & concipe per| 
puncta & ; L, M, plana du-| . 
Ocicircülis AD, BG paral- | 5 
lela. bergo cylind. E D. — |. 
| cyl. AN. &cylin. EC & — js 
hec BO £— Or. itaque cylin- |! 
drag 13 











j 
| 
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ul b: E N'cylindri ED zque multiplex eft 5 ac 
T axis IK axis IG. pariterque cylindrus FP. eque 
" imultiplex eft cylindri BF, ac axis IM axis 1H. 
.ch prout vero IK— ; C7, 2 |. IM; c fic cylindr, d6 Af. $ 
i EEN-L- C, EP. ds AEFD. cyl. 
: EBCF::GIL IH. Q,E. D 
PRor XIV. 


Super. equalibus baff- 


! ' bus AB 5-CD exiflentes 
T coni AEB; CFD, o» c5y- 

»" lindri AH , CK ,.. intev 

aA. K INT ut aliitudints ME, 
JR Dias eflibdro 

» PC D HA & axe EM, fume 


| MI.— FN; & per 
Ü'lpundum L ducatur planum "bafi AB paralle- 
Blum. s erit en. ATP — CK. P atqui cylind. AH. e n 
SAP. (CK) :: ME. ML.(NF.) Q, E. D. ^'* 
1 Idem de conis cylindrorum fubtriplis dium 
puta. "imo de prifmatis & pyramidibus. 











* Adlile P 
& 7.12, 





PROP. XV. 
JEqualium conorum. BAC, 
(A AR EDE, cv cyimdrorum 
/ N. BH, EK, reciprocantur bae 
Y, ORE e altitudines. ( B G& 
: MD. LA:) .& 
dada couorum » e cylm- 
[yp drorum reciprocantur bafes 
c» altitudines ,. illi. funt 

equales. 
Si altitudines pares fint , etiam bafes pares 
lerunt ; & res clara eft. Sin altitudines fint im- E 
































1 








EVCLIDIS Elementorum 
2. Hyp. BC. EF« :: DM. OM (E A) f: 1 


P. 
f 11.12. Cyl. EK. EQz:: BC. EF »:: BH. EQ. * Ergo 


ius. éylind. EK — BH. Q.E. D. 


9.5. 


a 30. 2. 
b^? 1o, 
s feb. 16. 4. 


-..,.d eor, V6. 3. 
$9 38. f» 
f 54. def. 1. 


Simili argurnento utete de conis. 


'D'gdib5XvL 4| 


Duobus circulis AB- 
CG,DEF circa. idem 
centrum. M. | exiflenii- 
bus , in. majori. circulo, 
ABCG po/ygonum «-| 
quilaterum , C parium 
Lazeyuim inferibere quod) 
non tángát minorem crm 
calum DEF. 

Percentrum M ex-| 





tendatur reca A C fecans circulum D EF in 


F. ex quo erige perpendicularem. FH. « Bifeca| 
femnicirculum ABC, ejufque femiffem BC; atqi 
ita continuo , ^ donec arcus IC minor evadát| 
arcu HC. ab I demitte perperidiculatem IL. Li 
quet arcum IC totum circulum ihetiti, numé 
rumque arcuum effe parem , adeoque fubtenfam 
IC latus eífe c pollrgoril 


traque fità, f quare IK circulum non tangit j 
multoque magis CI , CK ; & reliquà polygont 
latera; lehgibs à centto diftantia, circulum DEF 


noh tángunt. Q,E. F. Coroll. Nota; qucd i 


JK noh tangit circulum D E F. 


b$ or 


il 
| 


infctiptibilis, quod cirs|. 
culum DEF minime continget. Nam HG 4 tans. 
éit circulum DEF 5 € cui parallela eft IK ; ex: À 
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fien 
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d 

4 X 

m 7 
iM Ad 


Duabus fphdnis ABCV; EFGH circa idem cen- 


A idum pobyedrnm in(cribere , quod non tangat fuper- 
fíciem minoris fphere EFGH. 
"M . Secentur ambz fphazra plano per centrum fá- 
' |ciente circulos EFGH , ABCV.  ducanturque 
|diameti A C ,, BV fécabités perpendiculariter. 
9 Circulo ABC V a infcfbatur polygonum zqui- 
| latéruim VMLINC, &c.dirculum E F G H mi- 
F nime tangens. du&a diametro Na , erectaque 
j| DO recta ad planum ABC. pér DO, perq; dia- 
! (metros AC, Na erigi concipiantür plana , 
j |DOC,DON, quz ad circulum ABCV b reta 
| jerunt, ideoque in fuperficie porre c quadrantes 


T 2, effici- 













irum D exiflertibus, in majori fphera ABCE. fa- . 


a i$. m. 


b 18. M, 


c Pu 3 6. 
































0. 
$6.1. 
q 355. t. 
rg. C 
f 7. t1 


X 2, df. 


u LE [m 

X 4.6. 

y 1 $. 

2 3, def. 11. 


2 1$. def. t. 
b 4y. 1. 


€ 1$. def. t. 


: "quare DX — -DY. » ergo DX. XC :: DY.| 


, PX, SY pates , & cum eidem plano ABCV re- | 


' DCN ) Gt kobtufus ;/ erit femiflisejus D C N: 












YNio ergo parallela funt Y X NC. quia vero f? 


Gz,; etam p Paclele funt; 4 erunt YXx3 
SP etizin pares & parallele: rergo. SP; NC | 
inter fe parallela: funt. ergo fquadrilaterum jur 
NUPS, eademque ratione SP Q;F; TOR G;| Din 
fed & :triangulum ;, RO totidem funt plana.Eo- pun 
dem modo tota fphzra. ejufmodi quadrilateris uli 
& triangulis repleta oftendetur. quare infcriptum | N 
eft polyedrum. | 
A centro D « duc DZ re&um plano NC? ; | 
&junge ZN ; ZC, Z$; ZP. Quoniam D'N. | 
NC x: DY;YX ; eft NC y C YX (SP 5) pa*/| hne; 
ntesque $P C7 TQ, & TQC^ y R. Et quia ia 
anguli DZC,DZN;DZS, D ZP ; « re&i funt; mij 
làtera vero DC; DN, DS, DP azqualia, & uU: 
-DZieommiune; 5 erunt ZC, ZN; ZS, ZP - |f 
quales inter fe; proinde circa . quadrilaterum | fi: 
-NCPS «c defcribi poteft circulus, in quo ( ob Qu 
N5; NC, CP 4 quales, & NC SP) NC [iu 
o plufquam :qüadrantem fubtendit.. £ ergo: ang. [1s 
NZC. ad centrum obtüfus eft. z ergo NCq [m 
-1ZCq( ZCq-- ZNq:) Sit NI ad AC nor- [uu 
inalis. ergo curi ang. ADN. (2D NC [m 
im 





Yi 
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»f|eliquus e re&to ang. CNI. "unde IN.C7 IC. 2 i9. 1. 
hafrgo NCq ( INIq — ICq) » "22 IN. itaque 9 47.1. 


INC ZC.& confequenter DZ ? 7 DI. atqui P pisei 


» fun&um Left 4 extra fphzram EFGH. . ergo 
winlun&tum Z^ potiori jure eft extra ipfam.adeoque 


lanum NCPS ( cujus * proximum centro pun- r 47. t. 


Itum eft Z ) fphzram EFGH non contingit. Ec 
ibuli ad planum SPQT demittatur perpendicularis 
D 4$ punctum 2 , adeoque & planum SPOT 
rolidhuc ulterius à centro elongatur 5 idemque ett 
Me reliquis polyedri planis. ergo polyedrutm 
Ww. IORQPC N;&c. majori fpherz infcriptum ; mi- 
iwfaorem non contingit. Q. E. F. 


| Covoll. 
Mdb Hincfequitur, Sii» quavis a/ia fphera defcri- 
«umpbat uv folidum polyedrum , ffuirile pradito folido po- 
n Glllyedro, proportionem polyedri in wa fphara ad po- 
Ilyedrum in altera. effe triplicatam ejus quam ba- 
li bent fpherarum diametri. 
Nam fi ex centris fphzerarum ad omnes angu- 
Ios bafium diorum. polyedrorum re&z linea 
É ducantur, ditribuentur polyedrain pyramides 
pM numero zquales & fimiles, quarum homologa 
| latera funt femidiametri fphararum 5 ut conftat; 
;u fi intelligatur. harum fphararum minor intra 
iuf majorem circa idem centrum defcripta. congru- 
if ent enim fibi mutuo linez re&z du&z à centro 
| fphaer ad bafium angulos;ob fimilitudinem bà- 
| fium, ac propterea pyramidesefficientur fimiles. 
og Quare cum fingulz pyramides 1n una fphara, ad 
| fingulas pyramides illis fimiles in altera fphara 
f. 7 habeant proportionem triplicatam laterum ho- 
^ mologorum ; hoc eít, femidiametrorum fphizra- 
B rum 5 fint autem ^ ut una pyramis ad unam py- 
| ramydem,ita omnes pyramides, hoc eít;folidum 
I. polyedrum ex his compofitum , ad omnes pyra- 
| d V3 mides, 


a eor.J,. 12. 


b 12,15. 
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EVCLIDIS Elementorum 


mides;id eft, ad folidum polyedrum ex illis con- | 
fuitutum ; habebit quoque polyedrum unius | 
fpherz ad polyedrum alterius fphareproportio- 
nem triplicatam fernidiametrorum; c atque adeo ], /« 
diametrorum. I 
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|it- 
Sphare BAC,EDEF funt in triplicata vatione |; ( 
fuarum diametrorum BCEF. 
Sitfphzra BAC.| àd fpheram G in tiiplicata | ; 
ratiene diametri B C ad diametrum EF. . Dico 
G — EDF. Na (i fieri poteít;(it G 2 EDEF. 
& cogita fphatramG concentricam effe ipfi EDF. | 
&g.12,^ — Sphaera EDFE a polyedrum fpharam G non tan- 
b'eor. 1212, gen5» fpherzeque BAC. fimile polyedrum infcri? |. 
€by»- . batur. b Hxc polyedra funt in triplicata ratione): 
| diametrorum BC , EE, cideft, fphare BAC 
ad G. 4 Proidde (phxra. G major eít polyedro | 
fphzraz EDF mífcripto, pars toto | 
Rurfus; fi feri poteft; fitíphaera G £— EDF, | 
Sitque ut fphara E BF ad aliam fpharam Hy, ita | 
€ bp. inwf. G ad BAC,e hoc eft/ in ,triplicata ratione dia. |" 





























Tu-f^ "metri EFad BC; cum igitut BACAC- H , ia- 
currimus abfurditatem prioris partis. Quin 
petusfphrraG— EDF. Q. ED. ^... 

iqxi EE Mida Cs 
Hinc; ut fphaera ad fpharam ,| ita e(t polye- 
drum in illa deftriptum ad. polyedrüm fimile in 
hac defcriptum. Vide LIA 


e [ 
fim 
dfi 
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L I B. XIII. 
PaRo»er. I 


7 M vefta liuea z. fecundum. extremam ev 
NS A mediam vationem fecetuv (z.a :: 3.6;) 
WO majus fegmentum a a[fumens dimi- 

dium tetius z quintuplum poter ejusy 
quod àdimidia totius z. defcribitur; 







TA 





quadrati. 
Dico Q. a^ 
riu. um pore 
!] "ra UI rm NALE x tz.^4 hoc ef*€* 
T y » 2 b 5.ax, t. 

| aa -- * ZZ uris s 

La—zz-izeb velaa-- za-- zz. Nam AM 16, 

[ze —- Zà APCM & ze d— aa. e ergo aa -pZa-— erex,R 
iid I zz. Q.E. D. 1,0X. 

H PROo—P II. 


lad F xi ria Lned -.L -r a fui ip[rus fegmenti Uu 

Dill uintuplum poffit. duple preditti fegmenti (z ) 

ID extvema ac. media. vattone fefta. majus fegmentum 

EIDMef? a,reliqua pars ejus que à principio vetke ^ Z-ra. 

MU Dico z.a::a.e&. Namquia per hyp."' aa -F *4.. 
del 432573 — 22 am E" P 

b 5 ax.t. 


€ 17. 6. 






iudltrz-L za--zz--ie 
NM cs Jj t 
M bertitaa —- ze. ? quare 7. a :i 2. €. 
Md Q. E. D. 
eit] yide fig. praced. 
Da PRorP IIL 

M. Siretla linea fecundum extremam. ac mediam 
rationem feceter ( Z.2::2.65 ) minus fegmentum 
"Me a(fumens dimidium majoris fegmenti a , quintu- 
FE plum poteft ejus ; quod à dimidia majoris fegmenti a 
Qui ! defcribitur; quadrati. 

[y j 

DioQ:e-cr-* a 


1 M 
ee -i- aa —r- ea —- 4a b 3.4x. 
l 4 € 3 x. 


ze-r Z2. 











| 
j 

E -— a Nam ee-r-eat€ — ze'd — aa. Q. E. D. is 
V4 P ROPF 














Pi 
f ÁN A. E --F aa. b yel ee —r- ea d yp. & 7. 

















































& by, 


83, t. 
b i. 15. 
€ 6. 10, 


d'byp. 
eje d 


b ergo DCq — $ DAq. c ergo D Cq "CL DAq. 
proinde cum AB , eideoque ejus femiffis DA 


EVCLIDIS . Elementorum 


PoRo BRPEVQ 6c E 

$i rea linea z fecundum. extremam ac median 
veiionem. fecetur (2. a a.e5) quod 4 iota z | 
quodque à minori fegmento e, utraque (mul quadra-: 
ia, tripla funt ejus,quod « majori fegmento a defcris| 
bitur, quadrati, 


^. Dico zz -Fee Z3] 
32a. « vel aa. —4- ee| 
-k 2 3e-ree——5 aa«| 


A^. E Nam ae -r ee —| 


z€c — aa. d ergo aa -F 2 aet 2ee— 3 aai 


Q. E. D. 


PROP. V. 













(d 
qAC 
;C 
(E 


D A C B SiveEa linea AB | 


RESI MPIM, MRCN SENE 





€» mediam rationem 


fecundum — estremam | 


fecetur in G , apponaturque ei A D equalis majori | 
fegmento A C. ;. tota reta linea D B fecundum ex- | 


iremam ac mediam vationem fecatur ,. e majus fe- 1 


gmentum eft que à principiovetla litea AB. 

Nam quia AB. AD :: AC. CB, invertendo- 
que AD. AB :: CB. AC ; erit componendo DB. 
AB :: AB. AC. (AD.) Q. E. D. 

Schol. 

Quod fi fuerit BD. BA :: BA, AD. erit BA. 
AD:: AD. BA— AD. Nam dividendo eft BD 
— BA (AD) BA :: BA— AD. AD.ergo inverfe, 
BÀ. AD :: AD. BA— AD... Q. E, D. 

: PROP VI. 
D A C D. . Sirella linea vatio-. 
l —-|—-—— salis. A B extrema. ac 
media vatione. fecetur 
zn Csutvumque fegmentorum (AC, C B) irrationa - 
His eff linea, qua uocatur apotome. | 
Majori fegmento AC 4 adde AD. — ! AB j 








fint e^, etiam DC eft e". Quia vero $. 1: non 


|) 
| fu fi 
1BCD. 
it 

Pa 


TIE | 


Qu 
cul 
ca 
ttl 
ipa] 
fund 
zB 
lita 

jt 
It», 


du 


Mon 
hs A 
jum 
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| IQ. Q. fet DC TL DA. ergo DC— AD , idfo. vo, 
lut eft AC eft apotome. Infuper quia ACq P — AB Us 


|x B C,& AB eft e; £ettam BC eft apotome. 498. vo. 
» IQ. E.D. 

a i 

n.p. -VLb. 











|. Sipentagoni equilateri ABCDE tres anguli 
foe qui deinceps EAB; ABC ; BCD, frve EAB , 
MBCD. CDE qui non deinceps (7nt , equales fuerint; 
lequiangulum erit ibfíum pentagonum ABCDE. 
Paribus deinceps angulis fubtendantur rectze 
IBE, AC, BD. 

Quoniam latera EA; AB,BC,CD;angulique 
jjncluli « equantur ; berunt bafes BE, AC; BD» ,,,, 
ville angulique AEB;,ABE;BA C; BCA pares.d qua- b 4. «. 
lire BF—FA; & * preinde FC—FE. ergo trian- 3$ X 5v 
igula FCD , FED fibi mutuo equilatera funt 5. e 5x. v. 
(er unde ang. FCD—FED,z proindeang. AED ft, 
ul — B CD.Eodem patto ang. CDE reliquis zqua- EUN 
y tur-quare pentagonum zquiangulum eft.Q.E.D. 
wa Sinanguli EAB, BCD; CDE, qui non dein- 

ceps , fratuantur pares; ^eritang.. AEB——BDO, h 4.: 
D & BE—BD,* ideoque ang. BED—BDE;! totus ; hM 
M Biproinde ang. AED— CDE. ergo propter angu- 
ji BIOS A,E;,D deinceps equales; ut prius; pentago- 
y» Baum equiangulum erit. Q. E; D. 














PRo?. 











. SN 
$ 






EVCLIDIS Elemeutorum 
PRor. VIIT. 


A $: pentagoni equilateyi | 
c» equiangsli ABC.D E 
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Hin 


BA duos angulos BCD , CDE; n 
! aqui deinceps [rnt , fubtendant p" 
retelinee B Dy C E 5 be | 
i : extrema | ac media ratione | 
c D ft mutuo fecant e» majora | 
ipfarum Jegmenta BF 5 vel 
EF equalia [nnt pentagoni lateri BC. | 
LM 4 Circa pentagonum 2 defcribe circulum ABD. | 
bay. ^ b Arcus ED — BC. c ergo ang. FCD — FDC. 
dj: . Cergo ang. DBFC — 2 F€D (FCD EFDC.) | 
m Atqui arcus BYE ^ — z ED , proinde ang. | 
fé: — BCFe—2 FCD BEC. f quate BF — BCAg 
Q. E. D. Porro quia triangula BCD 5» FCD | 
r2 £ equiangula funt, P erit BD. DC (BF) :: CD | 
i (BF.) FD. pariterque EC. EF :: EF. FC. | 
E. D. al 
PRo» IX, | 5 
| ABC 


Si bexagoni latus BE., 1 ele 
decagoni AÀ B, im eodem cir-. |ui 


culo ABC. defcviptorim com-: |. Y 
poucntur 5 tota mella lined. |Btà 
2 (Cp E extrema ac media vatione. | Se 


| catur , (AE.BE ::BE. AB.) | [loe 
B e majus ejus. fegmenium eff. |a] 
jd; bexagoni latus BE. |DER 
D ic diametrum Av C ,. & jungere&as DB, n 
Dz. Quoniam ang, BD. C « — 4BDA , ellque | LR 
tirs. AR. BBC — 2 DBA(DAB 4r DBA,) etit. [iu 
dyi — DBA(&BDE--BED)c — 2 BDA4— 2 8DE.. [lir 
"pgs * " proinde.ang. DBA, vel DABe — ADE. Itaque | [an 
£154. (igona ADB, ADB &quiangula funt , f quare. i» 
AE. AD. (g BE): AD. (BE.) AB. .Q- E. D. lui 


Coroil, 





81yp.& 57. 
i 












m! 


DE 
DUE 
ol 





i 


" 
f) 


tit 
DJ 
l 


| 
Je: j pentagoni latus AB. potefr 


Liber X III. 
Coroll. 


Hinc,filatus hexagoni alicujus circuli fecetur 
Brema ac media rauone ; majus illius fegmen- ^ 


'um erit latus decagoni ejufdem circuli. 
p R Oo P. x. 


IC A 


Si. in eyvculo ABCE pentagonum equilaterum 


|) bexagoni latus FB, e» decagoni latus AH 5 in 
P eodem circulo defcriptorum. 
Duc diametrum AG. Biíeca arcum AH in K. 


Setilcirc, AG -— arc. ACa— AG — AD. 
hoc eft; arc. CG' — GD ? — AH — HB. ergo 















cb $4. 13. 


a18.3. & 


$.ax. 











; 
"M 
jj 


/J 
d duc FK, FH. FB, BH; HM. 
j 








arc. BCG— 2 BHK;c adeoq'e ang. BFG — 2 za & 

'BFK. 4fed ang. BEG — 2 »BAG. * ergo ang. c 55.6, 
d |, BFK — BAG. Tügona igitur BFM, FAB£a- eom A 
jt ! quiangula funt. g quare AB. BF :: BF. BM. fsi. v. 
WE pergo ABX BM— BF4. Rurfus ang. A FX & — Pd 
XE HEE;&EA —FH ;mquate AL-- LH,» & k 17. 3. 
qu b anguli FLA, FLH pates; ac proinde recti funt, Pies V 


put 


mia I 





Ü 


; ergo ang. LHM » — LAM 5, — HBA. Trigo- o5: «, 
D. 4 | 9? igitur AHB; AMH * equiangula fuat. f qua. P 4. 6. 


Ie 
































316 EVCLIDIS Elementorum 


, «wm.6.. ICE AB. AH :: AH. AM.4 ergo AB x AM —JHW: 
. 1 .— AHq. Quum igitur ABqr — AB x BM 4 ABT; 
14x. x AM,fent ABq—BFq-- AHq. Q.E.D. ff 
a-I 


Coroil. 


I. Hinc , linea reda (FK) qux ex centro: 
CF) arcum quempiam (H A) bifecat , etiam. 
rectam (HA )'illi arcui fübtenfam bifecat ad an-| 

. gulos reé&os. 

2. Diameter circuli (AG) ex angulo quovis 
(A) pentagoni-du&a bifecat & arcum (CD;) 
quem latus pentagoni illi angulo oppofitum fub- | 
tendit;& latus ipfum (CD) oppofitum;idque ad 
angulos re&tos. | 





Schol. 


Hic, ut promi(emus, praxim trademus expeditam. 
problematis Y1. 4. 


Problema. 





| 

Invenire latus pentagoni circulo AD B infcriben. | 

4$. 

. Duc diametrum A B. cui perpendicularem t. 
CD | 





3l 
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[- l D excentro C. erige. Bifeca CB in E. Fac 
i BSE—ED. Erit DF pentagon: latus. 
(E Nam BFx FC -—- ECqa4— EFq5— EDqa 6 s. 
B— DCq --F ECq.4 ergo BF 3 EC — DCq,velb ont. 
b. Í : € 47. t. 
IBCq. e quare BF, BC :: BC. FC. ergo quum BC4; «x. 
e lat latus hexagoni ; ferit F C latus decagoni »* i 
proinde DF ^ —4/DCq--FCqg eft latus pen-g "0 15, 
h 47. t. 


dd agoni, Q. E. F. 
| PRor»P:;/XI 
Si in circulo ABCD 


vationalem ^ babente 
diametrum AG » pen- 
tagonum equilaterum 
ABCTODE defcriba- 
iur 5 pentagont latus 
AB irratioralis eff li- 
ned, qu& vocatur ni- 
P 20Y. 
I c G Dac diametrum 
IBEH, rectafque AC, AH ; & * (acpLtu rm 
idii FH ; & CM— : CÀ. 7 
| Obangulos AKF; AIC c rectos , & commtr a er.10,5. 
inem CAI, trigona AEF , AIC b zquiangula Mi 
funt; c ergo Cl. FK e:: CA. FA(F B) 4:: dis. 5$, 





* i6, 6. 


| Wa: CD. CK(2 CM.) e componendo igitur CD ££ 
I-- CK. CK :: KL. EL. f proinde Q: CD-F C gs. v. 


Iquibus liquet BL, & KL eife  » U-. A, ideoque na 1o, 


PRO P, 


zJ 










































EVCLIDIS Elementorum 


PROP XÍL p 
dunno 
Si in circulo ABEC| Oi 
triangulum. equilatesMltq 
rum ABC defcribatu j| pi 
irianguli latus A B pos|rio ! 
tentia triplum eft. ejuM t 
( c line AD;que ex D cenz|tt 
Nes IP tro circuli ducitur, xpo 
Protracta diametro adju 

E .  adE, due B E. Quos 
avor.10. 13, ham arcus BE 4— EC » arcus BÉ fexta eft pars| Nr 
ber:g4.. circumferentia. borgo DE — DE.hinc AEq c—3d ndi 
$1.5 4DEq(4 BEq) 4— ABq-F BEq (-- ADqJ7 
éjaxi,. eproinde ABq — 35 ADq. Q. E. D. Itt fe 
coroll .—— 
É. d ABotfa b. ! 

f vo, 8, 6. 2. ABq. AFq :: 4. 3. F Nam ABq. AEq :; 
Risa AEq. ABj. MERK T ca : adi | " 
| aie 3. DF — FE. Nam triang. EBDg aquila. p. 
terum eft; ; € BF ad ED perpendicularis. ^ ergo D. 

EF — FD. | 
4. Hinc AF — DE DF — 3 DF. 












efe 


du 1 


PkkOfP?P XIII. 








IB 2" 


| Dyremidem EGEIcon(lizueye ; c» daía fpbera. | 


eomplei e» dewon[lvave quod fphere diameter | 
AR 1 































Liber XIII. 


] 
JAB potentia [ft fefquilateza latevis EF. ipfrus p- 
ramidis EGFI. ( 
IM Circa AB defcibe femicirculum A D. 
ia fitque AC — : €B. ex pun&o C erige per- 
Wlbendicnlarem CD ; & junge AD , DB. Tum 
Difradio HE — CD defcribe circulum HEF G ; 
d Kui » infcribe triangulum &cuilaterum EFG. 
Di yex Hcerige TH — C A redum plano E F C, 
«produc IH ad K ; 4 ita ut IK — AB. rectafque 
negladjunge IE; IF, IG. erit EFGI pyramis expe- 
Wit1ta. 
d Nam quia aneuli ACD , IHE, IHF; IHG 
19e re&ti funt; & CD,HE,HF, HGe pares, e atque 
bull H — AC;ferunt AD, IE, IF, IG zquales in- 
Bter fe. Quiaveso A C (2C B.) CBz:: ACq. 
ICDq. erit ACq— 2. CDqQ. itaque ADqf— 
| ACq2- CDq5— 3 CDq— 3 HEa &— BEqQ. 
Wleroo AD; EF,IE, IF, IG pares funt, adeo- 
" E. pyramis EFGI eft zquilatera. Quod fi pun- 
jetum C (fuper H collocetur, & AC fuper H I, 
Uil teQe AB,TH " coneruent, utpote zequales. qua- 
tre (emicirculüs ADB axi AB. vel IK citcumdu- 
&us 5 tranfibit per puncta ; E; F; G, " adeoque 
Epyramis EFGI fpharz infcripta erit. Q. E. F. 
Iliquet vero effe BAq. ADq?:: BA. AC? :: 32- 
;Q. E. D. 


j 
] 
y 


E 








| Corollavia. 
r. ABq. KEq:: 9. 2. Nam fi AB ponatur 
| We,erit ACq (&Fq) 6. 4 proinde HEq ertt 2. 

! 2.SiL centrum füerit ; erit AB. LC :: 6. r. 
E Nam (i AB ponatur 6, erit AL; 3; "ideoque AC 
P square LC erit t. Hinc 

|, 3. AB. Hl :: 6:4 2 3: *- unde 
E 4. ABq. Hlq :: 9. 4. 


". 


j 


[a | 


—-1 


39 


2 to. 6, 


b eor. 15. 4. 
C r2. Ht, 
d 5. t. 


€ eenffr. 
f 41. v. 
10. 6. 


hz.ox. 
k 12. 05. 
i16x,:. 


m S8 ax. 1. 


n i$ def s. 
* j3:.def. 1d 


o cor.8 6&1 
p esnjir. 


q 12.15. 


t£ eonfir. 




















EVCLIDIS Elementorum 
: r. 
PROfrP XIV. | git 
| L oBaedrum KET-]| 
GDL :conflituere ;| 
Ge data fphera comz| 
pletti ,.qua e pyras| 
midem 5. ec demons] DV 
ffvare . quod. fphera 
diameter: A H | pos] 
D rentia (rt dupia. [a2 
teris À C ipffus 0:|| 
Gaedri. I 
Circa AH defcribe femicirculum ACH. exl 
centro D. erige perpendicularem 3C. duc ACj 
HC. Super ED—AC 5 fac quadratum EFGD;| 
cujus diametri DF; EG fecantes in centro I. ex 
I duc IL—AB b redam plano EFGD. ptoduc 
IL; c donec IK—IL. Connexis KE, KF; KG, 
KD,LE,LF,LG, LD ; erit KEFGDL ocae.|' 
drum quzfitum. | 


Á. 
pul 


e13 def 15. 


f eonftr, 


[4 47. f, le 
Corollavia. 


1. Hinc manifeftum eft; in. Octaedro tres dia- |* 
metros EG, FD,LK fe mutuo ad angulos rectos | ' 
fecare in centro fphara. | bL. 

2. ltem, tria plana EFGD; LEKG , LFKD] 
effe quadrata , fe mutuo ad angulos rectos fe- | ^! 
cantia. pu 


3. Q&Ga- | hà 












P enter, E E doo 
Du 4-.Octaedrum dividitur ;in- duas: pyramides 
| fimiles & xquales EFGDL,& EFGDK ,quazum 
ud bafis communis eft quadratum EFGD. 


ww 4. Denique ; bafes otaedri oppofitz;inter fe 
qul parallela funt." T 
m » | "AMORIS IE AC WR DD e UL 

| xo Mai. sObum E E- 






GHIKLM ' 
con[lituere » € 
Jfphera: completi, 
Sedi que e priores fe- 
74. gurdss e demen- 
mE qe firaze, quod Jpbe- 
" re. diameter! A B 
potentia (t iripla 
LE RS WD 7 lateris EF. ipfeus. cubi. 
| H Super AB. defcribe femicirculum ACB;& a fac 
(AB 3-DA- ex D erige perpendicülarem DC, 
yu & junge BC ac AC. Tum fuper-EF—A(C 5 con- 
|ftrue quadratüEFGH;cujus.plano recta infiftant 
IELFK, HM;GL ipfi'EF pares; quas connecte 
| rectis IKKL,LM, IM: Solidum EFGHIKLM 
fj cubus efl; ut faus conftat:ex conftructione. 
S. In quadratis.oppofitissEFKI , HGLM duc 
jf diametros EK, FL, HL;:MG, per quas du&tá pla- 
QIInAIEKLH ; FIMG fe tnterfecent in recta NO. 
aui Hac diametros cubi EL;jEM;GI; HK e.bifecabit 


MG p 





n jper pubé&ta cubi angularia tranfeuntis. 
EL. ex EKq-- KLq *— 3 KLq » fd 5 

BACq. atqui ABq. &Cq'g:* BA/DA 2 3. T. 
!Kergo AB —— EL. Quarecubum fecinis- &c. 


Jj . E. F. | | 

dig 4 THU ^Y.» 

UE C PREinc; omnes -diarietri cubi intet fe dqua- 

Bes funt's. fefeque niutüo 3n centro fpheera bife- 

LT cant. Eademque ratione rettae- quae quadratórum 

liM oppofitorum centra conjudgunt :bifecantur.1n 
X 


o /'éodem centro. 2 Dia- 
WEE — 





2I 


1$. 1f, 


à 10. 6, 


b 46. t. 


€ eor.39. M. 


Hid P; centro cubi. Zergo P:céntrum erit. fplieérz i 
1" p k 14. def. t t. 
""OITO e47. s. 


f eonffr. 
gror.8 6, 
h i4: $. 













































Mm 


252 EYCELIDIS Elementorum 

R4y. t. 0/25, Diameter fphzrz poteft latus tetraedri, huis 
m," (ubi némpe ABqK—BCq-E» ACq. | 

| PROor XVL | 


X1Hi Lire 
—— Xeofaedrum ZGHIKF-j 
YVXRST conflituere -,. d T 
-« fphbera | completi ;» qua. € 
.! antedittas figuras: 5^ e : des | 
, sdaonflravé 5| quod. icofaedri * 
| wdatus. FG. irrationalis - ef 
ointéa  ,. que | vocatur. mi- 
80r. 
1.: Super AB diametrum 
»fphzra- defcribe | femicir- 
culum ADB 5; & «fac AB 
— $ BC. ex C erige 
normalem: C D 5 & .duc 
- AD. ac BD. Ad inter- 
vallum -E F — B D defcri- 
he eiulum EFKNG; P. 





| | Liber XIIT. 
d | cui infcribe peritagoniim zquilaterumFKIHG 
' Bufeca arcus FG ; GH ; &cC.;àc conneéfle rectas 
IL, LG; &c. latera nempe decápóni.- Tuncce- 
lige .EQ; LR, MS, NT.OV, PX ipfi EE equa- 
es, rectafque plano FK NG.& connecte R $,S T; 
[V, VX, XR; item EX, FR, GR,GS;HS,ST, 
AT, IT; IV;KV,;KX. Denique proda&ta EQ; 
ume QY —EFL;&EZ--EFL; re&táfque duci 
joncipe ZG, ZH, ZL ZK, ZF; ac YV, YX, 
/R; YS, YT. Dico factum. 
[ Nam ob EQ; LR; MS ) NT, OV PX d- d eonfir; 
juales e & paralleias ; etiam quz illas jungunt , *6 '- 
iL; QR; EM; QS, EN; QT; EO, QV; EP, 
[2X fpares & parallele funt. Item ideo LM f5;. , 
| vel FG;) RS, MN, ST; &c. equales funt in- 


313 


€ 12, 11: 


QXRSTV € centroQ, circulo EPLMNO z- 

I[ualis eft; atque RSTVX eft pentagonum zqui- 

laterum; Duci vero intelleétis EF; EG; EH , 

Ixc: ac QX, QR, Q$,&c. quia FAQ £ — FLq 147.1. 
|-- LRq;! vel EFq "» — EGq, » erunt ER. , EG, !"/^ 
ideoque omnes R$ FG,FR;RG,GS,GH, &c. n(4.48. 4: 
equales inter fe. Proinde 16 triangula REX, &vex, 

REG RGS  &c. zquilatera funt & aequalia. 
Rurfus ob ang. XGY v rectum , erit XYq? — «id. ui 
QXq-- QYq4 — VXq vel FGq. quare XY, P47t- 
VX ,hifque fimiliter YV, YT, YS YR, ZG,ZH, *'* 
Xc.zquantur:Ergo alia decem tripona conftituta 
unt equilatera , & qualia, tam fibi mutuo ; 
quam decem príoribus ; ac proinde fa&um eft 
IIcofaedrum. | 
Porro; bifedta EQ in 4, duc reas 4E; 4X» . . 
£V; &propter QE" —QV , & commune latus Cid t 
x Q; angulofíque EQX, EQV rectos; /erit4X — 

it V. fimilique argumento omnes » 4X, 4R, «S; 

T ,4V, «F3; «G, «4H, I, «K zquantur. 


Xm Quó- 


pr ates 


—— 


nn. 4. bi 
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t9. 15. . 
: 3.315.757 
X 4. $3. 
347. 


€ 14.5. 

"i 6. 
14.5. 

eu 8. 6. 

d 1.2». t. 

e feb. 12. 10. 

ft1. 1j 


à 53. B, * 
b feb 36s $: 


Quosiam autem ZQ. QE *:; QR. ZE' eris 






















EVCLIDIS Elemehktorum 


Zaq *—5 Eaq*—EQ4q (EFq)--Eaq , — Eq. | 
ife. Za —— «Fx psi pado ac Ys. ia P 
fphaera , cujus centrum a, radiusaF pet 12 pun- | 
&a icofaedri angularia tranfibit. |. : 2 | 
Denique; quia Za. 4E :: ZY. QE; as idéoque | 
Zaq. «Eq: Z Yq. QEq. 5 erit ZYq-—5 Ql 
vel 4. BDq: atqui ABq. BDqc:& AB. BC ::5.]] 
1.d etgo ZY—AB.. Q. E. F.: din 
Itaquefi AB ponatur e^ ; «etit EF-—4/ ABq|' 
etiam p; proinde FG pentagoni,;idemque Icofae- | 
dii 5 latus; 4 eft minor. Q. E. D. | 


-— 


| 

Coroll. SIN 

1. Ex dictis infertur, fpharz diametrum effe| 

potentia quintuplum femidiametri circuli quin«| 

que latera icofaedr1 ambientis. | 4j | 

2. Item manifeftum eft ; fphaerz diametrum 

effe compofitam ex latere hexagoni; hoc eft, ex'| 

femidiametro ; & duobus lateribus decagoni cite 

culi ambientis quinque latera icofaedri. |ui 
3. Conftat denique latera icofaedri oppofita; f/ó 
qualià funt RX; HI, effe parallela; Nam RX « pas f! 
rall. LP. » parall. HI. — | m 
1p. 
; trac 


| M, 





OXibr XII. 32$ 
PokoROXVIIL C 


ES UM 


















| 
ndi 1 " 
UE. 

D 
"" DEMMME 
ea 1 : C i 
nimi 





Wl -Dodecaedrum: confltuere', e» fpbera completi, 
xiu tt eh» predictas fieuvass d demon(lrare , quod do- 
y gpecedre latus RS irratiónalis eff linea, que vocatur 
Worome. ' bd j à "x ] 
1. Sit AB-cübus data fphzrz iufcriptus ^5 cujus | 
tera omnia bifecentur'in punctis E; H; FP; Gy nd 
Ij T; '&c, "recta queadjungantur K L MH; Hl 
«IG. BF. s Fac HI21Q:: IQ. OH 5. & fume 
"lO, N P pates ipfrI Q:-Erige O RP rectos Wi 
lano DB;^& QT plano AC.- fintque OR, P5; Il l 
PT ipfis IQ: NO; NP equales. Connexis DR, Wi 
E.S, SC ; CT ; DT ; erit DRSCT pentaponum " 
D odecaedti expetiti? Nam dac NV parall. OR; 
Ecprotra&a NV ad occurfum cum cubi centro 
Et, connecte reas D$ , DO', DP, CR ; CP; aqr.i. 
AV; HT, RX. QuiaDOq»--DKQ (b KNq) 57.«xt- 
/-KOq c — 3 ON4 (3 ORq) 4 erit -DRq 44. 1. 
ET X 3 dz. 1 


:8 30. 6, 





"ma UV 











—4 















326 EVCLIDIS Elementorum 


e 4. 24 — 4 ORqez: OPqQ. vel R5q: ergo DR— R$. 
Simili argumento DR, RS, $C, CT ; TP pa! 
f eooftr.g.6.. resfunt. Quia vero-.OR f£ — & & parall. PS | rH 
PLr erunt RS, OP; &»5 confequenter. R$, DC et. 
h9.:. — lam parallela ; ) ergo haz cum fuis conjungenti-].: 
É hab. bus DK,.C$, V.H in uno funt plano. quinetiam] 
Ar? quia HI. IQ ;:: IQ ( TQ. ) OH K£:: HNJ. 
NV; & tan TQ» HN; quam QH; NV *ref. 
|61t, — Gaz eidem plano, l'adeoque & parallel exiftuntf 
: Li Pert T H V. reda linea. ^ ergo Trapezium 
X DR$C,&trang DTSinuno funt plano pel 
rectas DC, T V-extenfc, ergo DT C SR ef 
pentagonurm; & quidem zquilaterum;ex antedi-|: 
P ISN, Gis.'Porro; quiaPK. K N :: K N. NP; & 
quac s, DSq? —DPq-EPSq (PNQ) — ? DKq-- PKq 
& 4.1. —- NPq; q erit D90— DKq--35 KNq — 4 DEq| 
*€** — (4DHq): —.DCq. ergo DS DC ; unde tri-| 
f$; — &£onaDRS,DCT fibimutuo zquilatera funt, 
' | f'ergo ang. DRS—-DTC ; & eodem pacto H 
CSR — DCT. ergo pentagonum DT CS | 
'etiam zquiangulum eíl. Ad hzc, quia AX, DX 
t1$33. — CX;&c. funtcubi femidiametri ; 2erit X N —| 
xij, ^ LE5Yel KN; v adeoque XV — KT. unde ob angue 
$4.* — lumsredum RVX,z erit RXq—XVq --RVq 
à; (NP)—KPq- NPq«— 3 KNq 525 
EU AXq; vel DXq;&c. ergo RX, AX, DX; & ea- 
dem ratione XS,XT , AX xquales funt inter fe, 
£t.f1 eadem methodo, qiia con(tructum. eft .pens| 
tagonum D'TCSR ; fabricentur 1z fimilia peneto- 
tagona tangentia duodecim cubi latera, ea Dos Wi 
decaédrum conítituent; ac per eorum puncta ane f o 
gularia tranfiens fphara;cujus radiusAX, vel RX;) 

Dodecaedrum comple&tetur. Q. E. F. : 
Civ. Denique; quia KN. NO c:: NO. OK, dll 
dig,$. — ert KL.. OP ;; OP. OK.— PL. | Kaque-fi]u0 
Hi APA fphara diameter AB ponatur f; erit KL e — 4 | 1 
(eus AB fetiam f. g unde OP; vel RS latus dodecas |o | 
-o UI sedi apatomeerit. Q. E. D. EN 
Rico CHIANG i corell, | 
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"Coll 0o LIH 


| x. Hinc, filafüs cubi fecetur extrema ac me« 
fa ratione; majus fegmentum erit latus dodecas. 
- firi in eadem. fphara de(cripti. | 
I2. Sire&z linez fe&a extrema: ac mediarz- 
fne, minus fegmentum fit latus. dodecaedri;. : 
Jajus fegmentum erit latus cubiejufdem fphere.... 

: 4 3.. Liquet etiam latus cubi equale effe lineae 
[&a (übtendenti angulum: pentagont dodecae- .. 


LEY: we $5 


Ri eadem fphzra comprehenfi: t 


such, Rose XVA BE») vr an 
id G ^Laterd quiuds: 
CA figurarum. | ex- 
ovo p ponere, en ime 
ter: fe: comparae 
yeP)i us : 
Sit A B. diac 
meter. fphara; 
ac AEB | femi- 
drculus. fitqj 
ACa— AB, wo, i 
& AD Pii 19: 6, 
AD, Erigeper- 
| P pendiculares 
T: (G — AB. junge AF, AE; BE; BF, CG.ex H 
Lemitte perpendicularem HI ; & fumpta CK. — 
DI, ex K erige perpendicularem KL ; & conne- — , 
€ 30. 6. 
Itaque 3. 2 4 : piess i 
B'etraedri. & 2. 1 : 
aditus OQaedri. —— 
B. Leni 3. 1 4::AB. ADe:; ABq. AFq; a la- ; 
Lus Hexaedri. b eenfir. 
"B Porroquia AF. AO »:: AO., OF. k erit eri. 
li X4 AO 































EVCLIDTS: Elewegtorum 


1 
146 — AO latus Dodecaedri. denique BG C: BC.) 
mih BCISHLIC.*ergo Hl z2 2CI ^ — KI.ergo | 
o4 HIq* aae 4 CIq. proinde CHq odi $.CIq.4 eroo! 
P455 — ABQq- KIQq.r itaque KE; vel HT;éft radius cit- | 
£ eor.16. 15, culi circumfcribentis pentapónumicofaedil j^ & to 
» AK;vel IB,/ eft latus decagoni eideni'ciréülo in| 
fcripti. ündeAL erit latis pentágohi;, idemque |""' 
Icofaedri látus/ Ex quibus liquet BF; BE, Anu 
effe o^ "TI: & AL; AO effe y" "LE atque BE 
C^BEj; & BEC AF; ac AFt-^ AO. Quia ^u 
veto 3 AFq.2— ABq «2$ KEq:ae'AF x AQQUE 
»4eu — C AFxOF, , idéódiP AF x AO AE 'AF x OR qu 
y2 CL 2 AF x OF, hoceft AFq —— 12 AOQ[. « epi 
$4. t. rit 3 AFq (s KEqg) C— 6^AOd: proinde KLjpo 
x [7 AÀO;&fortius,AL [— AO; rd» 
jam:vero.mt.h Du numeris exprimamus; |//oi 
0; 





fi AB- ponatur: erit ex jam dictis ad calcus | po 
lum.exactis; BF. 40.& BE — 4/ 3o.& AE| 
— 4/ 10. item AL 3X 4/: 50. A/ 180 (nam| 
AK -8 4/45 d 3. & KL HI) — v/ 12.) 


denique! AO: -—3 4/; 30 6-37 -4eo44/ 25 7| 
My. s. L v ÁLá/COLWMDN 
. i r1 tt , l P L/ ,* ! NM Y 
* r] , e i i| Wi 
da , : 
44 2:3 j Pr 
- tin 
UIS 
wins k 
| 
b * 
Y gon [.;p! 
IQir1 | x 
-T a: fiL A J j 
;BA :: Gbiinr$CHAE | 


! 
] 
|| 




















| aber: X111. * 
Lu 
ay 
1e ; 
sg Preter jam dias figuras nullam dari poffe fieu- 
lj fram folidam regularem (nempe que freuris plants ov- 
billinatis &» equalibus'contindatur) admodum per[pi- 
taleum eff... Nam ad anguli folidi conftitutionem 
;Afequiruntur ad minimum tres anguli plani; 2 hi- Lois 
wiffique omnes fimul 4 rectis minores effe debent. 
QiflP Atqui 6 anguli trigoni zquilateri 4 quadratici, b ridfebol. 
:M& 3 hexagonici, figillatim, 4 re&os exaquant 5 ?^^ ' 
tülfiquatuor vero pentagonici,3 heptagonici3 octa- 
i agonici;&c.4 rectos SOWURU d folummodo ex 
H8» 4» vel 5 triangulis &quilatefis;ex 3 quadratis, jn 
B vel 5 pentagonis; effici poteft. angulus folidus. ith 
ml Proinde, prater quinque pradita, nulla exiftere | 
ddl poffunt cerpora regularia. | 





SCHOL. 









LN i 
(Li CUAERR - hos yabel ito Unt 
[m nn 
17 aBrsfüe | od 


| . . Ex P.Herigonio. 


| Ls 
) 
|. proportiones fphere yc 5 fignsarum regularium 
| eidem in [criptarum- 


| sitdiameterfpheré 2. Erunt 


| 
j 


- 


| Peripheria cireuli majoris, ó 38318. 
| | Superficies circuli majoris; 5 (14159* 
"Superficies fpherz » 12 (56637. 
Soliditas fpherz; 4 |1$79» 


| Latus tetraedri, 1 ($2299. 
| à Latus 

















EVCLIDIS Elementorum 
Superficies tetraedri ;. 4 L6188. 
Soliditas tetraedti ,. o [5132- 

Latus hexaedri 1 [ 15474. | 
Superficies hexaedri ; Wed 
Soliditas hexaedii I 15396. 

Latus ocaedri , 1 LATAS 5 


a eda i LAVAL ESI — 
"—— 


Superficies octaedri , 6 [9282. 
Soliditas o£taedri, r D3333-. 
Latus dodecaedii ;' o zi 364. 

Superficies dodecaedri ; 1o (51462. 


| 
| 


Seliditas dodecaedri , à. 78; I6. 
Latus Icofaedri, r éi 146. 
* Superficies Icofaedri ; 9 37434. 


Soliditas Icofaedri , 2 [;3615. 





Lie XIII — 3$ 
Quod f£ ex charta. conficiantur. quinque figure 
|equilatere. e equiangule [rmiles bis que funt in 
Mfubjetta figura , componentur quinque figure folide; 


Iff rite campicentur. 














SQQ e ex D cen»] 
É tro — eirculz) 
q( cujufpiam | 
y Amer i| 
PUTES» pitdggni | 
eidem. circulo thjeripti la-.| 
t: BC. ducitur berpendi- | 
culavis DE, dimidia ef? DL 
CA. o.  triufque linea fimul, € la- 
L VOY, ÁN p e bist ie , € la- | 
teris decagoni.E.C.-eidem eitculo A BQ-iafcripti. | 
SumeFG — FE; & duc CG. « Eftque CE | 
— CG.ereoaüs. C GE & — CEG? — ECD. | 
ergo ang. ECG'*«— EDC/2— '! AD C e— 
; CED (Z ECD.) proindeang.^ GC D — f 
ECG — EDC. z quare DG — GC (CE.) er- T 
go DE — CE(DG) -- EF — DE -- CE. Í. 
Q. E. D. í 
2 


T-a.0 B. LL. 


A &. n^c Si. bine vetle linee 
IR OR ALBVUE d drca Prec AB, DE extrema ac '| 
D ID RUE media vatiome fecentur 


- ---l..--- ( AB. AG:; AG.GB. | Q 


c DE. DH :: DH. HE;) ipfe (militer fecabun- M: 
tur, in eafdem fcilicet proportiones. ( AG. GB :; 

DH. HE.) 
Acipe BC— BG & EF — EH.  Eftque | 

AB/x BG «—- AGq. quare ACq&— 4 ABG | 
-- AGq c— $ AGq. Similiter erit DF4. — I^ 
; DHq. 4ergo AC. AG :: DF. DH. compo- 
nendo igitur AC -- AG. AG:: DF. -- DH, 
DH, 
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IDH. hec eft 2 AB. AG t: z DE. DH. e pro- e zx. $- 
linde AB. AG :: DE. DH. unde f dividendo f i7. 5. 
|AG. GB:: DH. HE. Q.E.D. 


PR er..III. 


|b atque OP. OQ :: OQ. QP. Quia ACq PN 
|-- CGq ; — AGq 4— 4F G4; & ÀBqe— fuu 
|FGq — CGq. ferit ACq —- ABq— 5 FG3 


Q. kert 3 ACq ('IKq.) ; OPquT 
iC» IKq) ::3 ABq..$ OQq. ergo3 ABq — 5 nc. i65. 
: 6X. Oo Q q. Verum ob ML »]atus pehtagon 1 circu. 9 A " 
ti Ro-infcripti, cujus radius OP » erunt 15 RMq dip 
die ; MLq? — ; OPq —- 5 OQq — 7*3 t Pw, 

|ACq —- 3 ABq 4 — 15 KÓq. ^ ergo RM &fij 48 v. 
" [— FG. f proinde circ. A B D — circ. L M N. f 26. 5 
i o. E; D. | 


PROP 
















334 EVCLIDIS Elementoruti 
PRO F. IV. 



















Si ex F centro circuli: péntagonum. dodecaedri | 
ABCDE circunfcribentis ducatur perpendicularis. 
FG ad pentagoni «num latus CD 5 erit quod fub | sm 
diio latere CD , e» perpendiculari FG comprebene -| vr 
ditur rettangulum trigefíes fumptum ; icofaedri (u- A yy 
perficiei equale. item; | 
S1 ex centro L circuli triangulum, icofaedri HIK, Q 
circumfcribentis , perpendicularis LM ducatur ad. y 
trianguli unum latus HK 5 erit quod fub di&to late» 
re H K , c perpendiculari L M comprehenditur. |» 
retkangulem trige[fes [umptumy icofaedri fuperficiei -i 
«quale. | iig d m 
ikd. Duc FA, FB, FC, FD, FE. « Erunt triangus]| ^^ 
la CFD; DFE, EFA, AFB, BFC aequalia. at«j Y 
bacs qui CDXxFEG / — » triang, CED. ergo 30 CDj|"^ 
$$$ —xGFc—6oCED 4—1:z pentag. ABCDE e —J 
é fuperf. dodecaedri. Q. E. D | 
£4 Duc LL LH, LK. eftque HKx LM f — 3| 
2 iag trang. LHK. ergoso HK x LMg — 6o HLK 
—— 2o HIK ? — fuperfic. icofaedri. Q. E. D. 


Coroll. 


bor CDXFG. HKxL Mt ;; faperfic. dodecaed. ad | 
fuperf. icofaedri, 


P£RoP, 







Liber X1V;: 


PROP. V. 






Superficies dodecae- 
dri ad fuperficiem íco- 
fJaedri im eadem fpha- 
v4 defcripti eandem 
proportionem — babet. , 
uam KH latus cubi 
ad AD latus. icofae- 
dyi. i 
Circulus ABCD 
trit a circumfcribat tam 
"i dodecaedr pentago- 
lll "num , quam icofaedri triangulüm ; quorum la- 
dl tera BD, AD ; ad quz demuttantur ex E centro 
perpendiculares EF ; E G C. & connectatur 
|CD 





HMM Quoniam EC--CD. EC» :: EC. CD. erit 
ho EG(c:BC--CDJ)EF («EC)ezEF. 
JM EG —ÉF(: CD.) atqui H. BD/:: BD. H— 
»" BD.£ ergo  H. BD :; EG. EF. proinde H x EF 
fi B —BDxEG. quum igitur H.AD 5. HXxEF. 
. M ADxEF. erit H. AD:: BD X EG. AD x EF 
77M. F fuperfic. dodecaedri ad fuperfic. icofaedri. 
i " : Q. E. D. 


decori 


TETUER E ae T SRI d — a E MM EST 


P Ro FP. 


NES sez 


€ —— dH: 

















8 3, 04» 


b9,1, ' 

C f. 14. 

d cor. 11, 13 

€ 15. $, 

f cor. 13.98. 
2. 434. 

s t. ét 4 

7. $5 j 

leor, 4. 34: 





ji6 EVCLIDIS Elemehntory 


P E&o9." VI. 
i qusc. 

Sirétla linea KE 
fécetuy extrema ac me| 
/ dia ratione ; erit ut vé. 
Y, &a BF potens id, quoc 
à totà AB, c id quou| 
]é majori fegmentt 

L | AC, adrettam E,poje 

á E' entem id quod à tota| 
AB , c» id quod à mi- 
ps: nori fegmento B C j:t4 

latus chbi BG ad latus icofaedri, BK eidem f[pharal 

cum cubo in[cripti. j 

,, Circulo;cujus femidiameter AB, infcribantug| 
dodecaedri pentagonum BFGHI ; & icofaedri 

ecrapsy, triangulum BKL. 4 quate BG Jatus cubi erit eis 
bui13. dem tphare infcripti. igitur BKq5 — 3 ABqi 
dte Ro A6Eqg 33 Cq. ergo BKq.Eg4:: ABq. ACq 
&]4. e BGq. BEq. permutandó igitur BGq.BKq :: 

[346^ /— BEq. Eq.f unde BG. BK :: BF.E. Q; E.D-- 


Pg$o C 'VII. 


J 
Dodecaedrum eft ad Icofaedrum, ut cubi latus ad 
latus Icofaedri, in una eademque fpheva in[cripti. — 
Quoniam 2 idem circulus comprehendit & doz 
decaedri pentagonum | & icofaedri triangulunm 
berunt UGE QVE à centro fphara ad pla- 
na pentagoni & trianguli du&tz inter fe equae 
les. itaquefi dodecaedrum & icofaedrum intel 
ligantur effe divifain pyramides , du&is reétis 
àcentrofpharz ad omnes angulos ; omnium 
pyramidum altitudines erunt inter fe zquales; 
Cum igitur pyramides zque áltz c fint ut bafesy 
& füperficies dodecaedri fit &equalis 12. pentae] 
gonls ; fuperficies vero icofaedri 20 cciangulis 5 
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rit dodecaedrum ad icofaedrum , ut fuperficies 


lodecaedri ad fuperficiem'icofaedri; 4 hoc eft,ut d$. M. 


T atus cubi'ad latus pro 


P 8 Oo F. V HII 





ER ldem circu- 
(l5 BCDE 
comprebendit ei» 

H cubi quadratum 
BCDE ce ofa- 
edri triangulum 
FGH, ejufdenz 
here. 

| Sit À diameter fphara. Quohiíam Aqs— 3, "Y 

JCq b — 6 BIq ; itemque Aq e— 2 GEq 5 4r.i. 


ie ) 


3 — 6KEq;erit BL— KE. ergo circulus CBED 5 MEE 


d 13, 13. 


P [- GFH. Q, E. D. . E e Z.dif. t. 
AE B E 








" | 

















X dam cubo ABGHDCFE Jyrame 
dem AGEC defcribere. 
| Ab angulo C duc diametros| 
2. CA;CG, CE; Eaíque connecie| 
1:9. 3 diametris AG,GE;EA. Ha omnes 
"4. " — interfea3qualesfünt, utpote zqualium qua- 

dratorum diametri. ergo triangula CAC, CGE; 
CEA, EAG zquilatera funt;ac zqualia: proin: 
de AGEC eft pyramis;qua cubi angulis infiflitj| 
b31.éf. 1. ejqueidcirco Pinfcribitur. Q. E. F. 
















PRO Lo 
fita 
Jod 


| 
| 














Liber X V. 


P*osP. II. 

In datá pyramide AB- 

DC ocfaedrum EGKIFH 
defcyibere. 

« Bifeca latera pyra- , io, ;, 
müdisinpun&is E; I, 
F,K,;G; H;quez cons 
* necte 12 tectis EF , FG, 
2 Eo DPoGE ,;«c Hz onines b z- 
quales funt intetfe. proinde 8 triangula EHI, 


ÉHx ; Gc. 2fquilaterafunt & qualia , adeoque 









54.1, 7 





fonttituunt * octaedrum 4 in data pyramide de. 9 2f. 1f. 
fcriptum. Q.E.F. d jt.dof, vd, 
H | 
; P&oSM II I; 

v1) | 
H 

ned 

NS 

omg 

un 

C 

D 

yf 








E. £n dato c.ko CHGBDEFA olfaedrini 

INNPOSOR defcribere. | ; vi 

E Conne&equadratorum * centra PQ,S;)O; *$ 4 
/&5 r2 rectis NP, PQ, QS, &c. quz « zqualia « 4 r. 

; cll lunt inter fe; ideoque 9 triangula efficiunt zqui- ON 

Zatera & zqualia. proinde P infcriptum eft cubo 5;:.& s7. 

T Odtaedrum N PORE, Q.E.F. divo ^ 

| VER 








| PRÓPM 






340 EVCLIDIS Elementorum 
P'&kor IV. 


I5 dato oclaedro ABC4 

DEF cubum infcribere. — | 

." Latera pyramidis EA! 
b BCD, cujus bafis quadra 

|. tum ABCD , bifecentu, 
rectis LMjMN;NO;,OL | 


quadratum. iru 
Eodem modo, fi later 
| quadrati L M N O biíe 
centur in pun&is G; H; K, I, & connectantui 
GH,HE;KL IG, erit GHKI quadratum. Quod h 
fi eademartein reliquis ; pyramidibus octaedti| 5j; 


centra triangulorum rectis conjungantur, defcrisij y 

bentur quadrata fimilia & aqualia quadrati, 

GHKI. quare fex hujufmodi quadrata cubumyi, 
conftituent; qui quidem intra oCtaedrum defcrist 

- . ptuserit; 4cum oóto ejus anguli tangant oCOlj 

d 31, def.» olaedti bafes ia earum centris. Q- E,F. 































Liber XV. 


PROP V. 


wu B 
T 
00 
0g 
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il 
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UN 









Qi In dato Icofaedro Dodecaedrum in (cribere. 


iS | SitABCDEF pyramis Icofaedri , cujus 
quafi peutagonum-ABCDE;- centra autem tri- 
cra galorüm:;G H,I,;,XKX;L; qua con *f.4 
aWectantur retis GH ; HI ; IK ; KL , LG. 
diulcit GHIKL pentagonum : dodecaedri infcri- 


! endi. Ü | 

| Nam rete EM 5 EN, EO, FP, FQ; 

ler centra triángulorum trihfeuntes , 4' bife- WT 
lant bafes. b ergo ret& MN, NO» QPb4,h 
P Q,; QM aquales fünt inter fe. quinetiam 
LEM,FN, FO, FP, FQ * pares funt. 

9 ergo angali. MEN; NFO ; OFD2,11: 
PEQ.QEM zquantur. pentagonum ig 
ur GHIKL zquiangalum eft3 * proinde & ,, ;. 
Jequilaterum, cum FG, FH; FL; FK ; FL f pares f 12. 1 
Mint. Quod fi eadem arte in reliquis undecim 
Dyraridibus icofaedu , centra triangulorum re- 

P'üs lineis conne&antur, defcribentur pentagona 
;ülflequalia & fimilia pentagono GHIKL. quam- 


Dpbrem 12 hujufmodi pentagona dodecaedrum 
l X €on- 









































34i EVCLIDIS Elementorum 


con(tituent ; quod quidem in icofaedto erit defui 
fcriptum; cum viginti anguli dodecaedri in cen| 
tris viginti bafium icofaedri confittant. Qua| 
propter in dato icofaedro dodecaedrum defcii| 
pfimus. Q. E. F. | ' Mur 


| i 





ji 





dod 
: IC; 
»D 


FINIS s 





[ore 
! foot 
"fp 
itu 
d 
EA 
CR 


fiin 





Y 


' 





















| 
| 


d 
In cur 


defe 


| 4? 

Innotationes in Elementa Euclidis »u- 
per edita, in, quibus obfcura. luflrantur, 

errata emendantur, plurkmaque qua cou- 

| dicant ad. Geometrie tüudimenta facilius 

| percipienda adjiiuntur. t 


| pag.r3.lin.s. fcribe, Rurfus aug. ACBr'e 7 es. t. 


—BDOC, ideft ang. ADCC-BD€. Q;F..N. 

- p. 17: ult. fcribe, conjunganturque FC, IC, & 
iroducatur ACG. 

| p.18. /.3. fcribe,fimili argumento ang, ICH-79 

hBH. ergo totus ACD,f (BCG)e major eft u- 

toque CAB, & ABC. Q. E. D. 

| p.21. apponantur figurae quia defunt. 

| p.40. lin. 18. fcribe, Schot. 

| Ino ff fueyint dae vella; fecentiyque ambe in 
Inotcunque partes ,; idem prooenit ex dutbw totius hi. 
rem, cv partium im partes. | 


|, DC; & ang. BCD«—: BDCferpo ang. ACD: 19.«x, 


B Nam fit Z— 5-B-- €; & Y—Dc-E; quia 


l 
I 





| 
| 





l-EC,& YZa— DZ--EZ eütz Y—DA 
I-DB--DC--EA --EB--EC. Q. E. D. 
] Hinc pater vatio ducendi: vetas, compo[ftas in 


bmpo[ftas. Nam omnia partium vettangnla accipere 


Brortres, eo» babetur vetfargulum ex totis. 


Sin finedtunrin feducendarum feuis -- ad- 
Iifccantur figtia —;etiam É gnorum ratio haben- 


Ja eit. Quippe ex—-in— provenit- ;at ex— i 


Irovenit-. Nam fit —- A ducenda in B €. & 


tuogtam -- A non affirmatur de toto B ; fed de 
jus parte tantumsqua faperat C; debet A€ ma- 


) 





Mere negata. quare prodibic AB-« &€.. Vel fic; 


luia B conftat partibus C, & B-- C, "erit AB , 


I— AC-rA in B— C;aufer utrinque A C,erit AB ' "n 


LL AC—A in B-— C. Similiter fi— A: ducenda 


lt in B- C, quoniam ex vi figni — non nega- 
| Y 4 tur 





























b Z a—DA--DB--DC;& E Za-— EA-FEB* n x 


b 2.ex. 




















? 19. ex. 


5A. v2. 


8/5, s. 


"* linearum in fe ductarim comparatione emergens!|. |. 
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tur À de toto B j fed de ejus folummodo exce(fu | j^^ 
fupra C; debet AC manere. affrmata. proveniet | Qu 
erzo — AB-r- AC. Vel fic; quia AB *—AC-rÁ nli: 
irB- C; tolle utrinque omnia, erit AB—AG |. 
- ÁA-— in B--C; adde AG utrinque;eritqs AB 
-FAC-AinB- C. ATA | 
Atque ex his rite perfpe&tis,que fubfequunturt) 
: 9. propofitiones;alizque ejufmodi innumerz, ex | ( 















tes (quas apud Vietani;& alios Analyftasin nus)| |! 
nerato habes) nullo negotio demonftrantur,rem À 
Pirahpque quali ad fimplicem calculum exi gene) 

o. : | 

Porro," liquet produ&um ex quapiam m agnis. 
tudine in numeri.cujuflibet partes equari prox 
du&o ex eadem io totum numerum. Ut 4A 4-7 Q 
A-c12 A.& 4 Ain s A--4A in 7 A—4 A in 13 ab hi 
A.quare qua in hoc loco de re&tarum in fe ductu 
di&ta funt, eadem de numerorum . in fe multipli; 










catione intelligi poffunt. proinde etiam quz ing. 
fequehtibus theoremaris de lineis afürmantur,ea- 
: dem valent de numeris accepta; quippe cum iftze 
omnes ab hac prima iminediate dependeant , &: 
deducantur. MT | ' 
f 42: inter, demontir. & Schol. propofitionis 
quinta, fcribe. | i 
Hot theorema paulo aliter effertur, e facilius de-, 
man [Iratur, (rcs Rettaugulum ex fumma e» differentia 
duarum rearum. AE; «quatur differenti ex ipfrs. 
Nam fi A--E. ducatur in A E;*provenit Aq 
—- AE-KFEA-— Eq——Aq- Eq. Q4E,D. ^ 
1 p-44. poft demonítrationem Prop.9. fcribe, 
Aliter effertur & facilius demonüratur; fi C; 
-dggregatum quadvatorum ex. fumma , € diffe- 
ventia duayum. vekayum A,E,equatur. dnple quá- 
dratorum ex ipfis. 
Nam Q: A--E 4—Aq--Eq--2 AE. & QAM 
7 Eb — Aq--Eq— 2 AE. Hac collecta faciunt 
^ Aq-2 Eq. Q.E. D. | P67s 
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P421. pot demon- 
ftratonem prop. 5 $. 
fcribe, Facilius fic, & 
untverfaliter 5 conne- 







L eAC&BD. atque 4$ &.— 
i: M ob. angulós « CEA , 52t- 
T DEB, b ipfofque C; 
E A D B (fuper eodem. arcu 
ipai ; AD) pates ; ttigÓnd' , cr os g, 

I ^ D CEA, BBD, c xqui- d4 6 l 
qid angula funt. 4 ergo CE.EA :: EB. ED * proin- * 6.6, I 
pode CESED—EAxEB. Q. E. D, 1] 
E | 





| Que ex 6.lib.citantur » tam hic quam in feq- 
iif ab hac minime pendent; quare iis uti licuit. pm 


























fic, 


uc m 
s | D p. 71. ater de- 
H 1 mon!lr. & coroll. 
d | pror.36. fcribe , Fa- | 
i | cilius ac untverfalius 14 
|a fic ; j| 
Ó j 
d lucAB, & BC. 
M ac ob angulos A; a5, 
I0Lj | D3C 2 pares ^ & D br H 
] communem , triat- d,y , 
M gola BDC , ADB 
T8. A b xquiangula funt. 
i | yn c ergo AD. DB 
" f DB. CD, 4quare ADxDC—DB4. Q. E. D. 
AN ; 
| p.76. ad de£.7. 4. fuübfti- 
"i tue bguram hanc, 
W 
" p4g.83. poft demontra- 
FAC n tionem propof,10o. 4.(cribe 
d ! ^Y "m : pror 


H 2c 


m 


PR 


| 
| 
| 





346 | 
Hzc conftruétio. Analytice in-. ] | 

dagatur fic ; Fa&um fit ; é angu- | 

lum BDA bifecet recta D€. s er-: 

go Dà. DB:: CA. CB. item ob | 

ang. CDA 5 — * ADB «—4A, 4deft 
CA — DC. ac^ob ang.DC B e— 
^ A--CDA—2 Ac— B, erit DB— 
D€. f ergo DB — CA. proigde | |. 
DA.(eB^.) €A :: CÀ. CB.g unde BAx CB. |! 

—-CAqQ. 
p.98. fcribe Prop.8. s. fic. 
P'* Oo P.'8& Y 
Inequdlium muagnitudinum AB , 
A € major À B. «d. eandem D majo- 
yen. beber votionens , quam minor 
AQ: creadem D ad. miuovem AC 
| majoyen vationom babet.quam ad ma- 
| forem AB. 
. |. SumeEF, EG.ipfatum AB, AC 
^ cp Pquemulüplices, ita ut EH ipfis || 
A D mulüplex ; major fit quam ÉG, ^ 
at miaorquam EF. (Quod. fide 
continget, fi utraque E Gy GF ma- 
Jores accipiantur ipfa D.) Liquet 
f Juxta 8 def.s. fore ^B z——— AC ; ac 
D 


D. 
D 72D Que E.D. 
AB AC. 

P. Yoo Jin. ult.poft B, D; F.fcribe. Porro ob 
ABb5:C.Db::E. b. iG —)2K,ent 
fimiliter EFC TUa RI L7 SPLIT ERN APR 
proinde í(1.G (7, —, ^32E, erit hinili modo G 
-H -BTII—jJTHKAL-BM.e quare A.B :: 
A-rC--E.B--D-FF. C E. D. 

fag- 102. circa 23 lin. poft (zquatur) fcribe, 
Ergo,quum AG. DH :: C. F :: GB. HE. erit 
&c. ut fequitur ibi. 
, P:104.Hin. s. poft KO fcribe,Itaque ablatis hinc 
inde coimunibus HL,KM,&c. ut ibi fequitur. 


A 



































BE cp.itr. Zrz7dele; Hujufce demonftratio ; &c. 
bi | & fcribe; Intellige G— DE. « ergo BC7G. b ergo 
eb [- 
'OB ACA. Rurfus concipe H — E. € ergo H'34A, 
dig. EF 2r eu-g 
ü I, quare AC 7H.» proinde AC-H4 vel D.Q.E.D. a5 «. 
-H E c F 
de d p.114. circa 25.Jin. dele;cum igitur, & fcribe, 
Qf Verum fi HC, &c. ut fequitur. 
[C pur16 La. dele Imo fi plures, &c.& fcribe fic. 
j Schol. 
| A Imo ff plures DE,FG; 
| ad unum latus BC. parat- 
d lele fuerint erunt omnia 
inty /^N laterum fegmenta propor- 
| ; tionalia . 
Nam ED EF.FA «:: EG. 
G G A ; & componendo; 
| E, invertendoque FA.DÀ 
CZ GA. EA ; aac DA. ?* € 
* DB :: EA. EC. ergo ex 
d equo DF. DB :: EG. EC. Q. E. D- 
5 £oroll. 
Si DE.DB :: EG.EC; « erunt BC ,DE,FG pa- 
rallelz. 
| — p.119. Prop.8. demonftretur fic. 
|  Namobangulos BAC,ADB 2 re&tos 5 b ideo- a 5p. 
| 


a '9. 4. 
b 8, $. 
€ fcb.13 4. 


















m ' : A b í2.2x. 
|, Que aquales; & B communem , trigona BAC ; c 3t & 4 6. 


J | ADB e fimilia funt. Simili difcurfu ; fimilia funt 
nt | triangula B AC; AD C. aproinde ADB , ADC 4vid.1.6. 
49 ümilaerunt. Q. E. D. 

U- Coroll. &c, ut fequitur. 

|o pag.121. lin.antepen. fcribe, Vcl fic; Datz fint 

! AB, BC ; ex quibus fac angalum re&um ABC. 

| duce A C, &buic normalen C D ; cut oceut- 
| rat AB protra&ta in D. « eítque AB. 3C :: EC. ,.8 6, 


pa. 1i. dele &ouram iftam furciferam. n 
4 15td. 














348 | 

ibid. lin.6. dele, velita; CD— CB. & que 

feq. cum fua figura. | 
pag. 123. poit //n1.3. fcribe; Vel ( in eadem &- | | 

gura ) hint AB, BF due data; b liquet eífe A B. 

BF :: BF. BE. à; 5 : 
p: 136. Propof. 3 1. ? demonfttetur fic, 

Ab angalo recto BAC. demitte perpendicula- 
ren AD. Quoniam DC..CA ::; à CA. CB, 
b erit AL. BF :: DC. CB, Eem ob DB. BA :: 
5BA. BC;berit BG. BF :: DB. BC. e ergo 
AL -- BG. BF: : DC-- DB( BC.) BC. ergo 
AL --BG-— BF.Q.E.D. . 

pag-146. lin. penult.fcribe, vel fic;fit a —x,& 


z 
b—y.quarez a — x, & 2 b— y.ergo 2 acp z b 
Z ' 
CL x-y.etgo a -4-b — x —y. 
2 
Jp- 147. lin. 17. fcribe, Velfic, fita 2 X» & 


: 3 
b— 2y X x-Fy—g.ob 2 a—c 2 x, &3 b— zy, 


3 
et3 a--3b—zx -- 2y— z9.ergoa-r b — 
29g—2:X-Lry. 


292-2 ys. 
"2 p^ 149. L.9.Ícribe; Vel fics(it ab, & c—d, 
| 3 E 
vel 3 à — b, & 3c — d, eflquec * — 3 c— d. 
a a 31, b 
ibid. lin.23.. dele; Applicare potes, &c. &fcri- — | 
be, Vel ic; fità 2b, & c—2d,vel ; a— ab, 
3 d 
&3cc— 2d. Bifbuezoie zudem 
à 3a 
DH, $i proportionales 
D, numeri... A;,B,C,D 
H. — proportionales 5 nu- 
meros AE. BE ,CG, 
DH 












I 
| 349 | 
i |DH meti4ntuy per numcros E, E, G, H, erntiivei 


H [E E;G; H7] proportionales. 


TÉ ^ Nam/ob AEDHe—BFCG.« & AD — BC» 4s. 7. 
"Bberic ÁEDH — BFCG. hoc et EH — FG. 5227. 

| "AD. T BC iet i 
|, o «ergo E.F : G; H. Q. E. D. 
M | Ceroll. 
«| | Hinc B3 —BinB.4Nam1.B :: B.Bq. a & aac ur, 
B AQUNAS CA. s 
I. A :: A. Aq. ergo I. B zB. Bq. 4 ergo Bq — elesgres, 
a A A Aq Aq 
n | B 3 B.Similiter B in Bq — BC.X fi: de reliquis, 
Y | A A Ac Ac Ace 
JE | PROP. 22. 

] Aq, . B, QC. Si mes numeri , Aq, 5C 


|: 4». S, | 16. deinceps [fnt ^ proportionales , 

| primus autem Aq frt quadrazus; 

A v zertius C quadratus erit. 

^4 a qC «—Bq, erit C—D4^«— Q.B. ? :o7. 
|, NamobAqC q»5 erit C— B Q.B. Esttdd 
It. Nd A € esr. emi, 
| Liquet vero B effe numerum; 40b Bq, ve € nu- t7- 

i —À — d byp.. 

! Aq & (4,8. 


A 
merum ergo fi tres, &c. 
-d, l , P R Oo P. 23 o 
IM Ac, B, €; D: $i quatior nume Ac, 
2 | 8, 12 18,27. B,C,D deinceps fimt. pra- 
P portionales , primus. anteus 
ro E: 
(t M Ac fit cubus; co» quartas D cubus er. 
jS" Nam quia AcDs— BC, berit D— BC a9 75. 























As by ow4. 

. Coro lomy, 

,'c— Bx C; heceft (ob Ac C — 4 Bqp &Ppro- pee. y 
j Ac dio, 3. 
l'inde C—B:1) D — B x Pq* — BC«-—- C: B. 

ut m "Ae Ac Ac Acc Ac 

0) 9, Miquet vetoipfum B eile numerum;quia BC;vdl , 4 $ 

li ! Ac Aez 

(, À D numerus ponitur; ergofi quatuor numeri,&c. 

" pps. 
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p.192. fubftitue banc &guram: 






























b. 263. ad def. 3. fcribefic. 
A 3. Linea re- 
Ga AB eft. ad 
planum C D 
recta , cum ad | 
rectas omnes 
lineas BD;BE, 
B E ) à quibus 
illa tangitur; | 
quzque in pro- | 
pofito funt pla- | 
p ne» rectos ef- | 
^ fidt angulos | 
ÁBD; ABE, ABF. 
4. Planuzm AB 
ad planum C D 
rectuin eft , cum 
recte linee FG 5 
HK ;, qua com- | 
muni planorum | 
fedioni EB ad | 
| | rectos angulos in 
iit -er ree pieenemmola i MeL) pleno Jd 
i j D ducuntur , alte- | 
fi plano C D ad rectos funt angulos. | 
s. Recte 


















$. Res [i- 
nex À B ad pla- 
num C D indi 
natio eft , cum á 
fublini termino 
A rem alius 


sum C D dedu- 
a fuerit perpen- 

D àicuais AE; 
htque à puncto E ; quod perpendicularis AE in 
ipo plano CD fecerit, ad propcfitz illius lineze 
lextremutmr. B, quod iu codem e(t plano, altera e- 
I&a linea EB fuerit adjuncta: eft, inquam, angu- 

; lus acutus ABE nfiftente linea AB , & adjundta 


C ) EB comprehenfus. 





mad 
meg 
wl 
uud 
nItufa | 
m 
M 
x di V^ 
pu. 5. PlaniAB ad planum CD inclinatio , eft 
I aneulus acutus F HG rectis iineis FH ; GH con- 
; llf tentus ; qua in utroque planorum AB , CD ad 
(UB idem communis fectionis BE punctum H du&z, 
Qu rectos cum fectione BE efficiunt angulos FHB, 


I GHSB. 








linez AB ad pla 






























———— MÀ RÀ 














































352 | 
pag. 275: Propofitio 2 1 fcribatur fic. 


PRA 0 ». cr. 


p D . omnis folidus angn-| 
lus. A fub minoribus | 
quam quatuor reilis an- 
gulis planis continetur. y 

Latera enim folidi ||. 

,2nguli A fecans pla-| 

E num utcunque faciat 
figuràm multlateram | 

BCDE,&totidem triangula ABC;jACD;,ADE; | 


AEB. Omnes angulos polygoni $óco X5 &| 
fummain angulorug ad trigonorum bafes voco |. 
Y;quare Xr 4 Rect.a—— Y --A. Quia vero (ex | 
angulis ad B) ^ eft ang. ABE — ABC c- CBE;| 
idemque verum fit de angulisad C, ad D, ad E. | 
c liquet fore Y ^ X. proinde erit A ^2 4 ReQ. |. 
Q. E.D. ds] 
p- 277.lin. antepen. dele Brevitatis caufa afs. | 
&c.& fcribe fic; Affumptum eft fore ADC^HL. 
Hoc autem onftat. Nam fi AD— vell "A2HL;| 
etit aug. A 4 —,* vel C- HLI. Eodem modo erit | 
B—,vel C^ HLK, & C—,; vel 77 KLI. quare | 
.A-FB-r- C ? quatuor re&os aut ex&quabunt;aut | 
excedent;contra hypoth. quin potius fit AD 7| 
HL. QUE P 
















| 





"m | 
trud 
1a 


ttr, E 


q4na cum Emendationibus 


AL. 
ag 
Iterag : 
ADER 
": | 


A m 


[0 (d j 


Po 


EUCUIDIS 


DATA 


- fuccincle. demonflrata ; 


quibufdam & Additionibus 
ad ELEMENTA. 


LUC LTDIS 


nuper edita. 


Opera 


Mü.Is.BAnno w, Cantabrigienfés , 
Coll, Tri», Soc. 





Excudebat R, Danicl ;. 1 65 95 

















TEE lodi: p». 
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remm nitf meo Ct ——À——— o QY— E TUER 





| Ornatiffimo. viro 
D.IACOBO STOCK, 


amico fuo & patrono 
. fingulari. 


R Ec publica , nec tui nominis luce di- 
gnum: cenfeo bunc paucorum dierum 
partum pufrllum | e». prematurum. 
Qui quidem quod fe mundo,quodque 

DOORS, "Tibi, fpeltandum obtulerit , duplici 
Womine arrogántie fpeciem. incurrit. Sed ntrinque 
parata eft excufatio qualifcunque.. Nam amico .ob- 
fempevatzm oportuit jubenti mitterem bunc. libel- 
lum Euclideis (que cognatione proxima attingit) 
Élementis fubjungendum.In eum quicquid eft in pu- 
Wicum aut peccati aut meriti protinus vejicio , fatti 
tnjus autbor fuit , rationem redditurum. In Te au- 
lem deliftum quod maxime aggravat, idem potenter 
extenuat, Tibi tantum debere. Nam cum iis,qui Diis 
ipfis facrificia , ac modica magnis Regibus donaria 
offerre non dubitarunt , fatius. effe credo; etiam pro 
Vm en[fs beneftciis parum. ). quam nibil rependere. 
Suf£ciat igitur regefsi[fe) me Tibi multis magnifque. 
nominibus obflritkum fore 5 vices , quas potuero ma-. 
ximas, referre debere ;— ultra vota c» grates vibil 

poffe 5 illa privatim , bas publice perfolutas precelle- 
ye 5 quibus agendis , quam jamdiu [pe e fludio au- 
uper, occa ffonem nondum comparere 5 pra flare banc. 

Za obiatam 











MON D 

oblatam p vebeudere,quamvis exilems quam elap[an| 
nequicquam. ptnitentta profequi.. Efto igitur be 
oblatio pignus quoddam e praludium futuye am 
plioris ; in qua meritorum in me Tuorum biftoria u| 
berior ac. diflintHior commemoranda occurret. Qui 
fing liciter agnofccve , non att fufe defcvibere ) a i ( 
digne predicare » prefentis eft infHituti, 4c vevery v 
jam brevis (um ius dtu p Sopa) necefsitate pots 
iuscoaltus, quam indu&us con[dlio. Nam me vell. 
ventis tuygentia. alio qvocant 5 ac vereor ne bec f 

ne currenti calamo exequentem » que bec ad te perfi: 
^t, cmica manus , importuna patientia preflotetin Wo 
Q id fupereft igitur , nifi ut.te domi ftudiis ac rebua 
bow [lis animum intendentem falutari prefentia t| Y. 
detuy , eum exorem. oenerandi ac appiae noninigin 
quem tente beneficeniie benignum vemunevatcrei V. 
jugibus votis exopto 5 idemque me extemplo [ipta 
Tyrrbenos , Ionios ; EEgeofque fiu&&us. loncinqudi V 


profettionem fufcepturum comitetur Obteflor autetlyl: 
ne tenuis opellee patrocirium vofpttas, quod ultro in 
periire dignatus e5 


mal 


, 
, 
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EFCLIDIS Data. 


Definttiones . 
i Ata magnitudine dicuntur fpatia, 
linez ; anguli ; quibus qualia 
poffumus invenire. "n 
II: Ratio dari dicitur;cut pof- 
Lx! (fumus eandem invenire. 
II. Relilinez figurz fpecie dari dicuntur, 
Narum & finguli anpuli dati fünt, & laterum ra- 
tibnes ad invicem datz funt. 
IHinc, datz funt fpecie figura; quibus fimiles 
keniri poffunt. | 
IV. Pofitione dari dicubtur puncta , linez; 
lioulique, qux eundem fitum femper obtinent: 
etm | V. Circulus magnitud:ne dari dicitur ; cujus 
hl cuz ex centro datur magnitudine. 
um V T. Pofitione & magnitudine dari dicitur 
rdlliculus ,. cujus datur centrum pofitione ; & ea 
ilimfkae ex .centro magnitudine. ; 
E VII. Circuli fegmenta magnitudine. dari 
ficunturjin quibus dati funt magnitudine angy- 
ll & fegmentorum bafes. 
! vIII. Pofitione & magnitudine dati dicun- 
Bur circuli fegmenta ;'in quibus anguli magnitu- 
line dati funt , & fegmentorum bafes politione 
k maenitudine. 
E IX. Magnitudo magnitudine major eft data; 
E nando ablata data , reliqua eidem qualis eft. 
Z$ x. Magnitado niagbitudine minor eft data » 
fuando adjuncta data;tota eidem aqualis eft. 
Utfi A datafit, erit A-- B7 B data. At 
2 773 A —- B data. * 
XI. Magnitudo magnitudine major eft data 
[quam 3n ratione» quando ablata data ; re]iqua ad 
leandem habet ratiohem datam. — — 
D. | Z3 APL 



















Dd Uy ARS 
: uy 

£b.7. 9. 
€ t. def. 





* Byp. 
a s.def. 1. 
bz. def, 4, 


f95 


a t. def. 
bzaz,t. 


à T.def.d. 
b 3.0x Y. 











EVCLIDIS Data, 


XII. Magaitudo maghitudine minor eft da.] 
taquamin ratione , quando adjunüaa data totg]; 
ad eandem rationem habet datam. | 

Ut fi A data fit;& B detur, erit A--Bc— C, da) 





Cc | 
ta q. in r. fin A — Bdetur, erit B ^23 C dati] 
acne i P IN. | 










Pup ltr. 
A. B. — Datarum magnitudinum. A;B.)A 
a. b. adimvicem datur ratio. IC 










Nam quia A * datur, « invent 
ri poteft aliqua a — A. Eodem jure fume b— Bi 
beítque .a. b :: A. B. « quare ratio A data elt] n; 
QE; D. | B M Nar 

P R'"o p." | RIA 

A; B.  Sidata magnitudo A ad alidi 

a. b. aliquam B habea? vationem datam 
datur etiam bec alia magnitudinm 

Nam ob A * datam.z fume a — A ; ac ob 1^ 













B 
* datam? fit a —A.cergo b— B.4 quare B datüi|"" 












Q.B.E i b cR. N 
PROP 5. Mt 
A. B. Si quoilibet date magnitudim 


a. b. A;Bceomponantursétiam ea AG]. | 
qué ese bis componitur data erit. | 
Nama cape a—— A, & b — B; / eftque a — 


—HA-rFB.« quare A--B datur. Q: E. D LN 
PRO?P'A. Quar 

A. B.  Siàdatamagnitudine À aufera| A. 
Xs b. ::v data magnitudo B, etiam fel : 


qua A— B dabitur. —' 

«Sint enima — A, & b — B. ergo A- B— fiu, 
a7 b. s proinde A-— B datur, Q. E. D. 
| CEPR | PRO | 





EV CLI.D IS. Data. 


uM P Ro S9P " 

B B. ^w E UR À ad fui-ipffus ali, 
D. quam pavtem, B, babeat vationem 
datam yetiam ad. reliquam A B 


uM 
|] 'abebit rationem datam. 
Nam; quia A de ds ett, hfit A. B: C. D. ap. 








d | .def d. 
ergo A. A — B : C. C — D. b proinde A eur : 
latur. Q. E. D. A-B 

! PROP. 6. 

MA. B. $i componantur due magnitudi- 
c. D. nes A,Bybabentes ad 1moicem vatio- 

"| ] nem dei«m , etiam que ex bis com- 

zl onituy magnitudo A&—-B , babebit ad utramque À 

diffe B. rationem datam. 

Aa oh 


1 Nam 4. fit A. B :: C. D: bergo A -- B. d? 
B: C-- D. D. c quate À 4-B datur. i yen MAN p 


-—— u 


| —A datur. Q.E.D. .'B 


PROP 7 
Si data magnitudo A. —- B data 


vatione fecetur ; utrimque fegmen- 


pe A, c» B-daum e(t. 
Nam ob 2 * datam ,4 erit pu data. b ergo * Ls 


* b. yis 


li L. 


" 


^ 


^ 


I is 


cC 


d datur. PR modo B m ^Q. E. D. 
qd PR o-F. 
MEA. C. B. Que A, B 2s idem C rationem 
WD. E. F. babent datam, habebunt ad invicem 
4 | rationem datam. 


Hi 
[uj $& s qua A.B: D. F. 4 "89 A datur. 
4) i qd Q.E 
i coroll. 
| Rationes ex datis rationibus compofita, datae 
po UtA fit ex A, & & datis. 
'B € 


üli f 


n 
p. P go fF. 






1 


i 
iH 
& 


| Nam s fit A. C :: D. B, « & C.B:: E. F. a V, def. d; 



































& £0.def 4. 


b $yp. 
e 0H 9, dat, 


& 6, d41. 
b ss. def. d. 


€17. $. 


d 4, d. 











PROP 9g. "| 
B. ABEIT TON Si due , pluvefve magnitudinet 
D. E. F. A,B, Cadinvicem babeant it 
; nem datam , babeant autem ille 
magnitudines A, B; C ad alias quafdam D, E. E 
rationes datas ) et(f non eafdem 5 ille alie magnitu 
' dines D) E, F. etiam ad invicem babent rationeg 
datas. 1 c 
—. Namratio D2fit ex b datis D , A ; B;ergo| 
TE. A B E i 
D datur.Eadem de caufa datur E. Q. E. D. 
E. F 




























PROP. Io. 1 
A. B. C, Si magnitudo magnitudine major. 
fuevit data , quam ia vatione 5 e f2- 
, mbil utraque illa eddem major erit data quam in ra-) 
tone.Sin autem (mul utraqs magnitudo eadem ma 
gnitudine major fuerit data,quam in vatione;€v* ve-] 
liqua illa eadem major erit data quam in rationegaut| 
veliqua daza e(l cum confequente, ad quam babet al-| 
zera magnitudo vationem datam. 
I. Sint A, & B data. a erit B -- C data. P er- 
c € | 
goAÀ-- B--Ct-- C data q. inr. Q. E. D. | 
2. Sint A; & B —. C data : cergo B datur.]|. 












C c 

proinde A -- B C^ C dstaq.inr. Q.E.D. | 
3. Sint A -- B; & C data. 4 Liquet B dari. 
Q.E.D. B—FC B—FC 
; | PROfPr. rr. : 
A. B. C.  Simagnitudo magnitudine major. 
! fit data quam in ratione , eadem (i- | 

mul utraque major erit data quam. invatione. Et (f 
éadem (imul utYaque major. (rt data quam in vatio- | 
ne;eadew reliqua magnitudine major erit data quam | 
in ratione. : ; 










1. A] 


EVCLIDI1S Data, 36t 


1. À, & B dantur. « ergo B. datur. proinde 
— B—EtC a G.dat. 
n b ii. def d, 


( 
E LA —B cC P — € dstaq.inr. Q. E. D. € $ dat, 
2. A, & B dantur. c ergo B datur , proinde 
.B—cC Hg 
|l; A-- BC C data q. inr. Q. E. D. 
PURO B3 
$i fuerit tres magnitudines 
A, B; C, e* prima cum fecunda 
(A -- B) data (ft , fecunda quoque cum tertia 
(B 4- C) data fit 5 ant prima 'À tertie C equalis 


I eff, aut altera altera majov data. 


Nam fi A 2- B, & B 4 C pares (int ,5 liquet a 44 «7 
B & & C xquari ; fin itz impares faerict b Hauet 5 4 ^ i 
exceffum À —— C, vel C 1. A dai. Q. E. D. 
pow pts. 
| D; A—-B,; C. Si fuerint tres magn tudines 
E. D; A 2r B, C, ee eartm pri- 
| ma D ad fecundam ^ —- B 
VIE babeat rationem datam 5. fecunda autem A—E B ter- 
tia C major (ft data quam in ratione; prima quoque 
D major erit tertia C daia quam 1n ratione, 
:Sint'A » & B, ac D date ; ^litque À 27 Bi ez &fz, 
| "OL TACEB ) dog b'9. 5. 1 
| D: A. E^ : B.D —E. ergocE,4& B her 
Hc D..t e 3. dat. 
| &(ob B datam) e C dantur. f quare D (E —: d sr 
'C D ..E 
D— E) c7 € data qn r. Q. E. Dy. 
: PRO PR 14: 
C. Si due magnitudines & c C 
D. ad invicem babeant rationewr da- 
E. tam » utrique autemillavum adjt- 
ciatur data magnitudo B c» D; 
tote A--B, C —F D , aut. babent vationem datam, 
aut altera. A—-B altera. C-F-D major erit data 
quam in Yatione, 
Nam 























d 1. def. d, 
€ 2, dart, 
f 4. dat. 


g t1. def. d. 


g 11, 4ef.d. 


à 1. def. d, 
big $. 
€ def. d. 
d t. der. 
es dat, 


£ x 1. def.d, 


EVCLIDIS Data. 


Nam fi A. C :: B.Da:: A. D.C--D 
ob À b datam; « liquet Ar B dari. 


C C—FD 
Saltem 4fit.A. C :: E. D.z t£ AT E.C-D. 
Ergo c A E ace E, fideoque.B.— E dantur. 
C-rD, 
& proinde A-- B(.A --E; --B-ZE)c-C 
— D dataq. inr. Q. E. Di 
D; Ro P.J rs. 
A. Qu Si due magnitudines A. c». C 
B. D. — babeant ad invicem rationem da- - 
E. tam, € ab. uiraque barum .an fe- 
iuy data maenitudo.B c. Dsre- 
lique magnitudines A B , C—— D adinvicem ba- 
bebunt aut rationem datam, aut altera. & —B , al- 
ra C — D major erit data quam in Yatione. 
b Nam fi A. C:;B.De ::A— B. C— DX. 
ob À datam, c liquet. A — B dari. 
C AUC 
Saltem 2 (it A. C. BE, Da: A — E.C — D. 
Ergo 5 A- B, & eE,acf ideo E — B dantur, 
€. D 
$proindeA ,.B(A—E:--E-B)Z7 -C- D 
data q. in r. Q. E. D. i 
RUg:o RUE 
G Si due magnitudines B,C ba- 
D.  beantrationem datam, e ab una 
E. quidem illarum. C. auferam data 
magnitudo D , alteri autem B ad- 
Jiciatur data magnitudo A 3 tota. A —- B. reftdua 
C — D majorerit data quam in ratione. 
Sitenim C. B2: D. Eb; C— D. P —E.er. 


goc C— D X4 Es;aceideo E--A dantur. fpro- 


B -B, 
inde L--A(E -- A: --B LE) C C-— D da- 
taq.inr. Q. E. D. 


PROF, 





EVCLIIDIS Data. 


PRO ?P. 1. 
D--E.  Sifuerinttres magnitudie 
C. nes A--B ; C; D--E 5 e 
; prima quidem: A — D fecus- 
da C major (it data quam in ratione , tertia quoque 
| D—-E eadem fecunda C major. (ft data quam in 
vationes prima A—-B ad tertiam D—-E aut. vatio- 
nem babebit datam;aut alteva altera major erit data 
quam in ratione. 
Namob A, D, &B Ee dátas, b erit B data. xor 
| €5c "É 
ergo per 14. hujus. 
PROP 1S9. 
A--C. E. .G. Si fuerint tre$. mtaghi- 
B—D. F. H.  tüudimes, atque ex bis una 
utraque reliquarum major 
[it data quam in ratione 5 relique die aut datam 
vationen: babebunt ad invicem aut altera aliera ma- 
jer erit data quam im ratione. 
DatzfintA,B,C€ D acht A-- C— P--D. 
E» FP 
Sitque C«E a :: A.G b :: C-rA. E--G. itemque a 1.44. 
D. Ee: B. Hb:; D-e B; FE -e H. * ergo rd 
C-.A d hoc eft B--D , c & B -- D,aceidcirco à 7. 5. 
r—E6: E—FG5 F—FH fxodg 
E-F-G quin & G ac H f dantur. ergo per T$. f 
;— (hujus. 
PROP !9. 
Si fuerint tres magnitudiues , c 
prima quidem maenitdo fecunda 
shagnitud ne major [rt data quam 
in vatione , (ft quoque fecunda major tertia data 
quam in yatione;prima magnitudo tertia maguitudi- 
ne major erit data quam in raiione. " 
Sint A, C; & C -- D, D datz ; dico À -- B 
B E 


[77 E dataq. inr. 


Nam 




















364. 
a 2. sls 
b 19.5 
€ 1. def. de 
d 2. dat. 
€ 3. dat, 
f 8. dat. 
g def. d. 


819. $. 
bud d. 


C 2, dat, 
d. 4. dat. 


e 11. def. d, 


313 f. 
b 2, def, d, 


EVCLIDIS Dai, 


Nam fit C-- D.Ba:: C.F ^: D. D— F.er- 
go ec & dF, aceideo F -- A, &c b ) fideoque 
TF B. Ey 
E dantur. £ proinde A--B( F2- A :—-B.- E) 
BF 
C E dataq. inr. Q. E. D. 
TUR DPA 20; 
Nic Qo ulis $1 date fuerint. due magnitu- 


B. 742. dines AC; c auferantur ab ipfis 


magnitudines B, D habentes ad. 

inuicem Yattonem datam;refrdue magnitudines A us 

B,C —Daut habebunt ad iwoicem vationem datam; 

aut dlteya & — D.altera C — D major erit: data 
quam in raiione. 

ird A.C:: B. Da: A- B. CD; ^ li- 

B dar. : 


Salten fit D. Bé:: C. E 4::; C — D. E- B 
ergoé C &c E, ac^ propterea A E,? itemque 


E 
cC-— n date funt. eergo A - B( A- E: -- E 
EL 
Asc ena D data q. in r. Q. E. D. 
PO, P.o9/2Is 
AX UG UOE Si date fuerint due ang. 
P: uwD. nes A, C5 € adjiciantur ip[rs a- 
lie magnititdinesB,D babentes ad 
invicem rationem datam to1&À —- B .C--D aut ba- 
bebunt adinvicem rationem datam aut a!tera A—-B 
altera C —- D major erit data quam in ratione. 
NamfiB. D:: A.Ca : : A--B. C—D , t Ii- 
quer A-EB filis 
Qu ^D " 
Saltem $t B.D ^;: E.Ca:; B-- E. D-4- C. 
ergo c E, d ideoque A- E, & b B Tf dantur. 
DO 





e ergo , |. 
























M GE ac e ideo E B data. ergo quum* AB 
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| eergo A--B( B-FE :: -EFAVLLE)-C-rD da-e v4 


taq.inr. Q. E. D. 
P20o»P 22. 
A. C Si due magnitudines A.B ad aliam ali- 
B. ' quam mágnitudinem C babeant rationem 
datam ye (mil utraque A —- B ad ean- 
dem C babebit vationem. datam. 
Namob A 224 datas ^erit À data. ^ quare ,,, 
CC B b d. 
A--B tideoque A—- 2 dataeft. Q. E. D. c6 d. 
C 


m— w-— e— 


P R o P. 23. 


Si totum AB ad totum C D bébeat vationem da- 
tam » babeant autem € partes ARE, EB ad partes 


' CE, ED rationes datas. ( etft non eafdem 5) babe- 


bunt omnia ad omnia. rationes datas. 
Nam fit AE. CF? :: ^ G. CDt:: GE. FD.a «f 4. 
aergo GE datur.quare (ob EB «datam ) 4erit du $ 


ED FD d 8. dat, 
& € $. dat, 


GB CD; 


4 ^G 4 ideoque A B ac proinde e A B dentur, 
CD AG; CB en 


CD, AG; à Bhd 

gerit EB data. Quare eAB, & AE&* EB 

AB, AR, Eb; CF; 
dantur. Q.E.D. 


A —— 9 


PROP. 24 
Si tres rctle lines MS PC, 


proportionales fuerint 5 prima 
eoe autem A ad tertiam. C. babeat 
yationem datam; ead fecundam B babebit vatio- 


gem datam. 





p————--7 -— 


Nam 






Sp a aaa RBS po lare ns cq 











n 


€ 1. d. 























366 


3 eor. £0.6, 
b 2. def.d. 


8 4. drf.d, 


à 14 4x. 


by |. def. d. 


UJ 


ws" 


EVCLIDIS Data. . 
Nam. À,. C «::; Aq. .Bq. bergo Aq data eft. : 


Bq 


proinde A c datur. , Q. E. D. 


B 


T Ro P. 


25. 














D Si due velle li-- 


née ;'AB , CD 


A posed nin date fe mu- 


Cc 


tuo fecuerint , pun- 


ium E,in quo fe in- 
vicem fecant pofttio- 
ne datum eft. 


a Nam hx linez alibi quam in E;neutrius fitu 
mutuo, fefe interfecare nequeunt. 


Schol. 


a ldem patet de quibufcunque lineis pofitione 
datis, feque in untco puncto interfecantibus ; ut 
de circuli arcu, & recta, &c. 


9A 


PR 





| 


D 


Q' P... 26, 

Si refe linee A Wex- 
tremitates, A ) B ypofrtione 
date (rnt , vetta AB pofrtio- 
"ne ermagnitudime data eft. 

Politione quidemyaquia 
inter eofdem terminos u- 
nica re&a duci potefl :: & 


magnitu dine; quia fi centro A per D ducatur 
citeulus ; hujus omnes radii ipfi AB gquantur. 


in oed 


27. 
$i vello linee 
yt A B pofitione. e 


magni «udine da- 


: * 
- pee con » data fi erit u- 
^ 
LJ 


na extremitas À; 


DB c aliera exire- 
Poomitas D data e- 


9i. 


Num: 


yi D 
N 
|n. 


- | rpue 


| No 
M 
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E Nam fi centto A; fpatio AC « — AB duca- s &ósf. 4. 
Jtar cirgulus, eui data redta c occurrat in B4. 4 erit K ; P 
2. poft. 











Bextremitas B data. d cor, 3$. 
| | .. Schol. 
| "Vides partes puncti B determinandas effe, 

2 P-RoP. 238. 

(DB - —— SC S $i per datum 

"a punttum A | con- 

pna tra datam. pofrti- 

eina D A Roe reitam. B C 

jn. MENELEE agatuy Yea. [i- 


lam. Hzc idcirco ad DE P parallela erit. c Quod plis ar ) | 


| repugnat. : € 34. def. 


PROP. 29. 
l | LZ Si ad po[ctione. datam 










hb. * E vetham AB , datumque 

tim MUR in ea punctum C. , aga- 

fd tur retta linea CD, 

ug que faciat angulum 

qul j .DCB datum 5. aiia ve- 

xx G« C D pofrtione data erit. | 

sgE 2 Nam quaevis alia. C E angulum 5 efficiet 24 2, 

aul majorem, vel minorum dato BC D. b9. ex, t.' j 

v. a Scbol. | 
j 
W de 

m Determinari l 

;j] debet litus 'an- 

I guli^ dati. tam 

IL refpe&tuperpen- 

abi diculais C F, 

eia quam ipfiusAB, 


utcernis ia ap- 
pofita figura. 
P 20fF. 








EVCLIDIS Data, 
PROPF.3o0. 


| Si à dato | 
E ^. punito A m 
datam pofrtio- 
ne rettam B.C 
V. . 4 agatur retta 
eM p^ A D»h» 
T3 ^7.. s u& faciat an- 
"sig ttr ent pue ADC | 
datum, atta linea -4 D. poftione data eft. 
2319, dst. Nam per À duc A E ad BC parallelam.- « Hec 
pi poíitione datur. Item ang. DAE par dato al- 


terno ADC / datus eft. c ergo recta .4D pofitio- 
ne datacít. Q. E. D. 


kmanasiésisuasuammwmer WS CMERRK GE MnR 
9, 


* 


Schol. 


Hinc praxim difcimus à dato pun&o ducendi 
rectam; qua cum data pofitione re&a datum an- 


gulumi effici'e 


PROP» 


A... 


P» Dc 
Si à dato puntto .4 in datam pofrtione ream BC 
data magnitudine vetta A D ducatur;pofitione quo- 
que data erit. nmm. 
Nam puncta D;per que tranfit circulus cen- 
a vd. d. ttO VF ;a fpatio 4 D defcriptus;b data funt. c ergo | 


ur ^ 4 D pohitione data et. Q, E. D. 


PROP 





.EVCLIDIS Data, 


PROF 32. 


Si in datas po[rtione parallelas vetas AB CD 
dic ldgatur retta linea A C. que faciat angulos datos 
oj ]BAC , ACD atta re&a AC magnitudine data 


í eft. : : 

| Nam ad E (quodvis pundum in A B) fac 

ang. BEF — « BAC. liquet rectas EE, AC b pa- 21.44. 
rallelas , &6 pàáres fore. 4 quare A C data eft. : ms 
|Q. E. D. | daz. def. d: 


A 

| Siim datas pofrtione paralelas vetas AB ; CD 

lagatuy magnitudine data veltà A. C ; faciet angulos 

—BAC,; ACD datos. 

Nam ex quovis pun&o E in AB » fpatio EF 

a — X C defcribe circulum occurrentem re&z a .dof d: 
(CD in F. ^» Liquet EF» & AC parallelas effe b 34 1. 

| poffe. ergo- | ^w 


di 


JPRé* 








& 16. 6. 
b 28. det. 


EVCLIDIS Das, 
DR Q.P,.5:34. 


Si in datas pofrtiene. pavallelas velas AB, CD... 
à dato puufto E, agatur rela linea ECA, fecabitur |. 
data ratione. 
Nam ab E duc rectam E B utcunque paralle- 
Es occurrentem in D,& B. «liquet effe EC. GA 
:: ED, DD. b quare FC datur. Q. E. D. 
CA 


PROP-355. 


Si à dato puntto-E in datam pofitione rettam AB 
agatur Yrelia linea E.A, fecetusque data ratione 5. 4-|-— 
gatur autem. per. puatiuu. fetionis. C.contva datam 
pofftione rettam/ A B, retia linga C D. 5. ata linea|.—. 
CD pofitione'data eff. 

Recta enim E B.ducta ab E utcunque in A B,|.. 
a fecetur fic ut ED.DB :: EC. CA. ób punctum 
D datum, ^ erit CD pofitione data. Q. E. D. 


P Eoo RBS 3& 


Si àdato pun&ko E, in datam. pofrtione veltam li- 
neam AB againr vetta linea E. ; adjiciatur antem 
?pff aliqua relba EC , que ad illam (E.A) babeat 
rationem datam; per extremitatem autem C'adjeita 
linee EC agatur contra datam pofrtione yetbam & B 
retta linea CD; a&a linea CD pofftione data eff. 

Demonfltratio patum differt à przcedenti. 


Fide fig.1. 


PROP. 





EVCLIDIS Data. 


TR*OoP 57. 


i * Si in datas pofftione 
ii j parallelas ve&as A B 5 
lp 4 CD; agatur retta li- 
ERECOUMT 
: L. mze4.ÀA C» € fecetuy 
E vatione data 5 agatny 
| ; «utem per felionis 
co A. Sj B untium E. contra da- 
; Mtas po[ttione retas &B, CD Jinea reta EF 5 atta 
retta EF pofftione data eft. 


C 
V 


def.d 


| Nam duc rectam GH utcuaque occurrentem b iion, 
JMparallelis. Hace fecta it in Kitaut GK. KH :; é fbl 
j E. EC. ^Pun&um K parallele (EF) fitum 
determinat. Q. E. F. | 


TR OP. 38. 


Si in datas pofrtione ve- 

&as parallelas XB, C'D 

agatur Tella linea A5 

adjiciatur aptem ipfe que- 

: D dam retia C E , que 
mum m aam AE babeat vatio- 
NET wd nem datam; per extremita- 
"^ lem antem E adjette C E agatur contra. datas pofi- 
Hone parallelas AB, CD retta linea EF $ a&la vetta 
linea EF efl data pofitione. ' : 
| Demonftratio perfimilis eft przcedenti.Cerne 
alit i compara figuras. 








id. 


enti | 
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EVCLIDIS Data. 
PROP 74 


C 


DepE 


A B D 


Si trianguli ABC (mgula latera AB,;BC,AC ma- 


gnitudine data [rmt triangulum ABC fpecie datum 
e 


Nam à fac triang. D E F ipfi A B C equilate- 
rum.Hoc eidem ; zquiangulum erit» c ergo ABC 
fpecie datum eft. Q; E. D 
PROP. 49 
Si trianguli AB .C [nguli anguli, A; B, C ma- 
gnitudine dati [int , triangulum ABC fpecie datum 





efl 
Nam ad quamvis DE 4 fac triang. DEF ipfi 

ABC zquiangulur, ^ Hoc eidem fimile erit. ma 

c proinde trigonum ABC fpecie datum eft, |tirr 

Q. E. D. tnt 

PxOP 4l q1- N 

Si triangulum A B C. ix 


unum angulum A. datum Val 
babeat 5 circa datum. ak- juny, 
tem angulum A duo la- ipu 
tera AB ; AC ad invicem 
babeant ratiónem. datam 5 
triangulum A B. € fpecie 
datum eft. ? 
Nam in uno latere dati 
anguli fume quampiam 
áLÀd A. C AD;&sfitAB. AC :: 
b 6. 6. AD.AE.& duc DE. b Li-| 
€34f4. quét. trigonum A DE ipfi ABC fimile fore.) 
« Quare ABC fpecie datum eft. Q. E. D. | 


PRO?P. 








EVCLIDIS Dat. 


PRO R^ 42. 


Si triauguli NB C latera ad imvicem babeant va- 
ionem datam ytriangulum ABC fpecie datum eff. 
Namafac AB. BC :: DE. EF. a & BC.CA 41:6. 
|: EF.FD. Liquet trigonum DEF trigono ABC : : ed 
hfümilar. c quare A D C fpecie datum eft. — j 





D 


| Si trianguli re&anguli ACB circa unum acuto- 
ait angulorum A latera AB , AC ad invicem ra- 
tionem babeant datam y triangulum ACD fpecie da- 
j| tum eft, 
Nam efto DEF. femicirculus utcunque ; & 
adl, fac AB. AC: DE. D F. inventamqueDF ,,, "x 
uml b adapta in femicirculo ; & duc EF. c Liquet tri- b 1.4. 
Jang. DF Eph ACB affimilari 5 & 4 proinde ^*^ ex 
fum ACB fpecie dai. Q. E. D. | d.i. 





rYCLÍDISs Dit. 
P:R OP. A4. 


Si triangilum KBC.a 
babeat. unum. angulum 
A datum. 5 circa alium] e" 
autem angulum. ABC) 
latera AE,BC ad invi-| 
cem. babeant vationem] ^ 
datam 5 triangulum ln 
ABC Jpecie datnm e(t. 3*5 
Nam ia ctüre datij 
anguli fume quamli-] 
bet A D. &e fac A B. 
BC :: AD.DE.centro] 
D fpatio D E defcribe] 
circulum, qui fecet al... 
terum dati anguli la-. 
QC usi E b Entquej, 
i triang. ADE ipfi ABC 
fimile." quate datur fpecie triang. ABC. Q.E.D. 
PR Or. 4$. | 
A E Si triangulum B A C]| 
itum anghlum BAC da 
tiim babeat 5 civca datum] 
Puütem angklumBAC | a2 
dera fimul ütraque tam- 
AX ^ qam unum (BA--AC)] 
D C ad reliquum latus (B C) 
Vationem babeant datam 5. triangulum BAC [pecie ] 
datum e[t. , | 
Datum angulum B A C « bifecet recta A Dj 
bergo BA. AC«: B D. DC. & componendo 
BA —- AC. AC: BC. DC. permutando igitut 
BA —- AC. BC:: AC. DC. ergoob BA -- AC 








BC 
c datam; Zerit AC data. item ang. DAC fub: 
De 





duplu | 





EVCLIDIS Data, $75 


Ji duplus dati B AC edatur. fergo ang. C datur. £2.47. 
: . E 44.dat, 
Eg proinde trigonum ABC fpecie datum eft. g 40. der, 
Corol/. 
| Hincin triangulo ; datis uno latere AB, uno 
angulo BAC ;. & ratione aggregati laterum ad 
jbaiim (R. ad $;) datur triangulum. Nam da- 
ini tum angulum bifeca ; & faa R.$:: AB. BD. & 
vwuicentto B fpatioB D duc circulum. occurrentem 
i rectae bifecanti in D; & produc BDC. habes tri- 
1i angulum. 
| PROP. 46. 


Si triangulum B. A C unum angulum C datum 
Wi habeat; circa alium autem angulum B AC latera fe- 
|mmul utraque tanquam. unum (BA-- AC) babeant 
Rad reliquum (B.C) rationem datam 5. triangulum 
! | BAC fpecie datum.ef', 
J Nambife&o angulo BAC , erit (utin prace- 
| dent!) AC data. item. ang. C 2 datus eft. ergo a»: 


DC 

"B ans. D A C, b proinde & duplus B A C datur. p sao. 
| c quare trang. BAC fpecie datur, Q. E. D.— 6494 : 
| Dedacetur ab bac corollarium fzmile precedenti. 


PROP 47. 


Data fpecie vettilinea 
ABCDE :2z data fpecie 
triangula B AE , CDE 
D BCE dividuntur. 

Nam obang. B; & 


| 





| BA a dat. b erit triang. 
| ax BAE fpece da- ; 
| eum. Simili difcurfu triang; CDE fpecie datur. b 4«.2ar. 


| c quare ang. DCE datus eits Hunc deme ex da- E 


byp. 
3.def. 


| ai 


to BCD, 4eftque reliquus BCE datus. Similiter e dde. 
| ang. CBE datur. e ergo triang. BC etiam fpecie 
datum eft. Q. E. D. is: ! | 
Aa 4 & DROP 









L| 49. dat, 
b yr. 
c8 dat. 


d feb. 1. 6. 


& 4T. dat. 
b 48. dat, 


cjpin. 
: d'8 das, 


EVCLIDIS D4t4. 
PRoO»r. 48. : 
AC Si ab eadem vetta: Ag | o^ 
defcribantur triangula, 
ACB, ADB data pez 
B cie; babebunt ad. invicem 
rationem datam. ] 
Duc enim perpendis 

i; culares CE ; DF. Li? 
quet angulos trianguli rectanguli CEB,aproinde/ 
& CE dari. ergo (quum AB? data ht) « erit) 














CB CB 
CE data.Simili difcurfu datur DE; c quare CEy 
AB AB | DF 
4 hac eft ttiang. ACB datur. Q. E. D. 
uiuit N 29 
DROP. 49. 
d Siab eadem vetta linea] 
AB duo veltilinea, quelibet 
ABCD, AEB data fpecie) 
A v* defcribantur 5. babebunt ad] 
"o dmuicem rationem datam. 
Nam re&ilineum AB- 
D C , CD refolvatur in trian- 
pula. 4 hec fpecie data 
funt. ergo ob communem bafim AC , ^ratio 
ADC ad ACB & , proinde totius ABCD ad 
ACB datur.p ite ratio AEB ad A CB.4 proinde 
& ABCD ad AEB datur. Q. E. D. 
" P.R O.P.' $0. 

















$i due » 


&e linee ABA 


ea D CD ad in- 
vicem  babe- 
A B C v D ant rationem 
G— " datam; c ab 
zllis fimilia , fimiliterque defcripta vetlilinea X, Y 
babebunt ad. agen Yationem datam. 
DOT ON od Nam 1 





















í y 
acu 


Ü 


| 


1 


oind 


hit 
ity 
ed 
M 


Nut 

























EVCLIDIS Data. nm 


Nam fit AB. CD ::4 CD. G. 4liquet AB ad 21.6 
G, * hoceft X ad Y dari. Q: E. D. pino i. 


PRO $*Lh 


| 
| 


, Si due 


3i 
LI Fd us /LDPN. rette linee 
ju n A B , € D 


invicem 
rationem 
datam 5 €» ab illis vettilinea quecunque X, Y fpecie 
| data defcribantur 5 babebuni ad. invicem rationem 
datam. 
Nam 4 fac Z fimile ipfi Y .Ac ob b Z ,*& Z 4g e, 


X Y b49 ar. 
C $0. dat, 


| datas, 4 liquet X dari. Q- E. D. | d 8,des. 
X 


À Wu jh C p heo ui 


| 'PROP 32. 
S; à dta magnitudine 


| retlA'A B. figura X fpecie 
'. ' data defcribatur , defcri - 
T gt« figura X. magnitudi- 
| i n data eft. 
A. B 


Nam ABq s datur pos; t 


& b ABq datur. cergo X b49.4«t. 
X C 1.d4£. 


fpecie, & magnitudine; 





| datur. | 
" P ROP. $3- 
Si due figure X ; Y 


h | A. fpecie date fuerint ; eu 
| | X num latus unius BC ad u- 
1 B QC. aum latus alterius DE ba- 





f . buerit rationem datam; ve- 


| D T———L1 liquaquoque latera AB ad 
a reliqua EG habebunt ratio- 

| | pot. d ( nem datam. Y 

| : FE 


gRSN 


G "s Nam 









C erii rs 
aet lap jene 


—€—— Án 








2 3.de/.d. 


2 18 6. 
b t. dar. 


C $4.daf, 


dz. dat. j 


EVCLIDIS Data. 


a AB 
BC 
; DE dantur. 
EF 
a YG &c.ergo per 8.dat. 


PROP 54. 


Si due figura X , Y fpecie date ad invicem ba- 
buerint rationem datam etiam latera (AB ; CD, 
&«c.) habebunt adinvicem rationem datam. . 

Nam ad CD ^fiat Z ipii X fimilis.^ Hxc fpe- 
cie datur.e ergo Y Y datur. Proindexob Y 4 diu 

Z X 
edatur X.fergo AD datur.ergo pet pracedente:n. 
Z Co 


PROnoFE 
$? fpaiinm X 


magnitudine 
^A X D NM e» fpécie. da- 
A, 


^ 


n "e D tum fnerit ; e- 
us iaiea( AB 


&c.) magnitndime data erunt. 
Nam ad quamvis C D « fac Y fimile ip X. 
hoc fpecie & magnitudine datur. b ergo Y da- 
X 
tut. equare CD datur. 4 ergo A3 data eft. 


AB 
Q. E. D. 


P Ro FP. 








EVCLIDIS Data, 


P-.R o P. 56. 
Si duo sqvian- 
ida paratllelogyam- 
: eia lC, BE babue- 
int ad invicem va- 
tionem datam , 'ef 
Wiprimi latus AB 
ad fecundi latus BE, 
L. ita reliquum fecun- 
| di latus BG. ad eam BH , ad quam alterum primi 
| latus BC. babet rationem datam , quam babet paral- 
 lelogrammum AC ad parallelogrammum BY. 
| Nam duc H K parall. AB. Liquet effe BC. 
| BH 4:: AC. AH ^:; AC. BF. Q. E. D. 


PROP. 57. 

Si datum fpatium A C 
ad datam vettazn. A 8 
applicatum fuerit in 
angulo BAD dató, da- 
tur applicat tonis alt^- 

B tudo AD. 


4 Erige rerpeadi- 


| cularem AE. eítque AB. AE /:: ABi.ADBx iE 6. 


| AE c:: ABq. pgr- AC. aergo AE datur. quare 
| per E duc parallelan DC, ehec abfcindet qua- 
fitan AD. Q. E. F. 


PRoP. 58. 
- ^ . 
Si datum ad datam veftam. applicetur , deficiens 
data fpecie figura, latitudines defetkus datg fant. 
Non differt à vigefima o&tava fextz. 


PROP $59. 
Si datumead datam vettam. applicetur ; excedens 
data fpecie figura; latitudines esceffas date [part. 
Eadem eft cum vigeluma nona fexta. 
PRomrY 


a 1t. t, 


.OR. 

d s. PY. 2. 
dat, 

e 18, & 1$. 
dàt. 





EVCLIDIS Data. 
PROF. 6o. 


— 


E Si datum fpeciepa- | 
—] B raHelogtammum (H |] ; 
G E;ve/ DB) dato gue- | 
I mone HCE augeatur; | 
vel minuatur ; latitu-' 
E € dines enomonis HD; 
EB date funt. 

r. Hp. Liquet totum DB tam a magnitudi- 
ne; quam b fpecie dari, c proinde & latitudines 
AB,AD; equibus aufer 4 datas AE; AH, 
emanent EB, HD date. Q. E. D. 

2. H5p. Liquet HE » fpecie; & a magn. e dari; 
c quare &latera AE;AH 5 hac. deme ex a datis 
AB, AD : eremanent EB;HD date. Q. E.D. 

P RVO.P, 65 
AC Si ad date fpecie figu- 
re ABCD unum latus 
AB applicetur parallelo- 
grammmn [paiium A F 
inangulo.BAE dato; ba- 
: « . beat autem data. figura 
toon AC ad parallelegram- 
E Li mum AF rationem da- 
1am; pavallelogranmum AY. fpecie datum eft. 

Ad DAG protractam duc ( per B.) paralle- 
lam, cui occurrant E F H; & D K parall. AB. 
Acob AD, & ang. BAD 4 dat. «liquet pgr. 


A5 
AK fpecie dari. b ergo AK & cproinde AK ; 
AG AF 
d vel AK; ehocett AD dantur. eergo AD da- 
AH AG ÀG 
tur. Item ob angulos E, & GAE fnotos, , da- 
tur AE;cergo AB datur. Punde pgr. AF. fpe- 
AG AE 
ciedatur.. Q.E.D. 
PRor. 





EVCLIDI S Dat4. 
62. 
S; due re- 
Ge AB, CD 
| ad. invicem 
N Y X. babeant vatio- 
| nem daíam; 
e ab una quidem data fpecie figura X defcripta fit; 
J| ab altera autem fpatiurm parallelogrammum Y m3 
a angulo dato; babeat autem figura. X ad parallelo- 
| grammum X. rationem datam 5 parallelogrammum 
| Y fpecie datum eft. 
Nam ad AB fit per. Z fimile ipfi Y. 4 Hujus, , 
!' I. ratio ad Y,& » proinde ad X datur. € ejufque aá- "Agr 


| ih . e : gy j A 
guli dantur. ergo Z fpeae datur. « proinde & &5»,. 


Af A E. D- ej df, d. 


PROF. 63. 
| — Sitriangulum [pecie datum (ft,quod. ab unoquoqs 
"FB Jaterum dejcribitur quadratum ad triangulum babe- 
bit rationem datam. 
Sequitur ex 49. hujus: 


P ROP. . 64 
Si triangulum ABC «t- 
gulum obtufum. A. B C da- 
tum babeat 5 illud fpatium 5 
quo latus A&C obtufim: an- 


C————á € a 


dicularis produ- 


&z CBD. atque ob ang: BD, &D da- T 
y b f. 

tos; datur Bb, c hoc eft B DxCHB. 4 ergo dpi 
me d 8, dat." 








Bad dederis Data. 


" fttiang. "ABC 
P D. 


PROP 6. 


A $i triangulum ACB 
! angulum acutum C da- 
tum babeat 5 illud. Jpa- 
tiun, quo latus AB aa- 
gulum |. fubtendens 
p minus potef?, quam ja- 
D C iera AC, C B angulum 
acutum C. axibientia 3 
babebit ad triangulum. A C B rationem datam, 
Nam duc perpendicularem AD. Datura CD, 


AD 
phoceftt CD x FC, «€ "ug 2CDxBC,; hoc 


e —— — — — 


Anat 


e triang. ACB 


P. &. 0o P. ; 66. 


Si triangulum ACBR babuevig angulum C datum; 
quod fub rectis AC , C B datum angulum C com- 
probendentibus, contiuetur reffangnlym, babebit ad 
iriangulutn ACB rationem datam, 

Namin figura pracedentis, efta AC, 1 hoc 
"AD 
^C xBC,choceftt AC x BC data. detgo. 


2 rriagg. ACE 
PT x EC datur. Q. E. D. 


— — — —— C 





EVCLIDIS Data. 


$1 triangulum. ABG, babuerit. datum angulum. 
] BAG; il/ud fpatium;quo duo datum angulum BAG 


- f comprebendeutta latera tanquam una veta. B. A. —- 
WE AGi;plus pofant, quam quadratum à reliquo latere 
3E BG; «d triangulum ABG babebit rationem datam. 


|  Produc B A itaut AD — AG. per B duc BE 
j| parall.:4G ; cui occurrat DGE. denique duc 
normalem B C. 

Liquet ang. Da—— AGD L—E. cquare BE— à 5.1 


| BD, 1deoque EC — CD. eergo EG x GD 4 529. *- 


| CGq—CDq. proinde BDq £( CDq --BCq) Seb 


| £ —G x CD--CGq -- BCq—EGXGD * -- t5 *. 

| BG4. Iamob angulos AGD', & D ^ fubduplos LN t. 

| dau BAG, liquet& AD; ideoq; ^ Dq dari. Cum ndr t 
l DG DGq k 3o dh 

igitur BA x AD. ADq 1:: DA. AD e CE 
j| 6D ::£EGxGD.GDa;& permutando BAxAD. 5,4; 4; 

| EGxGD :; AD 1. GDq; " erit BAxAD ; * hoc ocosfr. 


— 0 — —À 


p66 dat, 
q 8. dar. 


triang.AGB 


0 Los api RAE ao oe RP GL AR RA pen aece Miidign 


COR mtm, — a 


Ed 





EVCLIDIS Dat4 


PROP. 6g. 


$1 duo parallelos 
gramma equiangu- | ^ 
l4 AC s; BE ba- |ui 
beant ad invicem. ||: 
rationem. datam 
c unum latus AB 
«d unum latus BE | 
babeat vationem da- | 
tam 5 ev reliquum latus BC 4d reliquum latus BG | 
habebit rationem datam. 
' ai def d. Nam fit AB. BE:: BG. BH. 4^ ergo BG da: 
b «6. dat. BH 
ber tür. P item BC datur. cergo BC datur; 
BH BG | 


S: duo paralleloeramma AC , BF. datos angulos 
babeant, e ad invicem rationem datam; babeat au- 
iem e unum latus KB. ad unum latus BErationem 
datam 5. & reliquum latus B C ad. veliquum latus 
BG babebit rationem datám. 

Latera AB, BE jaceant in directum. produc 
C BK;ac G F H ad occurfum cum EH parall. 
CK. 

Ob 4 ang. KBE (ABC) & pgr. « AC;vel] 

BF. E 
AC 








EVCLIDÍS Dan. 385 
A C & « A B datas ; c liquet K B dari. item ob 5 5$. 1. 
— y MUS —- ed. 
P. 


/ 


18H BE BC diy 
"f ang. G; & GBK4 datos; * datur KP.fquare BC 44e. 
" * ' — : Q 


-— €40.d4f 
. " " BG BG t e 
: datur. Q: E. D. 
| P & o-P. 70. 


|. Siduorum parallelogrammorum (AC , BH , vel 
.J BE) circa equales angulos (ABC , KBE) aus circa 
|imequales: quide (ABC ; GBE) datos tamen ; la- 
sera (AB, BE, & BC, BK , & BC, BG) ad i»- 
"f eicem babeant vationem datam 5. e ipfa parallelo- 
gramma (ACy BH , & AC , BF) habebunt ad in- 
l vicem rationem datam. 
| Nam (infg.przced.) fit AB. BE :: KB.BL. & 

duc LM parall. BA. 
Primo, Quia AB ^ideft KBaac KB datz 35». 

1 BE, | vg BL; E CB uS dw. 
| funt; cerit CB; d hoc eft AC e yel pgr. AC data. à :.6. 


BL AL Bü £5b e. 


Q,. E. D. ! 4-dat. 
|. Secundo, Ob angulos G; ;'& GBK f datos ; iet 
| datur BK;item ? CB data éft; ^c ergo CB da- 





| BK 
| tur. proinde, ut prius, AC,hoc eft pgr. AC da-- 
| | Bh BP 


Vm LOXREBIRQE CE ce aa sa RERO Se MERE Sue p Te 





EVCLIDIS Bata. 
PROP 7l. 


es 
? 
* 


Si diorum triangnlorum ABC , DEE ; circa e« 
quales angulos,aut circa inequales quidem datos ta- 
men (À; c D) latera AB DE; e AC, DFad.: 
invicem babeant vationem datam; €, ipfa triangula. |! 
ABC,DEF habebunt ad invicem vationem datam... 
Mani Nani compleantur pgra. AG; DH. «hac da- 
eyer,.—— tam habent rationem,b proinde & trigona ABC; 
. BEF illorum c fubdupla. .Q. E. D. 
| . PROP. . 72 





Si duorum triangulotum ABC, DEF». bafes 
BC, KE fuerint in ratione data , c» ate ab angu- 
lis ad bafes (AG, DH,) que faciant ang. &kGC; 
DHE equales, aut inaequales quidem, fed tamen da- 
105, babeant ad invicem vationem datam 5 c ipfa | 
iriangula ABC ; DEF. habebunt ad invicem ratio- 
nem datam. 

Nam duc BK adA G , ac EM ad DH pa- 
rallelas ; & comple pgra. CK, FM. Hzc fe ha- 
bentjuxta 70. hujus 5. quare triangula eorum 
* fubdüpla ABC, DEF rationem habent datam. 


Q. E. D. 





PROoOP.]| 





EVCLIDIS Dájia, 


bL LLLISUR M I 


m 


s.d Go ONSGRSUD. 
$i duorum parallelogrammórum (AC ; BF , vel 
E AC , BN) circa equales angulos , aut circa ine- 
] quales quidem ; fed tamen datos ; latera adinvicem 
M 444 fe babeant, ut fft quemadmodum primi latus AB 
JJ «d fecundi latus B E y ita veliquum. fecundi letus 
I (BG, vel BM) ad aliam aliquam vettam (BH, vel 
|] DI;) babeat autem c veliquum primi latus BC ad 
| eandem rettam (8H ve? BI) rationem. datam 5 € 
] zpfa pavalleloeramma (ACy BF ; ve/ AC,BN) Pa- 
| bebuut ad invicem rationem datam. 
|]. Namr.Hyp. liquets CB bid eft AC. . da- LA: 
| ER. os Bhe(8b) 17 
11. Q. E. D. € 14. 6. 
2. Hyp. Duc parallelam IHK. 2 Liquet an- i5, Fa 
| gulos IBH(GBM) & BHI (AB H) dari. 244. 4 
| P crgo BH. datur. item CB « dataeft.. c proinde 549/44 
BI Bt - d 3$. 9. 
8 CB.hoc eft per. AC 4 vel AC datur..Q. E. D. 
'B Br BF BN » 
PROoP. 74. ! 
|- Si duo parallelogyamma datam rationem. babeant; 
B autin «qualibus angulis («t AC y/-BF) aut ine- 
'l qualibus quidem ; fed zamen datis (at AC) BN 5) 
querit nt primi latus AB ad. fecundi latus BE ; 1a at- 
J| tegum . fecundi latus (BG,vel BM)ad eam (BH, ve£- 
1E Bl)adqnuam reliquum. primi. latus B. C rationem 
babet datam. | 


Ves MEM EUSA Sem caa RS AR orm MNIRE i a Te 


Bb Nam 








188 


a $6,dat, - 


EVCLIDIS D4t4. 
Nam in fig. praecedentis. r. Hyp. a4 Liquet | 
CB dari. Q- E: D-: 


BH 
2, Hyp.ut in przcedenti, datur BI; ac ex hyp. 


| | BH 
AC '' item AB. BE: a " MB.BI b :: GB. BH- 
BF(BX) 
aquare C B etiam datur. * ergo C B data eít 
Bi 


BH 
Q. E. D. 


PAROP' 5. 


/^si duo tfiangula ABC ; DEF ad invicem babe- 
fit rationem datam y 4ut in angulis (A, D) equiü- 
bus, aut inequalibus quidem fed tamen datis erit ut 


primi latus A b ad fecundi latus D) E.) ita alterum 


fecundi latus^DF ad eam rettam , ad quam veliquum ^ 
rimi latus. AC babet vationem datam, | 
Nam compleantur pgr. AG, DH. Ergo per. 
precedentezn. 
PRorPr 276. 
$i à trianguli 
ABC fpecie dati | 
vertice. .A linea per- - 
pendicularis A D a- 
gatur ad ba(im BC, 
alba linea. A Dad 
bafgmm B.C babebit? 
Qj orationem deem. 2 
Nam i 


/ 
*» 








«l EVCLIDIS Data. - 389 





p item AB datur. b Ergo A D datur. tima. 





m BC BC b B dar 
Q.r. ip? | WE" 
nj PRofP. 77. j 
" | Si-date fi- 
1 gure fpecie X, 
: D. ! ry M Y ad invicem 
B 7i S^ babeant vatio- 
| A. pavo ^7» nem datam; e» 


uodlibet latus. unius AB ad quodlibet alterius latus 
ICD babebit rationem datam. 
! Nan 2 À it & b Y, acc proinde uis datur; 1. dn. 
X 
jitem ps dn tur. cergo ABq » ac ideo AP da- c8.4«r, 
CDq 
! frur. |Q. [E D. 


PRO fF. 73. 


C 


E 


"m 
D 


tnm 


(uum À. B P 


(UE si data figura fpecie X ad. aliquod rettangulum 

I DCE «beat rationem datam 5 babeat autem Y, 

num latus AB ad unum latus, DC rationem datam; 
pi | rectangulum DCE AH datum eft. 











4l SicDC.AB : AB.CF. ergo DCdatur. e, 
pea CF b 49.dat. 
pe Hn ob'p X,& c X datas. 4 erit  ABq , 4 hoc eft dide. 


y ABq DCE DCE 
» Dc x CE, vel $e data. proinde , DC datur. e: $ 
CE 


n H6 scc f 3f. d. 
i al quare rectang. DCE fpecie datur. Q. E. D. 


Ni : Bb ; PRO... 






Nam ob angulos ; * Bj; & ADB datos;a datut *5.é& 3. 
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EVCLIDIS Data. 


Px0»P.. 79. 


t I pil 





unt, ! 
: Circa triang. GEF defcribe circulum.Fac ang.? 
FEH — B.ConneCte HE ; HG; & demitte per-] 
pendicularem HK; | 
Liquet triangula ABC, HEF, &-ABD;HER;! 

ac ACD. HEK .&quiangula fote. Proinde EK.) 
KH :BD.DA.&FK.KH:: CD. DA. 
pquae EF. KH:: BC. DA::cEF. L G3 
dquare KH — LG. * ergo HG parall. KL. fun 
de ang. EGH — GET. gergo arcus EH, FG 
b ideoque anguli EFH, GEF. zquantur. À Ite 
, dhg. EHF — EGF. ! ergotrigona EHF ; EGFjI 
m proinde & ttigona EGF , ABC fibi mutuo 3 
"Quiangula funt. Q. E. D. | 


we o£: € 5 wh 
S^ 
"*w* 


""- ya "^a a6 O't 
"*UeuoOOw.- 


x» 


» 
eU 4) 99 9) 9; om 
X9. 2.9 2 


(8 
H 
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80 . 


Sitriangulum. ABC un» 
num angulumM datum ha- 
buerit; quod autem fub la 
teribus AB, AC datlm 

| | anguium. comprebendenti- 
1C 13 bus continetur. teianguti, 
J| 9j babeat ad quadratum reliqui lateris BC vatiotem 
p datam; triangulum ABC fpecie datum eft. 


P Ro P. 





i x à 3 67. dar, 
| 4 ergo — X 3 b & A CxAB 3c propterea g és; dat, 


ima triang.ABC — triang. ABC c 8. dar, 
pia X data eft. ditem AC x AB datur. * ergo d 5. 


bui gin rS 
m x, ideoq;X-- CBq ,fhoceft Q: AC - AB » e6. h- 
milli "C Bq. "CBq v CBq e 
SW datur. gproinde triang. ABC fpecie datur. Q. ED. g 46. der 
TU 
B PRO.?. Br. 





M. | A. D. Si tres vete. proportionales 
"3 3. E. . A; BC tibus reftis proportio- 

| C. F.  wmalibus D, E, F extremas 
LE At, D y d C5 FE Pabuerint in 
UM Lortione data; medias quoque B: ,, E. habebunt in va- 


DM Lione data. Et fr extrema -4 ad extremam D; e me- 

LG | dia B ad mediam E babeat vationem datam 5. & ve- 

Jj Wo liqua C ad reliquam F habebit vationem datam. 

M Nam primo;ob 4 & C datas, 4 datur A C, ago, det. 
eng : p F DF 


| ED E 
GRE p hoc eft; Bq. ergo B datur. Q. E. D. bu. 6. 
S nA r5 





Éq / E 
Secundo; ob « Bq; 7 hoc eft 4 C datam;& * 4 ,,,,, 
Eq DE D 
datam; 7 datur C. Q. B. D. 4 68, der. 


: 
| 


| 
| BBEa PROP. 
| 





Ti. 





EVCLIDIS Data. 
PROP. 8:7. 


A. BSDO E 
4j DOMO ERE | 
Si quatuor velle proportionales fuerint (A.B :::. 
D. E) erit ut prima A ad eam C ad quam fecun- | 
da B rationem babet datam, ita tertia D ad eam E 
ad quam quarta E vationem babet. datam. E 
$ bk Nam quia B. C :: a EF. F. & « B data eft 5b e- | 
b z. def. d, E C | 


e ——-- - d d — E 
E ET REC CETTE zT M pm eT 
TIU un a I RR EA E I e cac LÀ — 


C | 
rit E dita. atqui ex &quali A. C :: D. F. er. ^ 
: : 


go» &c. 





PRO r 8; 


ZOCHBA DEYCIY Si quatuor refte A,B,C,D - 

F. E. ita ad invicem fe babeant , ut | 

tribus ex. üs, quibufcunque 

fumptis A,B, C, € quarta ipfis proportionali ac- 
cepta E, ad quam reliqua D. ex quatuor retis pro- 
portionem babet datamserit ui quarta D ad tertiam 
Cita fecunda B ad eam E, 41 quam babet prima. A, 
rationem datam. 

Nam AE 4 — BC 5— D F. & daturp D; 

T 
* hoceít AD, 4 vel AD, e vel A. ergo, &c. 
AES "BEDS DW 
D^R/O P. «84. 


Si due velle A By. A C. da. 

Lm fpatium comprebendant in 

aneulo A dato;fft autem altera 
; À B altera. AC major data, 

B DB; eriam unaqueqe ipfarum 

AB; AC data erit. 

Nam comple quadratum A E. « Hoc fpecie 
datum eft. p item pgr. CB, & recta DB dantur. . 

c ergo AC, vel AD, & tota 7 proinde AB datur, 


Qi ED; 





P R o P 





EVGLIDIS Data, 
PRoP 38;. 
|..$i due recie BD, DE datum fpatium compre- 
|bendani in angulo BDE datett autem fémul utraqs 
AC BD-r-DE )data 5 e» earum quoqué unaqueque 
BD; c DE data erit, | 
Nam fume DA— DE, & comple quad. DC. 
Hoc fpede datur 5 item pgr. BE ; &rectaBA 
e dantur. & ergo AD (DE) &ereliqua DB dan- 155. 
|tur. Q. E. D. b $8, dat, 
€ 4. dat. 
PR OP. 


C Si due velle 

AB, AD datum 

| fpatium B D com- 
tt prebendant im an- 
77 i gulo dato 5; quadra- 
litt- | tum autem. unius 


tpnt- 4 i E AD quadrato al- 


mam |zerius ABmajus fft dato quam in ratione ( nempe 
mA [ut lit ADxAE datum, & * reliqui ADXED ad 
ABq ratio data;) c utraque ipfarim AB; AD 
jD, [data erit. | 
;| Nam obBD, & DAxAE z data, bdatur ,5,,, 
| BD. c ergo AB d ideoque ABq datur. e item b 5 fus 
IDAxAE AE AEq dis 
| ABq datur. fergo AEq ideoque AEq e p. 
ADXED ADXED, 4ADXED) Q4 qo 
b hoc.eft AEQ -datur. $85. 
Q:AD—EED ET ue 
* 8.4, -— 
m r. 6, 


7 ADxAE : 2 Eni dal. 
le datum ADxAE, »erit AEq data. e ergo. AE; o55. dat, 
|& p proinde AD,.ac AD datzíunt. Q.E.D... P$7 dat, 


PRO?P 








EVCLIDIS Bait 


P R oP. 87. 


Sidue vete AB, AD datum fpatium cempre- 
bendant in angulo dato , quadratum autem unius 
AD quadrato alterius À B majus fit dato ( A D.x 
AE; ) earum utraque AB, AD data erit. 
Nam ob BAxAE « datum, 5 erit AE ideoq; 
AB, 
AEq c loc eft AEq. 4 acidcirco AEq 
A Bq. ADxED, AEq—L4À DxED» 
ehoc eft AEq ac. proinde. A E. 1& 4 com- | 
! AD-EED, 
ponendo AE * ac ideo AE * hoc eff AEq 
2AD, | ! AD; ADAXÉ | 
iUd data. ergo ob ADxAE datum; dantur ; AEq,. | 
o &*AE,ackideo AD; ac AB. Q. E. D. d 


P'xror 3883. 


D Si in omtulum 
CFED , magnitudi- 
E, edamm atta fit ve- 
; da [inea CE. que 
fegmertum: auferat. , 
quod datum angulum. 
F comprebendat;atta | 
^T" re&alinea C E. ma- 
gnitudine data eft. 
Nam dücatur di- 
C ameter CD' 5 & con- 
necatur. ED. Ac ob ang. F a datum, berit ang. 
D (reliquus é 2 re&is ) datus. iteni reus CED 
datur. * quare CE datur. ergo ob.4 datam CD, 


CD 
*erit CE data. Q. E. D. 


Paor 3 


e 













Drm 


EVCLIDIS Dat4. 


PRO P. $9. 
Si in datum magnitudine circulum CFED da- 


| ta magnitudine retta, CE atta fuerit ; aufeyet. fe- 
| gmentum. quod angulum ( CFE) datum compres 


3 bendet. 


MT 
| 


Nam ( in fig, praecedentis) quia C E, & ang. 
cD 
a 49. da£, 


NH rete 
|. É CED dantur, 4eritang. D datus. » er£o ang. ri t 








DE c( 1 Red.— D) datus erit. Q. E. D. C3 $e 


PROP 9o. 

A Si in circuli pofrtione 
dati circumferentiabA C 
datum fuerit puncbum B5 
ab eo autem puntto B. ad 
circum ferentiam.| circuli 
inflexa fuerit retta BAC 
que datum. angulum A 
efficiat 5 inllexa rette al- 
tera. eXiremitas C. dat 
erit. 

Ad « centrum D duc BD, & CD ; 5 datufque ,,, ; 
eft ang. D dati A c duplus. quare ob BD 4 da- b3. dar, 
tam, e crit DC data. f ergo punctum € datum ds 


e19. dor." 


eft, Q. E. D. 
a- 21 ffeb, 1$. ,d.2 


Si ang. A obtufus fuerit; fume reliquum € 
re&tis acutum ; ejus fubfidio pun&um C 1nve- 


nies, juxta dicta. 






























ZyUowIDIS «Dat. 


PkKoOfPf.:or. 


A — Si à dato punto 
G ala fuerit. ve- 
Ga GA, que da- 
tim pofrii zLDne circa- 
lum B E.A contia- 
G citata linea GA 
pofétione e magni- 
tudine data ef. 
' A. Nam centrum . 
B D & punctum 
G conne&tat recta D G. fuper qua defcriptus fit 
femicirculus D.A G circulo priori occurrens in 
A. Obang. D/ G« rectum ) GÀ circulum b tan- 
git. c etgo G GA fitu & magnitudine datur. 
Q.F. D. 
Hinc modus difcitur à dato puncto tangen- 
tein ducendi;eo nonnunquam expeditior qui ha- 
betur ad 17. 3 


PR o P. 


Si extra circu- 
lum. po[ittone da- 
tum BCD accipi- 


Prades à atty di iquod pan- 

E r A^ 

4 ^ B lum A , 4 dato 
N autem punt£o A 
| sm. circulsm pro- 


ducatur quedam 

ela AC ; datum 

ef? id quod fw5 «- 

» (ta linea AC $0 

C E io ! ea A D que inter 

punttum. N. e 

conv cxam peripberiam DB. comprebendiiur rettangn- 
|t GA p. kk 

Nam 
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| 
l 
| « Nam duc tangentem A D , beritque ADqao.dar. 










| (hoc eft CA x AB) datum. Q. E. D. b 36.5 

all PRO P. 93. 

D gere qo Si intya datum 
n poftiene | circulum 
1 DB ABCD fumatur 
ii : &liquod punttum E.5 
GE per punttum auitE 
ml E agatur in circa- 


lum. aliqua retha 
C AFC ; quod fub 
D. fegmentis AE, EC 
| L alle rele ne 
| comprebendituy rettangulums datum efr: 



























Nam per E duc reétam DEB utcunque occut- 
rentem circulo in B, & D. ettque rectang. DEB 4 5, s. 
— a AEC. P ergo AEC datur.: Q, E. D. 6 uud, 
1 
xà [2 O0 P. 54. 
hM | . . » 
"M $i in crodum 
BA CD magnitudi- 
| ne datum agatiy ve 
| QC Ha linea B C , que 
i fegmentum | auferat 5 i 
i-a quod anguium BAC 1 
j3 datum comprebendats 
p- angulus autem B. C; | 
in m ui in fegmento com- í 
n: feflit » bifariam fect« | 
m3 tur; (mul utraque v£- TREE 
im y) arum BA , AC queangulum datum B AC come . EI 


m prebenduntsad lineam A& D yque angulum bifariam 
| R. fecat; babebit rationem datam : d quod fub (emn. 
Ü | utrifque BA, AC, que datum angulum B. AC Pac 
titt | prebendunt, retis ; € inferne abfcilfa (ED) «e eg 
| AD; que angulum BAC in circtinferentia datum 
T | bifar.am fecat,retbangulum datum erit. 5E 
4D 








à 98.4at, 
* 1. daf, 
b 5. 6. 
C 12. $, 
* 4 6 


d 2,def d. 


e21.5, 
b 4 6. 

Cc príus. 
d 16. 6, 
€ 42, dat. 
f 1,2ef.d, 


-EVCLIDIS Dat4. 


AD ::CPB.DC.4 ent CA 
Q.E.D. PTTBIUXTS 

Secundo, ob triangula AEB; DEC e fimilia; 
bert CD; DE ::AB. BEc:: CA -2- AB. CB. 
dergo CAA-AB in DE — CD in CP, atqui 
CD x CBe datur. ergo CA 4- AB in DE da- 
tumell. Q.E.D... — 


I'R.0rF 495. 


$i in circuli BAG 

pofftiome dati dia- 

metto B G. fumatur 

L datum punttum D ; 

à puntio autem D 

in circulum: produ 

catur quedam vetta 

DA, €" agatur à 

ettione X ad. rettos 

ahgulos in produ- | 

Gan vettam D X linea AE 5 per punttum autem E, - 
in quo linea AE, que ad retos angulos confc[Lit, oc- 
€urrit. circumfeventit circuli. ,. agatuy parallela 
(ECK) produtie rette D A; datum eft illud pun- 
Gon C, in quo parallela EK occurrit ipfr diametro 
BG; c» quod fub parallelis lineis AD , EC compre- 


' benditur vekangulum; datum eft. 


— Nam conte&atur AK. 4 eftque A B (ob an- 
gultunr E; veliD A E rectum) diameter. ergo || 
1n- 





| EVCLIDIS Data, 399 » 

interfe&tio H eft centriim. hergo DH datur. At- 5162 
«(| qui ob KH. HA «:: CH. HD, 4et CH— HD. d£: 
C[*e ergo C H. datur. £ ergo pun&um C datur. $'24. 
| Q. E. D. z ergo KC x CE, hoc et 4 ADx CE £3 x 
datur. Q. E. D. | 


EL 
yz 22 
2 NM 
- 
D 
- ] 
D 
LU 9C 
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mu ipo actae 


E Edd 
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